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HISTOIRE 


DES 


MATHÉMATIQUES. 


PÉRIODE  QUATRIÈME. 


Progrès  des  Mathématiques  depuis  la  dé- 
couverte de  l’Analyse  infinitésimale , 
jusqu’au  commencement  du  dix-neu- 
vième siècle. 


INTRODUCTION. 

Ijes  progrès  que  les  mathématiques  ont  faits  dans 
cette  quatrième  Période , étant  dus , en  très-grande 
partie,  à 1 Analyse  infinitésimale,  autrement  ap- 
pelée la  méthode  des  Jluxions,  je  commencerai 
par  l’histoire  de  cette  nouvelle  analyse , et  je  la 
conduirai  sans  interruption  jusqu’à  nos  jours.  En- 
suite je  reprendrai  successivement,  et  suivant  le 
même  plan,  les  autres  parties  des  Mathématiques. 


* 


a niSTOIRE  DES  MATHÉMATIQUES, 
Comme  l’analyse  infinitésimale  s’est  dévelop- 
pée par  degrés  et  par  la  solation  de  divers  problè- 
mes , dont  les  uns  sont  relatifs  à la  géométrie 
pure,  d’autres  à la  mécanique , d’autres  à l’astrono- 
mie , etc. , je  serai  forcé  d’entremêler  ces  problè- 
mes 5 mais  il  ne  résultera  de  là  aucun  désordre, 
aucune  confusion,  tous  ayant  le  même  objet,  le 
progrès  de  l’art  par  lequel  ils  ont  été  résolus.  Je 
réserverai,  pour  chaque  partie  des  mathématiques, 
les  problèmes  qui  s’y  rapportent , lorsqu’ils  n’ont 
pas  concouru  immédiatement  au  but  que  je  viens 
/■'  d’indiquer. 

. Tous  lejj  faits  que  je  vais  rapporter  ont  été  pui- 
sés dans  les  sources,  c’est-à-dire , dans  les  journaux 
du  temps,  les  mémoires  des  académies,  les  traités 
publiés  séparément,  les  recueils  des  œuvres  de 
Leibnitz , de  Neuton,  des  frères  Bernouilli , etc. , 
qu’on  pourra  consulter.  Il  aurait  été  trop  long  de 
citer  en  détail  les  titres  de  tous  les  écrits  sur  les- 
quels je  m’appuie , et  que  j’ai  lus  avec  attention  ; 
je  r ai  fait  seulement  lorsque  la  chose  m’a  paru 
nécessaire.  Mais  j’ai  indiqué  exactement  les  dates 
des  découvertes , ou  dans  mon  texte  même , ou  dans 
des  notes  marginales. 

Je  serai  obligé  , dans  celte  quatrième  période  , 
d’employer  un  grand  uombre  de  divisions  et  de 
subdivisions,  à raison  de  l’abondance  et  de  la  di- 
versité des  madères. 
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CHAPITRE  PREMIER. 

Histoire  de  V Analyse  infinitésimale. 

SECTION  PREMIÈRE. 

m 

Découverte  de  l’Analyse  infinitésimale  : Leib- 
nitz en  publie  le  premier  les  élémens j 
ton  emploie  une  méthode  sembla 
son  livre  des  Principes  mathémat^jj 

I. 

De  toutes  les  grandes  conceptions  qui  ho? 
l’esprit  humain,  l’analyse  infinitésimale  est  peut- 
être  la  plus  remarquable , soit  par  le  caractère  de 
l’invention , soit  par  la  variété  et  l’importance  de 
ses  usages.  Presqu’à  sa  naissance , elle  imprime  à 
la  géométrie , et  de  proche  en  proche,  aux  autres 
parties  des  mathématiques , un  mouvement  qui 
s’accélère  avec  rapidité,  à mesure  que  l’art  se  per- 
fectionne. Des  problèmes  rebelles  ou  étrangers 
aux  anciennes  méthodes , se  soumettent  sans  ré- 
sistance à la  nouvelle  analyse.  La  généralité  et  l’u- 
aiformité  des  moyens  rapprochent  sous  un  même 
point  de  vue , des  théories  qui  paraissaient  isolées 
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et  indépendantes  les  unes  des  autres.  Un  édifice 
régulier  et  magnifique  s’élève  sur  une  base  solide, 
qui  eu  maintient  toutes  les  parties  dans  une  juste 
propor  tion  et  un  parfait  équilibre.  Si  les  deux  plus 
grands  géomètres  de  l’antiquité,  Archimède  et 
Apollonius,  pouvaient  revivre,  ils  seraient  eux- 
mêmes  frappés  d’étonnement  et  d’admiration,  en 
contemplant  les  progrès  que  lessciences  exactes 
ont  faits  depuis  leur  temps  jusqu’au  nôtre,  à tra- 
vers des  siècles  barbares  qui  ont  tant  de  fois  in- 
terrompu la  marche  du  génie. 

Que  l’esprit  humain  ne  pr  enne  pas  néanmoins 
de  là  une  opinion  trop  orgueilleuse  de  ses  forces  : 
elle  n’aurait  aucun  fondement  raisonnable.  Si  dans 
celte  masse  de  connaissances  accumulées  par  le 
temps , on  pouvait  séparer  le  produit  de  la  mé- 
moire et  fixer  la  part  uniquement  due  à la  saga- 
cité primitive  de  chaque  inventeur,  on  trouverait 
un  bien  grand  nombre  de  petits  lots.  Tout  est  sou- 
mis à la  loi  de  continuité , dans  le  monde  intel- 
lectuel comme  dans  la  succession  des  êtres  phy- 
siques. Nous  nous  traînons,  pour  ainsi  dire,  d’une 
vérité  à la  vériic  voisine.  Le  génie  peut  raccour- 
cir la  chaîne  des  principes  et  des  conséquences  ; 
mais  il  ne  la  détruit  point,  et  jamais  il  ne  marche 
par  sauts.  Quelquefois  une  idée,  renfermée  en  ap- 
parence dans  un  espace  fixe  et  déterminé,  s’a- 
grandit peu  à peu  par  la  rétlexiou  et  forme  le  noyau 
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d’un  corps  de  science  qui  n’a  plus  de  bornes.  Il 
s’en  présente  ici  un  grand  exemple.  La  méthode 
de  mener  les  tangentes  aux  lignes  courbes,  par  la 
nouvelle  analyse,  est  la  pierre  fondamentale  du 
vaste  édifice  des  sciences  dans  son  état  actuel, 
comme  un  ruisseau , faible  à sa  naissance , accru 
successivement  par  les  eaux  qu’il  reçoit , devient 
enfin  un  fleuve  majestueux. 

Les  anciens  menaient  les  tangentes  aux  sections 
coniques  et  aux  autres  courbes  géométriques  de 
leur  invention  , par  des  moyens  particuliers , déri- 
vés dans  chaque  cas  des  propriétés  individuelles  de 
la  courbe  dont  il  était  question.  Archimède  dé- 
termina , d’une  manière  semblable , les  tangentes 
de  la  spirale,  courbe  mécanique.  Parmi  les  mo- 
dernes , Descartes  , Fermât , Roberval , Barrow, 
Shize , etc. , avaient  trouvé  des  méthodes  unifor- 
mes plus  ou  moins  simples,  pour  mener  les  tan- 
gentes des  courbes  géométriques;  ce  qui  était  un 
grand  pas  : mais  il  fallait  préalablement  que  les 
équations  des  courbes  fussent  délivrées  des  quanti- 
tés radicales , si  elles  en  contenaient  ; et  celte  opé- 
ration exigeait  quelquefois  des  calculs  immenses 
et  même  absolument  impraticables.  La  tangente 
de  la  cycloïde,  courbe  mécanique  moderne,  n’a- 
vait été  déterminée  que  par  quelques  artifices 
fondés  sur  sa  nature,'  et  dont  on  ne  pouvait  ti- 
rer aucuue  lumière  pour  d’autres  exemples.  11  res- 
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tait  à trouver  une  méthode  générale  qui  s’appli- 
quât indistinctement  à toutes  sortes  de  courbes , 
géométriques , ou  mécaniques , sans  qu’il  fut  né- 
v cessaire  en  aucun  cas  de  faire  disparaître  les  quan- 
tités radicales. 

II. 

Leibnitz  publia  cette  sublime  découverte  ( et 
tu  mu*,  c’est  le  premier  pas  du  calcul  difïérenliel  ) , dans 
mort  «n  171  ç’  les  actes  de  Leipsick  pour  le  mois  d’octobre  1684. 

L’écrit  à jamais  mémorable  qui  la  contient  est  in- 
titulé : Noua  Methodus  pro  maximis  et  mini- 
mis,  itemque  tangentibus , quœ  nec  fractas  nec 
irrationales  quantitates  moratur,  et  singulare 
pro  illis  calculi  genus.  On  y trouve  la  méthode 
pour  différencier  toutes  sortes  de  quantités,  ra- 
tionnelles, fractionnaires,  radicales,  et  l’applica- 
tion de  ces  calculs  à un  exemple  fort  compliqué, 

- qui  indique  la  voie  pour  tous  les  cas.  Le  problème 
général  des  tangentes  n’eut  dès-lors  plus  de  dif- 
ficulté. Leibnitz  fait  aussi  l’application  de  sa  mé- 
thode à un  problème  de  maximis  et  minimis , 
dont  l’objet  est  de  trouver  la  route  que  doit  suivre 
un  corpuscule  de  lumière  qui  traverse  deux  mi- 
lieux différeus,  afin  d’arriver  d’un  pointa  un  au- 
tre par  le  chemin  le  plus  facile.  Le  résultat  de  sa 
solution  est  que  les  sinus  des  angles  d’incidence 
et  de  réfraction  doivent  être  entr’eux  en  raison 
réciproque  des  résistances  des  deux  milieux.  Enfin, 
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il  applique  son  nouveau  calcul  à un  problème  que 
Beauue  avait  autrefois  proposé  à Descartes,  et  dont 
celui-ci  u’avait  donné  qu’une  solution  incomplète. 
Il  s’agissait  de  trouver  une  courbe  dont  la  sous- 
tangenlc  fût  partout  la  même  : Leibnitz  fait  voir, 
en  deux  traits  de  plume,  que  la  courbe  cherchée 
est  telle,  que  si  les  abscisses  forment  une  progres- 
sion arithmétique,  les  ordonnées  forment  une  pro- 
gression géométrique  : propriété  où  l’on  reconnaît 
La  logarithmique  ordinaire. 

Quelque  temps  après , il  donna  les  premiers 
principes  du  calcul  sommatoire  ou  intégral,  dans 
un  écrit  intitulé  : De  Geometriâ  reconditâ  et 
jénaly&i  in  cl i fis  i b ilium  alque  infmitorum.  Il  y 
expose  la  règle  fondamentale  du  calcul  intégral: 
il  explique  en  quoi  consistent  les  problèmes  de 
la  méthode  inverse  des  tangentes,  que  l’on  a dans 
la  suite  variés  de  tant  de  manières.  Barrow  avait 
démontré  laborieusement  que,  dans  toute  cour- 
lie  , la  somme  des  produits  des  intervalles  infini- 
ment petits  des  ordonnées,  par  les  sous-perpendi- 
culaires correspondantes  de  la  courbe , est  égale  à 
la  moitié  du  carré  de  l’ordonnée  extrême  : Leib- 
nitz trouve,  en  se  jouant,  le  même  résultat , au 
moyeu  'du  calcul  intégral  5 et  il  observe  en  général 
que  tous  les  problèmes  des  quadratures  donnés 
auparavant  par  les  géomètres,  se  résolvent  sans 
aucune  dilliculté  par  sa  méthode. 


An  16S6. 


Digitized  by  Google 


8 HI5T0IRE  DES  MATHEMATIQUES, 


III. 

Nr*To« , Toutes  ces  nouveautés  étaient  répandues  dans 
mort  en  1737.  Jes  journaux  d’Allemagne  avant  que  Neuton  eût 
encore  rien  publié  qui  pût  faire  connaître  qu’il 
était  parvenu  de  son  côté  à de  semblables  métho- 
des; mais  sur  la  fin  de  l’année  1686,  il  mit  au  jour 
son  livre  intitulé  : Philosophiæ  naturalis  pria- 
cipia  mathematica,  ouvrage  immense  et  pro- 
fond, dans  lequel  il  s’est  proposé  d’expliquer  par 
l’observation  et  le  calcul , les  principaux  phéno- 
mènes de  la  nature  et  spécialement  les  mouve- 
mens  des  corps  célestes.  Je  parlerai  en  détail  de 
cet  ouvrage  quand  je  serai  arrivé  à l’astronomie 
physique.  Ici  , je  me  contente  de  remarquer  que 
la  clef  des  plus  difficiles  problèmes  (pii  y sont  réso- 
lus, est  la  méthode  des  fluxions,  ou  l’analyse  infi- 
nitésimale , mais  présentée  sous  une  forme  moins 
simple , qui  rendait  l’ouvrage  pénible  à suivre. 
Aussi  n’cut-il  pas  d’abord  tout  le  succès  qu’il  mé- 
ritait ; on  y trouva  de  l’obscurité , des  démonstra- 
tions puisées  dans  des  sources  trop  détournées,  un 
usage  trop  affecté  de  la  méthode  synthétique  des 
anciens,  tandis  que  l’analyse  aurait  beaucoup  mieux 
fait  connaître  l’esprit  et  le  progrès  de  l’invention. 
L’extrême  concision  de  quelques  endroits  fit  pen- 
ser, ou  que  Neuton , doué  d’une  sagacité  extraor- 
dinaire , avait  uu  peu  trop  présumé  de  la  pénétra- 
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tion  de  ses  lecteurs  ; ou  que  par  une  faiblesse , 
dont  les  plus  grands  hommes  ne  sont  pas  tou- 
jours exempts , il  avait  cherché  à surprendre  une 
admiration  que  le  vulgaire  accorde  facilement  aux 
choses  qui  passent  ou  fatiguent  son  intelligence. 
Quoi  qu’il  en  soit , la  grande  célébrité  du  livre 
des  Principes  ne  date  guère  que  du  commence- 
ment du  siècle  dernier,  où  l’analyse  infinitésimale, 
déjà  fort  avancée,  mit  les  géomètres  en  état  de  le 
comprendre.  Alors  on  vit , à n’en  pouvoir  douter, 
que  des  théorèmes  et  des  problèmes,  enveloppés 
dans  une  synthèse  compliquée,  avaient  été  trouvés 
originairement  par  l’analyse  ; mais  en  même  temps 
on  rendit  à Neuton  la  justice  de  reconnaître , qu’à 
l’époque  de  la  publication  de  son  livre,  il,  possédait 
la  méthode  des  fluxions  dans  un  haut  degré , du 
moins  quant  à la  partie  qui  concerne  les  quadratu- 
res des  courbes.  J’examinerai  dans  la  suite  le  droit 
qu’il  a,  concurrement  avec  Leibnitz,  à l’invention 
de  cette  méthode  : attendons , pour  en  parler,  les 
circonstances  où  celte  espèce  de  procès  s’engagea , 
et  continuons  ici  le  précis  historique  des  progrès 
de  la  science. 

\ “ • . • * * . . 
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SECTION  II. 


Leibnitz  continue  d’étendre  sa  nôuvelle  ana- 
lyse : il  est  secondé  par  les  frères  Bernoulli. 
Divers  problèmes  proposés  et  résolus.  Ana- 
lyse des  infiniment  petits  du  marquis  de 
l’Hôpital. 

< I. 

Dans  le  temps  que  Leibnitz  était  le  plus  occupé 
à perfectionner  la  nouvelle  aualyse,  il  en  fut  d’a- 
bord un  peu  détourné  par  une  dispute  qu’il  eut 
avec  les  cartésiens  sur  la  mesure  des  forces  vives  ; 
mais  il  trouva  enfin  le  secret  de  faire  tourner  la  dis- 
pute au  succès  de  son  dessein.  Il  avait  avancé  que 
Descartes  et  ses  disciples  s’étaient  trompés  en  me- 
surant la  force  des  corps  en  mouvement  par  le 
simple  produit  de  la  masse  et  de  la  vitesse , et  qu’il 
la  fallait  mesurer  par  le  produit  de  la  masse  et  du 
carré  de  la  vitesse  ; sa  preuve  se  réduisait  à ce  rai- 
sonnement très-simple  : De  l’aveu  de  tout  le  mon- 
de, il  faut  la  même  force  pour  élever  un  poids 
d’une  livre  à quatre  pieds  de  hauteur,  que  pour  éle-  ' 
ver  un  poids  de  quatre  livres  à un  pied  de  liauteur  ; 
or,  un  corps  tombant  de  quatre  pieds,  et  un  corps 
tombant  d’un  pied*  acquièrent  des  vitesses  qui 
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sont  comme  deux  et  un  : donc , selon  les  carté- 
siens, les  forces  seraient  ici  comme  deux  et  quatre  ÿ 
au  lieu  d’être  égales.  Les  cartésiens  répondirent 
qu’il  l’allait  avoir  égard  à la  différence  des  temps 
des  chutes  daus  les  deux  cas  : Leibnitz  répliqua 
que  la  considération  du  temps  devait  être  écartée  ; 
que  la  force  existait  en  elle-même,  et  qu’il  impor- 
tait peu  de  savoir  comment  elle  avait  été  acquise. 

Bientôt  on  se  perdit  dans  des  subtilités  métaphysi- 
ques qui  faisaient  briller  l’esprit  et  n’éclaircissaient 
point  la  question.  Enfin,  l’égalité  des  temps,  que 
les  cartésiens  exigeaient  absolument  pour  la  me- 
sure et  la  comparaison  des  forces  motrices , fit  naî- 
tre à Leibnitz  l’idée  d’un  problème  curieux , qu’il 
leur  proposa  comme  un  moyen  de  rendre  au  moins 
la  discussion  utile  à la  géométrie  : c’était  de  trou- 
ver la  courbe  isochrone  ; c’est-à-dire  , la  courbe 
qu’un  corps  pesant  doit  suivre  pour  s'éloigner 
ou  s’approcher  également , en  temps  égaux , 

(F un  plan  horizontal.  Mais  les  cartésiens,  jusque- 
là  fort  prodigues  d’ explications , de  remarques , 
de  répliques,  gardèrent  ici  un  profond  silence , et 
l’analyse  de  leur  maître  , tant  exaltée  par  eux  , nè 
leur  fournit  aucun  moyen  de  répondre  au  défi  qui 
leur  était  adressé. 

Huguens , qui  n’avait  pris  aucune  part  à la  que»-  An  »6b7. 
tion  sur  la  mesure  des  forces  vives , jugea  le  pro- 
blème digne  de  son  applicatio4  ; il  publia  les  pro- 
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priétés  et  la  construction  de  la  courbe , sans  en 
ajouter  les  démonstrations.  Celte  courbe  est  la  se- 
conde parabole  cubique. 

II. 

Leibnitz,  après  avoir  attendu  en  vain  pendant 
An  1689.  trois  ans  la  solution  des  cartésiens,  nomma  la  meme 
courbe  qu’Hugtiens,  et  démontra  quelle  satisfait 
au  problème.  Et  pour  offrir,  disait-il,  la  revanche 
à ses  adversaires , il  leur  proposa  de  trouver  la 
courbe  isochrone  paracentrique,  où  le  corps  doit 
maintenant  s’éloigner  ou  s’approcher  également , 
en  temps  égaux,  d’un  point  fixe;  mais  ce  second 
problème  était  plus  embarrassant  que  l’autre , et  la 
prétendue  politesse  de  Leibnitz  pouvait  être  regar- 
dée comme  un  persiflage. 

Cette  petite  guerre , et  d’autres  travaux  absolu- 
ment étrangers  aux  mathématiques  , enlevaient  à 
Leibnitz  un  temps  qu’il  eût  voulu  consacrer  tout 
entier  au  progrès  de  la  nouvelle  géométrie.  Mal- 
gré tant  de  distractions,  il  répandait  sans  cesse  dans 
les  journaux  des  vues  qui  tendaient  à ce  but.  Bien- 
tôt il  fut  secondé  par  deux  hommes  illustres  qui 
saisirent  sa  méthode  avec  ardeur,  qui  se  l’appro- 
prièrent tellement , et  qui  en  firent  tant  de  belles 
applications  , que  Leibnitz  a publié  plusieurs  fois 
dans  les  journaux , avec  un  abandon  digne  de  son 
génie , quelle  leur  était  aussi  redevable  qu’à  lui- 
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même.  On  voit  que  je  veux  parler  des  deux  frères, 

Jacques  Bernoulli  et  Jean  Bernoulli.  * 

III. 

L’aîné  (Jacques Bernoulli),  déjà  célèbre  par  diffé-  JlCQOM 
rens  ouvrages  de  géométrie , de  mécanique  et  de  ,5*””  «!* . 
physique,  avait  iuilié  son  frère  aux  mathématiques.  “ort  '“J7*  ‘ 
Les  progrès  qu’ils  firent  conjointement  ou  séparé- 
ment  dans  l’analyse  leibnitienne  furent  rapides.  mort  ea  1?48' 
Une  noble  émulation , resserrée  par  les  liens  du 
sang , de  l’amitié  et  de  la  reconnaissance , dirigea 
leurs  études  pendant  deux  ou  trois  ans.  Avides  seu- 
lement de  s’instruire , ils  n’avaient  alors  devant  les 
yeux  que  la  sublime  ambition  de  pénétrer  dans  le 
labyrinthe  scientifique  ouvert  à leur  curiosité;  et 
cette  malheureuse  rivalité  qui  tient  à l’envie  , ne 
troublait  point  encore  de  si  douces  jouissances. 

A son  entrée  dans  la  carrière,  Jacques  Bernoulli  nir«r»  p«- 

^ ^ blêmes. 

donna  la  solution  et  l’analyse  du  problème  de  la 
courbe  isochrone  ordinaire  : il  trouva , comme 
Leibnitz  et  Huguens,  que  cette  courbe  est  la  se- 
conde parabole  cubique.  Il  prit  de  là  occasion  de 
proposer  aux  géomètres  un  problème  que  Galilée 
avait  autrefois  inutilement  attaqué  : c’était  de  trou- 
ver la  courbe  que  forme  la  cfiaûutte , ou  un  fil 
pesant  flexible  et  inextensible , attaché  par  ses 
extrémités  à deux  points  fixes. 

Cet  usage  de  proposer  publiquement  des  pro- 
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blêmes , déjà  introduit  depuis  long-temps  parmi  les 
géomètres , et  aucfuel  Leibnitz  et  les  frères  Ber- 
noulli ont  principalement  donné  une  grande  vogue, 
était  alors  un  puissant  moyen  d’aiguiser  les  esprits , 
et  de  faire  concourir  toutes  leurs  facultés  au  pro- 
grès d’une  géométrie  naissante  : tel  fut  l'effet  que 
produisit  le  problème  de  la  chaînette. 

Pendant  qu’on  en  cherchait  la  solution,  Jacques 
Bernoulli  publia  deux  mémoires , où  il  détermine , 
par  la  nouvelle  analyse , les  tangentes , les  quadra- 
tures des  espaces , et  les  rectifications  de  trois  fa- 
meuses courbes  : la  spirale  parabolique , la  spi- 
rale logarithmique , et  la  loxodromie  ; à quoi 
il  joignit,  par  supplément , la  mesure  de  faire  des 
triangles  sphériques.  Ces  deux  éciits  contiennent 
les  premiers  essais  un  peu  développés  qu’on  ait  don- 
nés du  calcul  intégral,  au  progrès  duquel  ils  out  en 
efièl  sensiblement  contribué.  L’auteur  ne  se  borna 
pas  à la  simple  théorie  : il  indiqua  quelques  pro- 
priétés utiles  de  la  loxodromie. 

De  son  côté , Leibnitz  fit  paraître  sur  la  quadra- 
ture arithmétique  des  sections  coniques  qui  ont  un 
centre,  un  écrit  dans  lequel  il  établit  des  formules 
analytiques  très-simples  et  facilement  convertibles 
en  nombres  ; il  appliqua  sa  méthode  à quelques 
problèmes  concernant  la  loxodromie. 
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IV. 

Le  problème  de  la  chaînette  fut  résolu  par  Hu- 
guens  , Leibnitz  et  Jean  Bernoulli.  Comme  les 
deux  frères  Bernoulli  travaillaient  alors  ordinaire- 
ment en  commun,  on  présume  que  la  solution  de 
Jean  Bernoulli  est  l'ouvrage  de  l’un  et  de  l’autre. 
On  ne  considéra  d’abord  que  des  chaînettes  uni- 
formément pesantes  : Jacques  Bernoulli  étendit 
la  solution  au  cas  où  le  poids  de  la  chaînette  varie- 
rait d’un  point  à l’autre  suivant  une  loi  donnée.  De 
proche  en  proche,  et  par  l’analogie  des  matières, 
le  même  géomètre  détermina  la  courbe  que  forme 
un  arc  tendu , celle  d’une  lame  élastique  arretée  so- 
lidement par  un  bout,  et  chargée  à l’autre  d’un 
poids  donné  ; il  fixa  plus  particulièrement  son  at- 
tention sur  la  courbure  que  prend  une  voile 
flexible  enflée  par  le  vent , espérant  que  cette  re- 
cherche pourrait  être  utile  à la  navigation  ; il 
trouva  que  dans  la  supposition  où  le  vent,  après 
avoir  frappé  la  voile,  aurait  toute  liberté  de  s’échap- 
per, la  courbe  de  la  voile  est  une  chaînette  ordi- 
naire , mais  que  si  la  voile , toujours  supposée  par- 
faitement flexible  , était  enflée  par  un  fluide  qui 
pesât  sur  elle  verticalement,  comme  l’eau  pèse  sur 
les  parois  (T un  vase  qui  la  contient , elle  formerait 
une  courbe  connue  sous  le  nom  de  lintèaire , et 
dont  la  nature  est  exprimée  par  la  même  équation 


0 
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que  la  courbe  élastique  ordinaire , où  les  exten- 
% sions  sont  supposées  proportionnelles  aux  forces 
appliquées  à chaque  point.  L’identité  des  deux 
courbes  n’était  pas  facile  à reconnaître  : Jacques 
Bernoulli  montra  dans  cette  question,  et  quelques 
autres  du  même  genre , une  profonde  sagacité. 

V. 

A mesure  qu’il  avançait  dans  ses  méditations  sur 
la  courbure  de’la  voile , il  en  communiquait  suc- 
cessivement les  progrès  par  lettres  à son  frère , alors 
absent  de  Bâle.  On  voit  clairement  que  ces  ouver- 
tures conduisirent  Jean  Bernoulli  à la  solution  qu’il 
1 publia  du  même  problème  , dans  le  journal  des  sa- 
Aa  169a.  vans,  et  d’où  il  résulte  également  que  la  courbe  de 
la  voile  est  une  chaînette.  Lui-même , par  la  ma- 
nière dont  il  expose  les  faits,  nous  fournit  la  preu- 
ve du  secoure  qu’il  avait  emprunté.  N’a-t-on  pas 
droit  après  cela  d’être  un  peu  surpris  de  trouver  ici 
les  premiers  traits  de  cette  jalousie  qu’il  montra 
dans  la  suite  trop  ouvertement  contre  son  ancien 
maître  ? 

VI. 

Propriétés  d«  La  théorie  des  courbes  qui , roulant  sur  elles- 

certaines  coui»  A 1 ■ is  n T 

t>».  memes  , en  produisent  d autres , tut  pour  Jacques 

Ao  >69».  Bernoulli  un  champ  de  découvertes  remarquables. 
Il  suppose  qu’une  courbe  quelconque  étant  donnée 
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et  considérée  comme  immobile  , on  fasse  rouler 
sur  elle  une  courbe  égale  et  semblable  ; il  détermine 
la  développée  et  la  caustique  de  l’espèce  de  rou- 
lette que  décrit  un  point  de  la  courbe  roulante  ; il 
en  tire  deux  autres  courbes  analogues,  qu’il  appelle 
l’ antidéveloppèe  et  la  péricaustique.  Toutes  ces 
couibes  offraient  une  foule  de  propriétés  bien  di- 
gnes de  piquer  la  curiosité  des  géomètres,  surtout 
dans  un  temps  où  ils  étaient  encore  peu  exercés  à 
manier  la  nouvelle  analyse.  En  appliquant  ses  mé- 
thodes à la  spirale  logarithmique,  Jacques  Bernoulli 
trouva  que  cette  courbe  est  elle -même  sa  déve- 
loppée , sa  caustique , son  antidéveloppée  et  sa  pé- 
ricaustique : caractère  singulier,  dont  il  fut  telle- 
ment émerveillé,  qu’il  ne  put  s’empêcher  de  témoi- 
gner avec  chaleur  que  si  l’usage  était  encore,  comme 
au  temps  d’Archimède,  de  placer  des  figures  et  des 
inscriptions  sur  le  tombeau  des  géomètres,  il  eût 
désiré  que  l’on  gravât  sur  le  sieh  une  spirale  loga- 
rithmique, avec  ces  mots  : Eadem  mutata  re- 
sur go*  ...  . 

La  cycloïde  a des  propriétés  analogues  à celles 
que  je  viens  de  rapporter  de  la  spirale  logarithmi- 
• que  : Jacques  Bernoulli  les  fit  connaître  dans  une 
addition  à son  premier  mémoire  ; il  avertit  en 
même  temps  que  son  frère  était  parvenu  de  son 
côté  à des  résultats  semblables. 

Je  ne  dois  pas  omettre  un  écrit  de  Leibnitz  sur 
11.  a 
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Jes  courbes  qui  se  forment  d’une  infinité  de  lignes 
droites  ou  courbes  , qui  vont  concourir  en  une 
suite  de  [joints  soumis  à une  loi  donnée.  Cet  écrit 
peu  développé  contient  des  vues  générales  pour  la 
solution  de  plusieurs  problèmes , tels  que  ceux  des 
caustiques  , des  courbes  qui  en  coupent  une  suite 
d’autres  sous  un  angle  donné,  etc.  Leibnitz  se  li- 
vrait rarement  aux  ouvrages  de  détail  : aussitôt  qu’il 
se  voyait  en  possession  d’une  méthode,  il  l’aban- 
donnait, laissant  à d’autres  le  plaisir  de  l’étendre  et 
de  la  perfectionner. 

VII. 

Problème  de  Dans  cette  multitude  de  problèmes , il  en  parut 

U voûte  car-  # ...  r 

Mbie.  un  fort  curieux,  proposé  par  Viviani , célèbre  géo- 
mètre italien,  sous  ce  litre  : Ænigma  geometri - 
Virnsi,  cum  de  miro  opiûcio  testitudinis  quadrabilis 

ni  en  >6oa , .ti  . . * 

mon  en  170S.  hemisphœricæ.  L auteur  feignait  que , parmi  les 
monumens  de  l’ancienne  Grèce  savante , il  existait 
encore  un  temple  de  forme  hémisphérique  , percé 
de  quatre  fenêtres  égales , avec  un  tel  art , que  le 
reste  de  la  voûte  était  absolument  carrable  ; et  il 
espérait  que  les  illustres  analystes  du  siècle  ( il 
désignait  ainsi  les  géomètres  en  possession  des  nou- 
veaux Calculs  ) , devineraient  facilement  cette  énig- 
me. Il  ne  fut  pas  trompé  dans  son  espérance  : le 
jour  même  où  Leibnitz  et  Jacques  Bernoulli  reçu- 
rent le  programme  de  Viviaui , ils  résolurent  le 
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problème  ; et  les  autres  géomètres  infinitaires 
l’eussent  sans  doute  aussi  résolu,  s'il  était  parvenu 
assez  tôt  à leur  connaissance.  Viviaui  était  profond 
dans  l’ancienue  géométiie  : il  s’était  principalement 
distingué  par  la  divination  ou  la  restitution  des 
cinq  livres  des  coniques  de  l’ancien  Aristée,  qui 
s.ont  perdus  -,  mais  lorsque  la  géométrie  des  infini- 
ment petits  parut , il  était  trop  âgé  pour  1 étudier 
et  l’approfondir;  c’était  d’ailleurs  un  homme  véri- 
tablement modeste,  et  qui  n’avait  point  eu  l’inten- 
tion d’embarrasser  les  illustres  analystes.  Néan- 
moins il  faut  reconnaître  que  sa  propre  solution, 
fondée  sur  la  méthode  synthétique  des  anciens , 
est  très-recommandable  par  sa  simplicité  et  son 
élégance  : il  démontra  qu’on  satisfait  à la  question 
en  élevant  perpendiculairement  à la  base  de  la 
voûte  hémisphérique  deux  cylindres  droits,  dont 
les  axes  passent  par  les  milieux  de  deux  rayons  qui 
forment  un  même  diamètre  du  cercle  de  Ja  base. 

VIII. 

Un  problème  qui  se  rapporte  à la  méthode  de  Kn  in 
maximis  et  minimis,  occupa  long-temps  sans  suc- 
cès les  frères  Bernoulli  ; c’était  de  trouver  le 
jour  du  plus  petit  crépuscule  pour  un  lieu  dont 
la  latitude  est  donnée . Cette  question , traitée 
par  la  méthode  analytique  , mène  à une  équation 
du  quatrième  degré,  dont  il  est  embarrassant  de  sé- 
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parer  les  racines  utiles  d'avec  celles  qui  doivent 
être  rejetées  ; mais , en  employant  la  méthode  syu- 
diétique  , ils  parvinrent , chacun  de  leur  côté,  à 
une  analogie  très-simple  et  très-commode  pour  le 
calcul  astronomique. 

La  place  de  professeur  de  mathématiques  en 
l’université  de  Bâle,  qu’occupait  Jacques  Bernoulli, 
valut  à ses  élèves  et  au  public  un  excellent  traité 
sur  la  sommation  des  sui  tes  -,  la  première  partie  avait 
paru  en  1689 , la  seconde  fut  publiée  en  1692. 

IX. 

Nouveaux  ] Toutes  les  parties  de  la  nouvelle  géométrie  mar- 
P 8 chaient  rapidement.  Les  problèmes  volaient  de 
tous  côtés;  et  les  journaux  étaient  devenus  une 
espèce  d’arène  savante,  où  l’on  voyait  combattre  les 
plus  grands  géomètres  du  temps , Huguens,  Leib- 
nitz , les  frères  Bernoulli,  Neuton,  et  le  marquis 
E’HoriTÀL , Je  l’Hôpital  qui  y soutint  dignement,  pendant  plu- 
«Borteu  1704-  sieurs  années,  l’honneur  de  la  France. 

Le  problème  suivant,  proposé  par  Jean  Ber- 
An  i6g3.  noulli  ; trouver  une  courbe  telle  que  les  tangen- 
tes terminées  à l’axe  fussent  en  raison  donnée 
.avec  les  parties  de  l’axe , comprises  entre  la 
courbe  et  ces  tangentes , fut  résolu  par  Huguens, 
Leibnitz , Jacques  Bernoulli  et  le  marquis  de  l’Hô- 
pital; mais  tous  se  contentèrent  de  donner  de  sim- 
ples constructions  sans  démonstrations, 
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Hugucns  rendit  à ce  sujet  un  témoignage  d’au- 
tant plus  honorable  aux  nouveaux  calculs,  que  ce 
grand  homme  ayant  fait  plusieurs  sublimes  décou- 
vertes saus  ces  calculs , pouvait  être  dispensé  d’en 
célébrer  les  avantages  ; il  avoue  qu’il  voyait  avec 
surprise  et  admiration  l’étendue  et  la  fécondité 
de  cet  art  y que  de  quelque  côté  qu’il  tournât 
la  vue,  il  en  découvrait  de  nouveaux  usages,  et 
q u en  fin  il  y concevait  un  progrès  et  une  spé- 
culation infinie.  Quel  malheur  qu’il  ait  été  enlevé 
aux  sciences  dans  un  âge  où  , avec  le  secours  de  ce 
nouvel  instrument , il  pouvait  encore  leur  rendre 
tant  d’importans  services  ! 

Tschirnaus  avait  fait  connaître,  depuis  quelques 
années , les  fameuses  courbes  appelées  caustiques ; 
elles  sont  formées , comme  on  sait,  par  le  concours 
des  rayons  de  lumière  qu’une  autre  courbe  donnée 
a réfléchis  ou  rompus.  Sans  autre  secours  cpie  ce- 
lui de  la  géométrie  ordinaire , il  eu  avait.découvert 
plusieurs  belles  propriétés,  comme,  par  exemple, 
qu’elles  sont  égales  à des  lignes  droites,  quand  les 
courbes  qui  l^s  produisent  sont  géométriques.  L’a- 
nalyse infinitésimale  facilita  extrêmement  toutes 
ces  recherches , et  Jacques  Bernoulli  les  poussa 
très-loin , principalement  la  théorie  des  caustiques 
par  refraction. 

L’abondance  des  matières,  et  les  bornes  de  cet 
ouvrage,  me  forcent  de  passer  sous  silence  plu- 
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Eeibn.  Op. 
t.  lit,  p.  U98. 


sieurs  autres  mémoires  du  même  Jacques  Bernoulli 
sur  divers  sujets  de  géométrie,  de  mécanique,  d'hy- 
draulique , etc.  ; j’omets  également  les  réflexions 
de  Leibnitz  sur  la  manière  de  résoudre  les  problè- 
mes des  quadratures,  par  la  construction  de  cer- 
taines courbes  qu’il  décrit  pardesmouvemens  assu- 
jélis  à des  lois  données.  La  description  de  la  trac- 
foire  est  un  exemple  de  ces  mouvemens  ; et  c’est 
en  effet  à l’occasion  de  cette  courbe,  dont  Claude 
Perrault  lui  avait  demandé  la  nature,  que  Leibnitz 
proposa  ses  remarques  où  l’on  reconnaît  sa  subtilité 
ordinaire. 

Je  reviendrai  dans  la  suite  à un  autre  écrit  de 
Leibnitz,  intitulé  : Nova  c alculi  differentialis 
applicatio , où  se  trouve  le  germe  de  ces  équa- 
tions qu’on  appelle  aujourd’hui  solutions  singu- 
lières ou  intégrales  particulières. 


X. 

11  paraît  que  dans  ces  commencemens,  les  géo- 
mètres ne  connaissaient  pas  , au  moins  distincte- 
ment , la  nécessité  d’ajouter  des  constantes  arbi- 
traires aux  intégrales  des  équations  différentielles, 
afin  de  donner  aux  solutions  toute  la  généralité 
dont  elles  peuvent  être  susceptibles.  J’ai  déjà  re- 
jacq. Brm.  marqué  que  Jacques  Bernoulli  avait  trouvé,  en 
U‘  i,g'  j6q4,  la  solution  du  problème  de  la  courbe  iso- 
chrone ordinaire  : cette  solution  est  le  premier 
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exemple  qu’on  ait  de  l'intégration  d’une  équation 
différentielle  ; mais  l’auteur  n’ajouta  point  de  cons- 
tante à l’intégrale.  En  i6g5,  il  intégra,  avec  la  nu. p* 6i5. 
même  omission , l’équation  différentielle  de  la 
courbe  d’ équilibration  dans  les  ponts-levis. 

Jean  Bernoulli , dans  sa  dissertation  de  Motu  -Ioh; Bern 

7 Up.  tora.  x , 

musculorum,  donnée  en  1690,  intègre  aussi  uue  '“<>'• lo8- 
équation  différentielle , sans  l’addition  de  la  cons- 
tante. 

Cette  même  année  iGg'j , Jacques  Bernoulli 
résolut  le  problème  de  la  courbe  isochrone  para- 
centrique,  sans  ajouter  de  constante  à l’intégrale. 

Leibnitz , qui  avait  proposé  et  résolu  ce  problè- 
me depuis  long-temps,  en  publia  enfin  la  solu- 
tion , mais  une  solution  complète,  c’est-à-dire  avec 
l’addition  d’une  constante  arbitraire;  et  il  prit  cette 
occasion  de  faire  remarquer  que  cela  était  né- 
cessaire dans  tous  les  cas  pour  compléter  les  inté- 
grales. Jacques  Bernoulli  convint  lui-même  qu’il  j Betii 
avait  eu  tort  d’y  manquer  dans  la  soluliou  de  la  °p'  paK  6,9r 
courbe  paracenlrique  ; assurant  d’ailleurs  que  c’é- 
tait un  pur  oubli  de  sa  part,  occasionné  par  un  peu 
rie  précipitation , et  donnant  pour  preuve  qu’il 
connaissait  la  loi  des  constantes , sa  construction 
de  la  courbe  élastique,  publiée  un  peu  auparavant. 

Quoi  qu’il  en  soit,  on  doit  reconnaître  que 
malgré  ce  défaut , la  solution  de  Jacques  Bernoulli 
était  dans  ce  temps-là  un  effort  de  génie.  En  rap- 
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portant  la  courbe  à îles  coordonnées  perpendicu- 
laires enlr’elles , suivant  1’usage  ordinaire,  on  par- 
venait sans  peine  à une  équation  différentielle  du 
premier  ordre,  mais  dans  laquelle  les  indétermi- 
nées étaient  d’ailleurs  fort  mêlées;  ce  qui  ren- 
dait l'intégration  très-difficile.  Jacques  Bernoulli 
prit  un  détour  : il  laissa  les  ordonnées  paral- 
lèles entr’ elles,  et  perpendiculaires  à un  axe  ho- 
rizontal ; mais  il  prit  pour  abscisses  les  cordes 
d’une  infinité  de  cercles,  qui  tous  ont  leurs  cen- 
tres au  point  d’où  le  corps  doit  partir.  Par  là, 
il  obtint  une  équation,  dont  les  indéterminées  sc 
séparaient  d elles-mêmes , et  la  construction  fut 
réduite  aux  quadratures  ou  aux  rectifications  ordi- 
naires des  courbes.  Quelque  temps  après,  Jean 
Bernoulli  résolut  aussi  le  problème  ; il  donua  lui- 
même  les  plus  grandes  louanges  à sa  solutiou,  ce 
qui  dispense  d’y  en  ajouter.  Je  remarquerai  seule- 
ment que  celte  solution  revient,  dans  le  fond,  à 
celle  de  Jacques  Bernoulli. 

XI. 

Tom  p- 10.  Nous  apprenons , dans  le  Commercium  episto- 
licum  de  Leibnitz  et  de  Jean  Bernoulli,  publié 
seulement  en  1745,  que  dès  l’année  1694  ils 
avaient  trouvé  l’un  et  l’antre,  chacun  de  leur  côté , 
celte  branche  de  la  nouvelle  analyse,  qu’on  appelle 
le  calcul  exponentiel.  Leibnitz  a la  priorité  de 
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date:  mais  Jean  Bernoulli  a fait  de  lui-même  la  dé- 
couverte; il  publia,  eu  1697,  les  règles  et  l’usage 
de  ce  calcul , et  on  croit  ordinairement  qu’il  en  est 
le  premier  et  même  le  seul  inventeur. 

Ce  meme  Commerce  offre,  sous  l’année  i6g5, 
une  remarque  importante  de  Leibnitz  sur  l’ana- 
logie qui  règne  entre  les  puissances  d’un  polynôme 
composé  de  termes  variables,  et  les  différentielles 
( du  même  ordre)  du  produit  de  ces  termes.  De  là 
Jean  Bernoulli  déduisit  une  méthode  pour  inté- 
grer, en  certains  cas,  des  formules  différentielles 
de  tous  les  ordres. 

XII.' 

On  ne  peut  pas  compter  au  nombre  des  pro-  Cn«rW  .r*- 

quilibralion 

blêmes  les  plus  difficiles , celui  de  la  courbe  d’é-  d's  ponu-i»- 

1 vis. 

quilibralion  dans  les  ponts-levis.  ; mais  il  avait  une  An  l6a5 
utilité  apparente  et  il  mérite  d’être  remarqué , 
puisque  le  marquis  de  l’Hôpital,  Leibnitz,  Jacques 
Bernoulli  et  Jean  Bernoulli  en  donnèrent  des  so- 
lutions ou  des  constructions. 

On  trouve , vers  le  même  temps , un  excellent 
mémoire  de  Jacques  Bernoulli , concernant  la  cour- 
be élastique , les  courbes  isochrones  , le  chemin 
de  moyenne  direction  dans  la  course  des  navires , 
la  méthode  inverse  des  tangentes,  etc.  A ces  dis- 
cussions de  scieuce,  l’auteur  entremêle  quelques 
détails  historiques  qu’on  lit  avec  plaisir.  Il  repousse 
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pour  la  première  fois  les  attaques  injustes  que  son 
frère  lui  avait  faites  en  plusieurs  occasions  : il  l’a- 
vertit de  modérer  ses  prétentions , d’attacher  moins 
d’importance  à des  découvertes  que  l’instrument 
dont  ils  étaient  munis  l’un  et  l’autre , rendait  fa- 
ciles, et  de  reconnaître  que  comme  les  quantités 
en  géométrie  croissent  par  degrés , semblable- 
ment tout  homme  pourvu  du  même  instrument 
aurait  trouvé  par  degrés  les  mêmes  résultats  : 
paroles  modestes  et  bien  remarquables  dans  la  bou- 
che de  l’un  des  plus  grands  géomètres  que  la  terre 
ait  portés. 

Ce  mémoire  était  terminé  par  l’invitation  que 
Jacques  Bernoulli  faisait  aux  géomètres,  d’intégrer 
une  équation  diftéreutieHe  très-générale  et  du  plus 
grand  usage  dans  l’analyse.  La  solution  qu’il  avait 
trouvée  de  ce  problème , et  celles  qu’en  donnè- 
rent Leibuitz  et  Jean  Bernoulli,  furent  publiées 
dans  les  actes  de  Leipsick. 

XIII. 

Il  parut,  dans  l’année  1696,  un  grand  nombre 
d’ouvrages  qui  donnèrent  une  nouvelle  extension 
•à  l’analyse  infinitésimale  : tels  furent  le  mémoire 
de  Jacques  Bernoulli  sur  les  quadratures  des  sur- 
faces sphéroïdales , où  l’on  trouve  des  problèmes 
analogues  à celui  de  Viviani,  mais  plus  généraux 
et  plus  compliques  ; plusieurs  beaux  théorèmes  de 
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Jean  Bernoulli  sur  ces  mêmes  quadratures;  la  troi- 
sième partie  du  traité  des  suites  de  Jacques  Ber- 
noulli, et  principalement  le  célèbre  livre  du  mar- 
quis de  l’Hôpital , intitulé  : Analyse  des  in- 
finiment petits  pour  V intelligence  des  lignes 
courbes,  sur  lequel  je  m’arrêterai  un  moment. 

Il  y avait  long-temps  qu'on  désirait  un  pareil 
ouvrage.  « Jusqucdà,  dit  Fonlcnellc  dans  l’éloge 
» du  marquis  de  l’Hôpital,  la  nouvelle  géométrie 
» n’avait  été  qu’une  espèce  de  mystère , et , pour 
» ainsi  dire , une  science  cabalistique  renfermée 
» entre  cinq  ou  six  persouues.  Souvent  on  don- 
» liait  dans  les  journaux  les  solutions , sans  laisser 
» paraître  la  méthode  qui  les  avait  produites  ; et 
» lors  même  qu’on  la  découvrait , ce  n’étaient  que 
» quelques  faibles  rayons  de  cette  science  qui  s’é- 
» chappaient , et  les  nuages  se  refermaient  aussi- 
» tôt.  Le  public , ou  pour  mieux  dire , le  petit 
» nombre  de  ceux  qui  aspiraient  à la  haute  géo- 
» mélrie,  étaient  frappés  d’une  admiration  inutile 
» qui  ne  les  éclairait  point  ; et  l’on  trouvait  le 
» moyen  de  S’attirer  leurs  applaudissemens,  en  re- 
» tenant  l’instruction  dont  on  aurait  dû  les  payer  » . 
L’ouvrage  du  marquis  de  l’Hôpital  dévoila  toute 
la  science  du  calcul  différentiel;  il  fut  reçu  avec 
un  applaudissement  universel,  compté  dès -lors, 
et  même  encore  aujourd’hui,  au  nombre  des  livres 
classiques.  Mais  le  temps  n’était  pas  arrivé  de  trai- 
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ter  de  même  le  calcul  intégral , qui  est  immense 
dans  les  détails,  et  qui,  malgré  les  progrès  consi- 
dérables qu’il  a faits,  n’est  pas  encore,  à beaucoup 
près,  entièrement  inventé.  Leibnitz  promettait  un 
— . ouvrage  qui,  sous  le  titre  de  Scienlia  ïnfiniti, 
devait  comprendre  le  calcul  différentiel  et  le  cal- 
cul intégral  ; mais  cet  ouvrage , qui  aurait  été  alors 
fort  utile , n’a  jamais  vu  le  jour. 


SECTION  III. 

Insigne  mouvement  dans  la  théorie  des  Ma  *ma 
et  des  Minima.  Dispute  des  frères  Bernoulli 
sur  le  problème  des  Isopérimètres. 

I. 

a*  1696,  Tous  les  problèmes  de  Maximis  et  Minimis, 
qu’on  avait  résolus  jusqu’au  temps  où  nous  som- 
mes , n'avaient  eu  pour  objet  que  de  trouver,  dans 
le  nombre  des  fonctions  explicites  qui  ne  renfer- 
ment qu’une  seule  variable , ou  réductibles  à une 
seule  variable , celles  qui , parmi  leurs  semblables , 
peuvent  devenir  des  maxima  ou  des  minima. 
Descartes,  Fermât,  Sluze,  Hudde,  etc.,  s’étaient 
fait  des  méthodes  particulières  pour  ees  problèmes  : 
«elle  du  calcul  différentiel  les  avait  toutes  fait  dis- 
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paraître  par  sa  simplicité  et  sa  généralité.  Il  restait 
une  autre  classe  de  problèmes  du  même  genre, 
mais  beaucoup  plus  profonde  et  plus  compliquée , 
où  le  calcul  différentiel  et  le  calcul  intégral  étaient 
nécessaires  l’un  et  l’autre  : elle  consistait  à trouver 
parmi  les  fonctions  implicites  ou  affectées  de  si- 
gnes sommatoires,  celles  qui  donnent  des  maxi- 
ma  ou  des  minima  ; comme , par  exemple , la 
courbe  qui  renferme  le  plus  grand  espace  suivant 
des  conditions  données , ou  qui  produit  par  sa  ré- 
volution le  plus  grand  solide  entre  des  limites  pa- 
reillement données,  etc.  Neuton,  après  avoir  dé-  prin  y 
terminé,  parmi  tous  les  cônes  droits  tronqués,  de  1 
même  base  et  de  même  hauteur,  celui  qui , étant 
mu  dans  un  fluide  par  la  plus  petite  base  ( incon- 
nue) suivant  la  direction  de  son  axe,  éprouve  la 
moindre  résistance  possible  ( ce  qui  était  un  pro- 
blème de  l’ancien  genre),  avait  énoncé  saus  dé- 
monstration une  proportion , d’où  l’on  tire  l'équa- 
tion différentielle  de  la  courbe , qui , en  tournant 
autour  de  sou  axe , produit  le  solide  de  la  moin- 
dre résistance  : problème  relatif  au  second  genre. 

Le  principe  de  cette  solution , dont  Neuton  avait 
fait  mystère  suivant  son  usage , est  que , lorsqu’une 
propriété  de  maximum,  ou  de  minimum  convient 
à une  courbe  ou  à une  portion  finie  de  courbe; 
elle  convient  aussi  à une  portion  infiniment  pe- 
tite : il  a de  l’analogie  avec  des  moyens  qu’ou  a 
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employés  souvent  dans  la  géométrie;  comme,  par 
exemple , lorsqu’on  démontre  l égalité  d’une  zone 
sphérique  avec  1?  surface  correspondante  du  cylin- 
dre circonscrit , par  l’égalité  réciproque  de  leurs 
éiémens.  Mais , quand  même  Neuton  aurait  indi- 
qué formellement  ce  principe , le  problème  géné- 
ral aYait  encore , dans  chaque  cas  particulier,  sa 
difficulté  particulière,  soit  pour  trouver  l’équation 
différentielle  de  la  courbe , soit  pour  parvenir  à 
l’intégration.  Les  sciences  ont  donc  une  obliga- 
tion de  la  plus  haute  importance  à Jean  Bernoulli, 
d’avoir  attiré  l’attention  des  géomètres  sur  cette 
Aa  «697.  théorie  générale , en  leur  proposant  le  fameux  pro- 
blème de  la  B rachis  locrone,  ou  de  la  courbe, 
telle  qu'un  corps  pesant  descendant  le  long  de 
sa  concavité , arrive  dans  le  moindre  temps 
possible  d’un  point  d un  autre,  les  deux  pointa 
n'étant  pas  situés  dans  la  même  ligne  verti- 
cale. H est  certain  qu’à  l’époque  dont  il  s’agit,  ce 
problème  était  plus  difficile  que  celui  du  solide 
de  la  moindre  résistance,  dont  Neuton  avait  mê- 
me laissé  la  solution  incomplète,  puisqu’il  n’avait 
pas  intégré  l’équation  différentielle  de  la  courbe 
génératrice. 

Au  premier  coup  d’œil , on  est  porté  à croire 
que  la  ligne  droite,  comme  le  plus  court  chemin 
d’un  point  à l’autre,  doit  être  aussi  le  chemin  de 
la  plus  vite  descente;  mais  le  géomètre  attentif 
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s'abstient  de  prononcer,  lorsqu’il  considère  que, 
dans  une  courbe  concave,  décrite  d’un  point  à 
l’autre,  le  mobile  descend  d’abord  plus  verticale- 
ment , et  acquiert  par  conséquent  une  plus  grande 
vitesse  que  sur  le  simple  plan  incliné;  ce  qui  pro- 
duit une  compensation  et  peut  faire  ariiver  le 
corps  plus  promptement , suivant  la  ligne  courbe 
que  suivant  la  ligue  droite.  La  métaphysique  seule 
ne  peut  donc  pas  résoudre  la  question  , et  il  fal- 
lait absolument  recourir  à un  calcul  précis.  Orf 
le  résultat  de  ce  calcul  fit  connaître  qu’en  effet 
le  chemin  cherché  est  une  courbe  et  un  arc  de 
cycloïde  renversée  : nouvelle  propriété  très-remar- 
quable de  la  cycloïde , que  les  recherches  de  Hu- 
guens  et  de  Pascal  avaient  déjà  rendue  si  célèbre. 

Leibnitz  résolut  le  problème  le  jour  même  qu’il  L(,ib  et  John 
reçut  le  programme  de  Jean  Bernoulli , à qui  il  en 
donna  aussitôt  avis  : tous  deux  convinrent  de  tenir  p“s' 
leurs  solutions  cachées,  et  d’accorder  un  an  aux 
autres  géomètres  pour  s’exercer  sur  une  si  belle 
question.  Ce  délai  fut  annoncé  dans  les  journaux 
et  dans  une  feuille  volante  que  Jean  Bernoulli  en- 
voya de  tous  côtés. 

Il  n’était  pas  encore  expiré , lorsqu’outre  les  so- 
lutions de  Jean  Bernoulli  et  de  Leibnitz,  il  en  pa» 
rut  encore  trois  autres,  dont  les  auteurs  étaient 
Neuton,  le  marquis  de  l’Hôpital  et  Jacques  Ber- 
noulli. Celle  de  Neuton  parut  anonyme  dans  les 
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de  Londres  ; mais  Jean  Bernoulli  devina  l’auteur, 
tanquarn,  dit-il,  ex  lingue  leonem. 

Le  marquis  de  l’Hôpital  eut  beaucoup  de  peine 
à trouver  la  sienne  : elle  peut  néanmoins  se  tirer 
An.  âa  infi-  assez  facilement  d’un  principe  qu’il  emploie  lui- 
«NmMtpeut.,  même  5 lorqu’il  cherche  la  route  que  doit  suivre  un 
voyageur  pour  arriver,  dans  le  moindre  temps  pos- 
sible, d’un  lieu  à un  autre,  en  traversant  deux  cam- 
pagnes où  il  éprouve  à marcher,  des  résistances  qui 
l'ont  varier  la  vitesse  dans  un  rapport  donné  ; car, 
si  l’on  regarde  les  deux  campagnes  comme  les  deux 
élémens  d’une  courbe  située  daus  un  plan  vertical, 
et  si  l’on  suppose , conformément  à la  théorie  de 
la  chute  des  graves,  que  les  vitesses  d’un  eorps 
pesant  le  long  d’une  courbe  quelconque,  sont 
comme  les  racines  carrées  des  hauteurs  d’où  le 
corps  est  descendu,  on  parvient  en  un  instant  à 
l’équation  différentielle  de  la  cycloïde.  Mais  per- 
sonne ne  fit  alors  cette  remarque,  et  ne  rapprocha 
des  idées  qui  nous  paraissent  aujourd’hui  si  voi- 
sines. 

Enfin,  Jacques  Bernoulli  donna,  avant  l’expira- 
tion du  terme  prescrit  par  son  frère , une  solution 
où  il  démontre  que  la  couibe  demandée  est  un 
arc  de  cycloïde.  En  la  cherchant , il  s’était  élevé  à 
des  problèmes  sur  les  isopèrimHres , d’une  spé- 
culation encore  plus  profonde;  et  après  les  avoir 
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résolus,  il  les  proposa  publiquement,  à la  suite  de 
sa  méthode  pour  la  courbe  de  la  plus  vile  des- 
cente. 

Toutes  ces  solutions  parurent  dans  le  même 
temps , et  sans  que  les  auteurs  eussent  pu  tirer  au- 
cune lumière  les  uns  des  autres. 

II. 

La  rivalité  de  gloire  qui  divisait  depuis  long- 
temps les  frères  Bernoulli,  se  déploya  toute  entière 
dans  cette  occasion  : elle  avait  été  d’abord  un  peu 
tempérée  par  l’habitude  de  se  voir,  au  moins  de 
temps  en  temps,  et  par  l'entremise  de  quelques 
amis  communs  ; mais  le  cadet  avant  été  nommé 
professeur  de  mathématiques  à Groningue  , en 
1695,  ils  ne  conservèrent  bientôt  plus  de  relations 
particulières  ; ils  ne  se  parlaient  plus  que  dans  les 
journaux,  et  c’était  pour  se  proposer  les  problèmes 
les  plus  difficiles.  Jean  Bernoulli  était  l’agresseur; 
mais  peut-être  son  frère  avait-il  montré  un  peu 
trop  de  hauteur  dans  la  première  réponse  qu’il  lui 
lit,  et  dont  j’ai  rapporté  le  précis.  Les  cœurs  s’é- 
taient aliénés  ; Jean  Bernoulli  revenait  souvent  à la 
charge  ; et  son  ancien  maître  11’était  pas  homme  à 
souffrir  plus  long-temps  des  attaques  injustes  par 
elles-mêmes,  et  indépendamment  des  motifs  de 
reconnaissance  qui  auraient  dù  les  modérer  ou  les 
arrêter.  Dans  ces  dispositions,  Jacques  Bernoulli 
u,  5 
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voulant  enfin  se  venger  d’une  manière  éclatante , 
mais  en  même  temps  utile  à la  géométrie,  provo- 
qua nominativement  son  frère  à résoudre  le  pro- 
Vr”Zc\t  Même  suivant  : Trouver  parmi  toutes  les  courbes 
isopérimètres  entre  des  limites  données,  une 
courbe  telle  que , construisant  une  seconde 
courbe  dont  les  ordonnées  soient  des  fonc- 
tions quelconques  des  ordonnées , ou  des  arcs 
de  celle-là,  l’aire  de  la  seconde  courbe  forme 
un  maximum  ou  un  minimum.  A ce  problème 
principal , il  en  joignit  un  antre  plus  analogue  à 
celui  de  la  Brachystochrone  : c’était  de  trouver, 
parmi  toutes  les  cycloïdes  qu’un  corps  grave 
peut  décrire  pour  arriver  d’un  point  à une  li- 
gne donnée  de  position,  la  cycloïde  qui  est  dé- 
crite dans  le  moindre  temps  possible.  Il  termi- 
na son  défi  à peu  près  en  ces  termes  : « Une  pér- 
it sonne  dont  je  réponds  ( Prodit  non  nemo/jto 
» quo  caveo  ) s’engage  à donner,  iudépendam- 
» ment  des  louanges  méritées,  un  prix  de  cinquan- 
» te  florins  à mon  frère,  sous  la  condition  que  dans 
w trois  mois  il  promette  de  résoudre  ces  problè- 
» mes , et  que  dans  un  an  il  en  publie  des  solu- 
» tions  légitimes  : si  au  bout  de  ce  temps  personne 
» n’a  résolu  les  problèmes,  je  publierai  mes  pro- 
» près  solutions  ». 

Aussitôt  que  Jean  Bernoulli  eut  rem  les  diffé- 
rens  écrits  qui  contenaient  les  solutions  de  son 
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problème  de  la  Brachystochrone , il  se  cnit  en 
droit,  et  il  ne  manqua  pas  d’en  dire  son  avis  : il 
loua  beaucoup  Leibnitz,  le  marquis  de  l’Hôpital 
et  Neuton.  Il  reconnut  aussi  que  son  .frère  avait 
bien, résolu  le  problème;  mais  il  l’accusa  d’y  avoir 
mis  trop  de  temps  : il  oubliait  sans  doute  que 
dans  ce  meme  espace  de  quatre  ou  cinq  mois, 
Jacques  Bernoulli  avait  de  plus  conçu  la  théorie 
générale,  et  exécuté  les  calculs  du  grand  problème 
des  isopérimètres  qu’il  proposait,  et  dont  il  tenait 
la  solution  toute  prête  à paraître.  Ensuite,  passant 
aux  nouveaux  problèmes  qu’ondui  proposait  à lui- 
même  , et  croyant  que  sa  théorie  de  la  Brachys- 
tochrone suffisait  seule  pour  les  résoudre,  Jean 
Bernoulli  laissa  échapper  ces  expressions  d’une  va- 
nité bien  naïve  : « Quelque  difficiles  que  ces  pro- 
» blemes  paraissent,  je  n’ai  pas  manqué  de  m’y  at- 
» tacher  a 1 instant  même  que  je  les  ai  reçus  ; mais 
» voyez  avec  quel  succès  ! au  lieu  de  trois  mois 
» que  1 on  me  donne  pour  sonder  le  gué,  et  au  lieu 
» de  tout  le  reste  de  celte  année  pour  trouver  la 
» solution,  je  n’ai  employé,  en  tout,  que  trois  mi- 
» nutes  de  temps  pour  tenter,  commencer  et  ache- 
» ver  d’approfondir  tout  le  mystère  ».  Ces  belles 
promesses  étaient  accompagnées  de  constructions 
qu’il  donnait,  des  problèmes , et  de  la  demande  qu’il 
faisait  en  conséquence,  qu’on  lui  délivrât  l’argent 
du  prix  , voulant,  disait-il,  le  donner  aux  pauvres  , 
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puisque  d’ailleurs  il  lui  avait  trop  peu  coûté  à ga- 
gner. Mais  l'affaire  n'était  pas , à beaucoup  près , 
aussi  avancée  qu'il  le  croyait  ; et  sans  doute  il  se  fût 
épargné  toute  cette  jactance , s’il  eût  prévu  qu'elle 
allait  lui  attirer  des  chagrins  d'autant  plus  amers, 
qu’à  un  talent  supérieur^pour  la  géométrie,  il  joi- 
gnait la  franchise  ou  la  maladresse  de  montrer  un 
peu  trop  ouvertement  l’opinion  avantageuse  qu’il 
eu  avait  lui-même. 

Sa  construction  du  problème  de  la  cycloïde  de 
la  plus  vite  descente  était  exacte.  Ou  voit  aussi 
qu’il  avait  rencontré  fortuitement  la  vraie  solution 
ou. plutôt  le  vrai  résultat  d’un  cas  des  isopérimè- 
tres ; mais  sa  méthode  ne  s’étendait  pas  au  pro- 
blème général  •,  et  Jacques  Bernoulli , bien  sur  de 
la  sienne  propre , trouvant  que  les  deux  méthodes 
ne  donnaient  pas  la  même  équation , lorsque  les 
ordonnées  de  la  seconde  courbe  sont  des  fonctions 
An  >698.  des  arcs  de  la  première,  fit  imprimer  un  A vis  où 
il  affirmait  que  la  méthode  de  son  frère  était  dé- 
fectueuse : il  accordait  encore  quelque  temps  aux 
géomètres  pour  chercher  une  solution  exacte  et 
générale  ; et  si  personne  ne  la  donnait , il  s’enga- 
geait à trois  choses  : i.°  à deviner  au  juste  l’analyse 
de  son  frère;  2.0  quelle  qu’elle  fut,  à y faire  voir 
des  paralogismes  ; 3.°  à donner  la  véritable  solu- 
tion du  problème  dans  toutes  ses  parties.  A quoi 
il  ajouta  ce  pari  d’une  espèce  piquante,  que  si 
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quelqu'un  s'intéressait  assez  au  progrès  des  scien- 
ces pour  hasarder  un  prix  pour  chacun  de  ces  ar- 
ticles, il  s’engageait  à perdre  autant,  s’il  ne  s’acquit- 
tait pas  du  premier  ; à perdre  le  double , s’il  ne 
réussissait  pas  au  second;  et  le  triple,  s’il  manquait 
au  troisième. 

La  singularité  de  cet  avertissement,  et  l’autorité 
de  l’auteur  en  géométrie,  ébranlèrent  un  peu  la 
confiance  que  Jean  Bernoulli  avait  en  sa  méthode  : 
il  revit  sa  solution;  il  reconnut  qu’il  s’était  trompé 
en  quelque  chose,  ce  qu’il  attribuait  à une  trop 
grande  précipitation.  Il  envoya  un  nouveau  ré- 
sultat; mais  sans  prendre  un  tou  plus  modeste  , et 
demandant  toujours  le  prix  proposé  par  le  non 
nemo. 

A ces  prétentions,  Jacques  Bernoulli  répondit 
laconiquement  : « Je  prie  mou  frère  de  repasser 
» tout  de  nouveau  sur  sa  dernière  solution,  d’en 
» examiner  attentivement  tous  les  points,  et  de 
» nous  dire  ensuite  si  tout  va  bien  , lui  déclarant 
» qu’après  que  j'aurai  donné  la  mienne,  les  prélex- 
» tes  de  précipitation  ne  seront  plus  écoutés.  » 

Jean  Bernoulli,  alors  très-éloigné  de  soupçon- 
ner le  vice  radical  de  sa  méthode , répliqua  qu’il 
n’avait  pas  besoin  de  revoir  sa  seconde  solution  , 
quelle  était  bonne,  etque  son  temps  serait  mieux 
employé  à faire  de  nouvelles  découvertes. 

Dans  le  temps  même  où  Jacques  Bernoulli  pu- 
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blia  son  premier  Avis,  il  écrivit  sur  ce  sujet  une 
lettre  à Variguon , laquelle  devait  être  aussitôt  in-  ~ 
sérée  dans  le  J ouraal  des  Savans.  J’ignore  pourquoi 
ou  différa  de  la  luire  paraître  : elle  ne  vit  le  jour  que 
quatre  mois  après  la  seconde  solution  de  Jean  Ber- 
noulli; seulement  les  journalistes  eurent  le  soin 
d’avertir  que  celle  seconde  solution  n’avait  pas  fait 
chauger  d’opinion  à l’auteur  de  la  lettre.  Elle  avait 
pour  objet  de  satisfaire  aux  deux  premières  condi- 
tions que  Jacques  Bernoulli  s’était  imposées,  c’est- 
à-dire,  de  deviuer  ft»  méthode  de  son  frère , et  de 
montrer  en  quoi  elle  péchait;  il  y exposait  une  ana- 
lyse défectueuse  en  elle-même , où  néanmoins  des 
faussetés  redressées  par  d’autres  faussetés , condui- 
saient en  certains  cas  à un  résultat  vrai  ; et  au  moyen 
de  cette  analyse , il  trouvait  les  équations  de  son 
frère , d’où  il  conjecturait  que  selon  toutes  les  ap- 
parences elles  en  étaient  émanées. 

À cette  lettre,  Jacques  Bernoulli  joignit  un 
Avis  récemment  composé  à l’occasion  de  la  se- 
conde solution  de  son  frère , et  dans  lequel  l’air 
triomphant  dont  Jean  Bernoulli  avait  annoncé  ses 
solutions,  le  refus  qu’il  faisait  de  revoir  la  dernière, 
et  le  prétexte  de  ce  refus,  sont  tournés  en  ridicule 
avec  un  sel  et  une  sorte  de  légèreté  qu’on  n’attend 
guère  des  géomètres,  et  qu’on  est  d’autant  plus 
surpris  de  trouver  ici,  que  Jacques  Bernoulli, 
Suisse  de  nation  et  d’habitation , emploie  la  langue 
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française  : « Je  n’ai  jamais  cru,  dit-il , que  mou 
» frère  possédât  la  véritable  solution  pour  le  pro- 
» blême  des  isopérimèlres....  J’en  doute  plus  que 
» jamais , vu  la  difficulté  qu’il  fait  de  repasser  sur 
» ses  solutions.  S’il  n’a  employé  que  trois  minutes , 
» comme  il  dit,  pour  tenter,  commencer  et  ache- 
« ver  d’approfondir  tout  le  mystère,  il  y a appa- 
))  rence  que  la  revue  ne  lui  en  coûtera  pas  davan- 
» tage  : d’ailleurs  quand  il  en  mettrait  le  double  , 
» est-ce  que  six  minutes  employées  à cet  examen 
» diminueraient  tant  le  nombre  de  ses  nouvelles 
» découvertes  »? 

Lorsque  Jean  Bernoulli  reçut  le  journal  où  ces 
pièces  étaient  insérées,  il  entra  dans  une  fureur 
qu’on  ne  peut  se  représenter  : elle  s’exhala  eu  uitf 
torrent  d’injures  grossières  et  dépourvues  de  sel 
contre  son  frère.  Les  journalistes  eurent  la  trop  fa- 
cile complaisance  de  les  imprimer.  Oublions-Ies  en 
faveur  du  génie  de  l’auteur  pour  les  sciences. 

Il  n’y  avait  plus  d’autre  moyen  de  terminer  la 
dispute , que  de  publier  de  part  et  d’autre  les  mé- 
thodes, et  de  les  soumettre  au  jugement  des  plus 
habiles  géomètres  de  l’Europe.  Jean  Bernoulli  de- 
mandait Leibnitz  pour  arbitre  ; il  lui  avait  envoyé 
ses  solutions,  et  Leibnitz,  qui  sans  doute  ne  les 
avait  pas  examinées  avec  assez  d’attention,  les  avait 
approuvées.  De  son  côté,  Jacques  Bernoulli  con- 
sentit que  non-seulement  Leibnitz  fut  pris  pour 
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juge,  mais  qu’on  lui  adjoignît  encore  Neuton  , le 
marquis  de  l’Hôpital , et  tous  les  autres  excellons 
géomètres  du  temps,  pourvu  qu’on  lui  laissât  toute 
liberté  de  parler,  et  de  mettre  la  vérité  dans  tout 
son  jour. 

Les  choses  demeurèrent  en  cet  état  pendant  en- 
viron deux  années.  En  1700,  Jacques  Bernoulli 
fit  imprimer  à Bâle  une  lettre  adressée  à son  frère , 
dans  laquelle  il  l’invite  avec  une  grande  modération, 
où  l’on  sent  néanmoins  un  peu  le  ton  de  la  supério- 
rité, à publier  sa  méthode  : il  donne  lui-même  , 

. sans  démonstrations , les  formules  du  problème. 
Ces  formules  furent  aussi  insérées  dans  les  actes  de 
Leipsick  *.  Alors  Jean  Bernoulli  vil  en  quoi  il  dif- 
férait de  son  frère  quant  aux  résultats  : mais  n’y 
découvrant  point  le  principe  de  la  véritable  solu- 
tion , et  toujours  persuadé  jpie  sa  méthode  était 
exacte , il  la  développa  dans  un  mémoire  c jui  fut 
envoyé  sous  cachet  à l’académie  des  sciences  de  Pa- 
ris, dans  le  courant  de  lévrier  1701 , et  qui  11c  de- 


* Les  journalistes  supprimèrent  le  commencement  de 
la  lettre  et  \e  post-scriptum  qui  la  termine.  Ces  deux  mor- 
ceaux, intéressons  pour  les  ge'omètres , ont  été  également 
exclus,  par  l’influence  dt^Jean  Bernoulli , de  l’édition  des 
œuvres  de  Jacques  Bernoulli,  donnée  en  1744-  J’ai  fait 
réimprimer  le  tout  dans  le  Journal  de  phjsipic,  pour  le 
mois  de  septembre  1792,; 
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Vît  il  être  ouvert,  avec  son  consentement,  qu’a- 
près  que  Jacques  Bernoulli  aurait  fait  paraître  son 
analyse. 

Instruit  de  cet  envoi,  Jacques  Bernoulli  u avait 
plus  de  raison  de  tenir  sa  méthode  cachée  : il  l’ex- 
posa donc , et  la  fit  soutenir  en  forme  de  thèse  à 
Bâle,  au  mois  de  mars  1701  , avec  une  dédicace 
aux  quatre  illustres  géomètres,  l’Hôpital,  Leibnitz, 

INeuton  et  Fatio  de  Duillier.  Il  la  fit  de  plus  impri- 
mer séparément  à Bâle  et  dans  les'  ‘Actes  de  Leip- 
sick , pour  le  mois  de  mai  1701,  sons'ée  titre  : A nci- 
lysis  mcigni  problematis  isoperirnetrici.  Elle  fut 
regardée  comme  un  prodige  d’invention  et  de 
sagacité  : on  peut  assurer  en  effet  qu’eu  égard  au 
temps,  on  n’a  jamais  résolu  de  problème  {Jus  diffi- 
cile. Le  marquis  de  l’Hôpital  écrivit  à Leibnitz  L'a.  et  Johm 
qu’il  l’avait  lue  avec  avidité,  et  qui!  l’avait  trou- 11  > 
vée  très-directe  et  très-exacte  : témoignage  que 
Leibnitz  transmit  à Jean  Bernoulli  lui-même,  quoi- 
qu’il fût  d’ailleurs  très-prévenu  en  sa  faveur. 

On  avait  lieu  d’attendre  qu’après  tant  d’éclats, 

Jean  Bernoulli  combattrait  les  solutions  de  son 
fçère , ou  qu’il  en  reconnaîtrait  publiquement  la 
justesse;  mais  dès  ce  moment  il  garde  un  pro- 
fond silence;  point  d’observations , point  de  criti- 
ques de  sa  part  ; au  lieu  de  mettre  sa  méthode  en 
opposition  avec  celle  de  son  rival,  il  la  laisse  dormir 
paisiblement  pendant  cinq  ans  au  dépôt  de  l’acadé- 
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mie;  enfin  , Jacques  Bernoulli  meurt  en  iyo5,  et 
bientôt  après  cette  méthode  paraît  parmi  les  mé- 
moires de  l’académie  pour  l’année  1706.  Que  faut- 
il  penser  de  cette  étrange  conduite  de  Jean  Ber- 
noulli ? Supposera-t-on  , contre  toute  apparence , 
que  cet  homme  si  aident , si  impétueux , ait  voulu 
laisser  tomber  une  dispute  dont  il  était  fatigué  ? 
N’est-il  pas  beaucoup  plus  vraisemblable  que  soup- 
çonnant quelque  vice  dans  sa  méthode,  il  craignit 
de  la  soumettre  au  jugement  de  son  frère  ; mais 
que  ce  frère  mort , la  honte  de  paraître  vaincu  aux 
yeux  de  toute  l’Europe  , le  détermina  à publier  le 
mémoire  envoyé  eu  1701,  dans  l’espérance  que 
personne  n’approfondirait  assez  la  question  pour 
prononcer  entre  les  deux  méthodes,  et  qu’au  moins 
il  passerait  dans  l’opinion  de  quelques  savans  pour 
avoir  aussi  résolu  Je  problème  ? Cette  conjecturp 
acquerra  une  nouvelle  force , si  l’on  se  rappelle 
qu’en  effet  Fontenelle,  dans  l’éloge  de  Jacques  Ber- 
noulli , et  quarante -trois  ans  après  Fouchi , dans 
celui  de  Jean  Bernoulli , ont  parlé  de  leurs  solu- 
tions , comme  si  elles  étaient  également  exactes , 
également  générales. 

Les  profonds  géomètres  portèrent  un  jugement 
très-différent  : les  palmes  de  la  victoire  furent  dé- 
cernées aux  méthodes  de  Jacques  Bernoulli.  Mal- 
gré tous  les  moyens  que  Jean  Bernoulli  avait  em- 
ployés, etparlesquels  il  était  d’abord  parvenuà  don- 
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lier  l'apparence  de  la  vérité  à sa  méthode,  elle  était 
réellement  défectueuse,  comme  son  frère  l’avait 
toujours  soutenu  : l’erreur  radicale  venait  de  ce 
que  Jean  Bernoulli  ne  considérait  que  deux  élé- 
meus  de  La  courbe,  au  lieu  qu’il  en  fallait  consi- 
dérer trois,  ou  employer  une  condition  équivalen- 
te. Dans  les  problèmes  du  meme  genre  que  celui 
de  la  plus  vite  desceute , où  il  s’agit  simplement  de 
remplir  la  condition  du  maximum  ou  du  mini- 
mum, il  suffit  d’appliquer  celle  condition  à deux 
élémens , pour  trouver  l’équation  différentielle  de 
la  courbe  : mais  lorsqu’outre  le  maximum  ou  le 
minimum  il  faut  que  la  courbe  ait  encore  une  pro- 
priété , comme  d’èlre  isopcrimètre  à une  autre , 
celle  nouvelle  condition  exige  qu’un  troisième  élé- 
ment de  la  courbe  ait  une  certaine  inclinaison  par 
rapport  aux  deux  autres  ; et  toute  détermination 
fondée  uniquement  sur  la  première  considération , 
donnera  des  résultats  faux , excepté  les  cas  où 
une  courbe  ne  peut  satisfaire  à l’une  des  deux  con- 
ditions, sans  satisfaire  en  même  temps  à l’autre. 
Vainement  Jean  Bernoulli  croyait  remplir  la  con- 
dition de  l’isopérimélrisme,  sans  déroger  au  maxi- 
mum ou  au  minimum,  en  considérant  deux  élé- 
mens de  la  courbe  comme  deux  petites  lignes  droi- 
tes menées  d’un  point  intermédiaire,  aux  deux 
foyers  d’une  ellipse  infiniment  petite  ; cette  suppo- 
sition n’introduisait  pas  une  nouvelle  condition 
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dans  le  calcul  ; elle  n’avait  d’autre  effet  que  de 
rendre  constante  ou  variable  la  différentielle  de 
l’abscisse.  Jacques  Bernoulli  avait  employé  explici- 
tement trois  élémens  de  la  courbe  ; et  par-là  il  était 
parvenu  à des  solutions  exactes , générales  et  com- 
plètes. 

Mém.  ^ t'ac.  Cette  considération  des  trois  élémens  était  alors 
tellement  essentielle , qu’enfin  Jean  Bernoulli , 
plus  de  treize  ans  après  la  mort  de  son  frère,  en  fit 
la  base  d’une  nouvelle  solution,  avouant  qu’il  s’é- 
tait trompé  dans  la  première  : aveu  tardif,  mais  qui 
du  moins  eût  honoré  l’auteur,  s’il  eût  de  plus  re- 
connu que  sa  nouvelle  solution  n’était  autre  chose 
dans  le  fond  que  celle  de  son  frère,  présentée  sous 
une  forme  qui  abrège  beaucoup  le  calcul , et  s’il 
n’eût  pas  cherché  à relever,  avec  une  sorte  d'affec- 
tation, quelques  inutilités  qui  se  trouvent  dans 
celle-ci,  mais  qui  n’en  allèrent  point  l’exactitude 
et  la  généralité. 

Pendant  la  chaleur  de  la  dispute,  Jean  Ber- 
noulli tenta  plusieurs  fois  d’y  faire  diversion , en 
proposant  à son  frère  des  problèmes  qui  n’y  avaient 
qu’un  rapport  éloigné,  mais  bien  choisis  pour  la 
difficulté.  Je  n’en  citerai  qu’un  seul  : il  consistait  à 
déterminer,  parmi  toutes  les  demi  - ellipses 
qu’on  pouvait  décrire  dans  un  même  plan  ver- 
tical, et  sur  un  même  axe  horizontal  donné, 
celle  qui  était dans  le  moindre  temps 
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possible,  par  un  corps  grave  dont  le  mouve- 
ment commençait  à l’une  des  extrémités  ’ de 
l’axe  donné . Jacques  Bernoulli  résolut  ce  problè- 
me , ainsi  que  les  autres , comme  on  peut  le  voir 
dans  le  recueil  de  ses  oeuvres,  page  1017.  Mais  il  ne 
publia  dans  le  temps  ses  solutions  que  sous  des 
anagrammes  dont  on  trouve  la  clef  dans  ses  œuvres 
posthumes  : il  voulait  éviter  tout  écart,  toute  dis- 
cussion étrangère , avant  que  le  procès  du  pro- 
blème isopérimètre  fût  terminé. 

J’ai  cru  devoir  raconter  de  suite  l’histoire  de  ce 
problème.  Avant  de  la  quitter,  je  ne  puis  m’em- 
pêcher encore  de  marquer  mon  étonnement  de  ce 
qu’aucun  autre  géomètre  du  temps  n’ait  entrepris , 
au  moins  publiquement,  de  s’exercer  sur  un  si 
beau  sujet;  car,  quoique  Jacques  Bernoulli  eût 
provoqué  son  frère  en  particulier,  tout  le  monde 
avait  droit  de  se  montrer  dans  la  lice;  et  les  ques- 
tions proposées  avaient  tous  les  avantages  capables 
d’aiguillonner  les  géomètres  : grandes  difficultés  à 
vaincre* , nouvelle  extension  de  la  plus  profonde 
géométrie.  Nous  verrons  plus  loin  les  progrès  que 
cette  théorie  a faits  dans  le  siècle  passé. 
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, SECTION  IV. 

Solutions  de  divers  problèmes.  Leibnitz  invente 
la  méthode  pour  différencier  de  cuira  in  cur- 
vam.  Justification  du  marquis  de  V Hôpital. 
Ouvrages  de  Neuton.  Notices  sur  quelques 
autres  géomètres. 

La  dispute  dout  je  viens  de  rendre  compte  m’a 
fait  un  peu  anticiper  sur  l’ordre  des  temps,  et  m’a 
forcé  de  laisser  en  arrière  plusieurs  problèmes  iu- 
téressans  et  remarquables  sur  lesquels  je  reviens. 

I. 

En  proposant  le  problème  des  isopérimètres , 
Jacques  Bernoulli  y avait  joint  celui  de  la  cycloïde 
de  la  plus  vite  descente  à uue  ligne  donnée  de  po- 
sition , pour  compléter  en  quelque  sorte  la  théo- 
rie de  la  Brachistochroue.  11  démontra  que  la  cy- 
cloïde cherchée  est  celle  qui  coupe  à angles  droits 
la  ligne  donnée  de  position  ; et  il  apprit  en  général 
à trouver  parmi  les  courbes  semblables  qui  se  ter- 
minent à une  ligne- donnée  de  position,  celle  qui 
jouit  de  quelque  propriété  de  maximum  ou  de 
minimum.  De  son  côté,  Jean  Bernoulli  était  par- 
venu à de  semblables  résultats,  par  une  méthode 
un  peu  détournée,  mais  très-ingénieuse,  et  qui 


Digitized  by 


» 


PÉRIODE  IV.  CHAPITRE  I.  47 

donna  lieu  à une  insigne  extension  de  l’analyse  iu- 
finétisimale.  Il  employa  dans  cette  recherche  la 
considération  de  la  courbe  synchrone,  ou  d’une 
courbe  qui  coupe  une  suite  de  courbes  semblables 
et  semblablement  posées,  de  telle  manière  que  les 
arcs  de  ces  dernières  courbes , compris  entre  un 
point  donné  et  la  synchrone , sont  parcourus  en 
temps  égaux  par  un  corps  pesant  : il  démontra  que 
parmi  toutes  les  cycloïdes  ainsi  coupées , celle  qui 
l’est  perpendiculairement , est  parcourue  en  moins 
de  temps  qu’aucune  autre  pareillement  terminée  à 
la  synchrone.  La  question  n’était  donc  plus  que  de 
savoir  mener,  sous  une  direction  donnée,  une 
tangente  à la  synchrone  des  cycloides  ; et  pour  ré- 
soudre le  problème  en  général , il  ne  fallait  pas 
qu'ici  la  solution  fut  dépendante  uniquement  des 
propriétés  de  la  cycloïde , mais  de  principes  appli- 
cables à toute  autre  suite  de  courbes  semblables  et 
semblablement  posées.  Jean  Bernoulli  détermina , 
par  une  construction  géométrique,  la  synchrone 
correspondante  à la  cycloïde  du  temps  le  plus 
court  ; mais  il  ne  put  parvenir  à trouver  l’expres- 
sion analytique  de  la  sous-tangente  des  synchrones 
pour  toutes  sortes  de  courbes  semblables.  Ayant 
long-temps  cherché  en  vain  la  solution  de  ce  pro- 
blème, il  le  proposa  à Leibnitz,  qui  le  résolut 
très-promptement , et  qui  inventa  à ce  sujet  la  cé- 
lèbre méthode  dedifférenciercfe  curvâ  in  curvcim. 
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Leib.  et  Job.  A la  réception  de  la  lettre  qui  contenait  cette 

Ber  Com.  p 1 J 

Epist.  tora.  i,  méthode,  Jean  Bernoulli  fut  transporte  de  joie  et 

pag.  19.  _ | ...  1 * 

d’admiration  : il  se  plaignit  amicalement  de  ce  que 
le  dieu  de  la  géométrie  avait  admis  Leibnitz 
plus  avant  que  lui  dans  son  sanctuaire.  Ce 
premier  mouvement  fut  celui  de  la  justice  : on 
voit  avec  peine  que  dans  la  suite,  et  après  la  mort 
de  Leibnitz,  Jean  Bernoulli  ait  cherché  à se  faire 
regarder  comme  le  co-inventeur  de  cette  méthode, 
quoiqu’il  n’ait  réellement  que  le  mérite  d’en  avoir 
fait  de  très-belles  applications,  comme  on  peut  le 
voir  dans  le  tome  11  de  ses  œuvres.  Leibnitz  ne  l’a 
jamais  publiée  lui-même  ; elle  n’a  paru  pour  la  pre- 
mière  fois,  sous  son  nom,  qu’en  dans  le 

recueil  de  sa  correspondance  avec  Jean  Bernoulli. 

On  voit,  parles  œuvres  posthumes  de  Jacques 
Bernoulli,  qu’il  avait  aussi  trouvé  de  sou  côté  une 
méthode  à peu  près  semblable. 

U. 

Am  i6S3,  Une  foule  innombrable  d’autres  recherches  cu- 
ite.0’ 1701  ’ rieuses  et  difficiles  occupait  alors  les  géomètres  : 
c’étaient  la  quadrature  de  certains  espaces  cycloï- 
daux  ; la  section  indéfinie  des  arcs  circulaires  f 
c’est-à-dire  la  méthode  de  trouver  l'expression  gé- 
nérale de  la  corde  d’un  arc  multiple  ou  sons-mul- 
tiple d’un  arc  donné,  dans  un  rapport  donné  quel- 
conque j la  courbe  d’égale  pression;  la  transforma- 
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tion  de  courbes  en  d’autres  de  même  longueur;  de 
nouvelles  méthodes  d’approximation  pour  les  qua- 
drations  et  les  rectifications  des  courbes;  la  ma- 
nière de  trouver  certaines  courbes  par  les  relations 
données  de  leurs  branches,  etc.  On  voyait  conti- 
nuellement paraître  sur  la  scène  Leibnitz,  les  frè- 
res Bernoulli,  le  marquis  de  l’Hôpital,  etc.  Toutes 
ces  recherches  n’avaient  pas  le  même  degré  d’uti- 
lité ; mais  toutes  ont  contribué  plus  ou  moins  au 
progrès  de  la  géométrie.  Je  ne  finirais  point,  si  je 
cherchais  à les  faire  connaître  avec  quelque  détail  : 
je  m’arrêterai  seulement  un  peu  sur  un  écrit  de 
Jean  Bernoulli,  parce  qu’il  attaque  la  mémoire 
d’un  illustre  Français,  que  je  dois  défendre  autant 
qu’il  est  en  mon  pouvoir. 

III. 

' Le  marquis  de  l’Hôpital  avait  expose  dans  le  justificiiioa 

..  il  i • , du  jnarqui  t Ua 

livre  clés  infiniment  petits , une  réglé  tres-mge-  ri%it«i. 
nieuse  pour  trouver  la  valeur  d’une  fraction  dont 
le  numérateur  et  le  dénominateur  s’évanouissent 
eu  même  temps , lorsipi’on  donne  à la  variable  qui 
y entre  une  certaine  valeur  déterminée.  Personne 
iie  s’élait  avisé  de  lui  eu  disputer  la  propriété  tant 
qu’il  vécut.  Un  mois  environ  après  sa  mort,  Jean 
Bcrnoulii  ayant  remarqué  que  cette  règle  était  in- 
complète, y fit  une  addition  nécessaire,  et  prit 
de  là  occasion  tle  s’en  déclarer  l’auteur.  Plusieurs 
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amis  du  marquis  de  l’Hôpital  se  plaignirent  haute- 
ment et  avec  chaleur  d’une  réclamation  qui  aurait 
dû  être  faite  plutôt,  si  elle  avait  quelque  fonde- 
ment. Mais  au  lieu  de  rétracter  son  assertion , Jean 
Bernoulli  alla  bien  plus  loin  : il  en  vint  par  degrés 
jusqu'à  revendiquer  tout  ce  qu’il  y a de  plus  im- 
portant dans  l’Analyse  des  infiniment  petits.  Qu’on 
me  permette  d’examiner  un  peu  sa  prétention. 

En  1G92 , Jeau  Bernoulli  était  venu  à Paris  : il 
y fut  accueilli  avec  distinction  par  le  marquis  de 
l’Hôpital , qui  l’emmena  peu  de  temps  après  dans 
sa  terre  d'Ourques  en  Touraine,  où  ils  passèrent 
quatre  mois  entiers  à étudier  ensemble  la  nouvelle 
uéomélrie.  Toutes  les  attentions,  toutes  les  mar- 

O 

ques  solides  de  reconnaissance  furent  prodiguées 
au  savant  étranger.  Bientôt  le  marquis  de  l’Hôpi- 
tal , par  un  travail  opiniâtre  et  forcé  qui  altéra  pour 
jamais  sa  santé,  se  trouva  eu  état  de  résoudre  les 
grands  problèmes  que  les  géomètres  se  propo- 
saient. Dès  Tannée  1690,  il  paraît  dans  celte  sa- 
vante lice,  et  s’y  distingue  jusqu'à  sa  mort.  On  le 
comptait  en  ce  temps-là  au  premier  rang  des  géo- 
mètres de  l'Europe,  et  on  observe  en  particulier 
que  Jean  Bernoulli  était  l’un  de  ses  plus  ardens  pa- 
négyristes. Peut-être  l’éleva -t-ou  trop  haut  pen- 
dant qu’il  vivait  ; mais  l’accusation  que  Jean  Ber- 
noulli intente  contre  lui  quand  il  est  mort , forme 
un  contre-poids  trop  pesant,  et  la  j«slice  doit  réta- 
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blir  l'équilibre.  Or,  je  le  demande  £tvec  assurance, 
est-il  vraisemblable  qu’un  géomètre  qui,  avant  la 
publication  du  livre  des  infiniment  petits,  avait 
donné  tant  de  preuves  d’un  profond  savoir,  qui 
avait,  par  exemple , résolu  le  problème  de  la  cour- 
be d’équilibration  dans  les  ponts-levis,  n’ait  été 
qu’un  simple  rédacteur  dans  toutes  les  parties  dif- 
ficiles de  cet  ouvrage  ? Peut-on  présumer  qu’il  ait 
eu  assez  pou  de  délicatesse  pour  demander  ou  ac- 
cepter tant  de  secours  humilians?  Ne  sait-on  pas 
d’ailleurs  qu’il  avait  l’âme  très-élevée?  Les  frag- 
mens  de  lettres  produits  par  Jean  Bernoulli , ne 
prouvent  pas  à beaucoup  près  ce  qu’il  avance  : on 
y trouve  bien , à la  vérité , que  Jean  Bernoulli  avait  Ac  L,p< 
composé  des  leçons  de  géométrie  pour  le  marquis  ,7a*' 
de  l’Hôpital,  mais  non  pas  que  ces  leçons  soient  le 
livre  des  infiniment  petits  ; l’élève , homme  de  gé- 
nie , était  devenu  maître , et  voyait  de  ses  propres 
ailes.  On  voit  encore  dans  ces  fragmens,  que  le 
marquis  de  l’Hôpital , pendant  qu’il  travaillait  à son 
livre,  demandait,  avec  la  confiance  de  l’amitié,  des 
èclaircissemens  à Jean  Bernoulli  sur  certaines 
questions  qui  y sont  traitées;  mais  nous  n’avons 
pas  les  réponses  de  Jean  Bernoulli;  nous  ne  savons 
pas  s'il  a donné  ces  èclaircissemens,  ou  si  le  mar- 
quis de  l’Hôpital , en  y réfléchissant  davantage , ne 
les  a pas  enfin  trouvés.  Dans  toutes  ces  incertitu- 
des, le  parti  le  plus  sage  et  le  plus  juste  est  de  nous 
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ën  tenir  à la  déclaration  générale  que  fait  le  mar- 
quis de  l'Hôpital  dans  sa  préface,  de  devoir  beau- 
coup aux  lumières  de  Jean  Bernoulli , et  de  pen- 
ser que  s’il  lui  avait  eu  des  obligations  d’uue  natu- 
re particulière,  il  n’aurait  pas  osé  les  envelopper 
dans  les  expressions  d’une  reconnaissance  vague  et 
générale,  en  présence  de  toute  l'Europe  et  de 
Jean  Bernoulli  en  particulier.  Si , malgré  toutes 
ces  raisons,  on  veut  croire  Jean  Bernoulli  sur  sa 
parole,  quand  il  se  donne  pour  Fauteur  du  livre 
des  infiniment  petits , la  morale  au  moins  ne  l'ab- 
soudra jamais  d’avoir  troublé  la  cendre  d’un  bien- 

j ' 4 

faiteur  généreux , pour  un  misérable  intérêt  d’a- 
mour-propre, d'autant  plus  déplacé,  que  Jean  Ber- 
noulli était  d’ailleurs  fort  riche  par  lui-même.  Du 
reste,  cet  exemple  doit  être  une  grande  leeou 
pour  les  hommes  ambitieux  qui  veulent  courir  trop 
vite  à la  réputation  : il  les  avertit  de  repousser  les 
services  empressés,  offerts  souvent  plutôt  par  la  va- 
nité que  par  la  bienveillance,  et  de  se  bien  persua- 
der qu’on  n’arrive  jamais  à la  véritable  et  solide 
gloire  que  par  ses  propres  travaux. 

IV. 

• Si  la  sévérité  de  l’histoire  oblige  quelquefois  de 
relever  les  faiblesses  des  grands  hommes  , elle  im- 
pose encore  plus  strictement  le  devoir  de  leur 
payer  le  tribut  de  louanges  qu’ils  méritent.  Dans 
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cet  esprit,  je  me  hâte  rie  citer  une  extension  re- 
marquable que  Jean  Bernoulli  donna  cuviron  dans 
ce  temps-là  au  calcul  intégral. 

11  enseigna  les  premiers  principes  de  la  méthode  d. 

pour  intégrer  les  fonctions  rationnelles  ; et  à celte  Au  ™o*. 
occasion  il  fit  la  remarque,  devenue  si  féconde 
dans  la  suite,  que  les  arcs  de  cercle. pouvaient  être 
représentés  par  des  logarithmes  imaginaires.  Lui- 
même  porta  par  degrés  la  théorie  des  fractions  ra- 
tionnelles à sa  perfection  , principalement  au  sujet 
d’un  problème  qui  lui  fut  proposé  par  les  géomè- 
tres anglais,  dans  la  petite  guerre  qu’il  eut  avec 
eux,  comme  on  le  verra  ci-dessous. 

V. 

Depuis  le  livre  des  Principes,  les  Anglais  n'a-  Tr»vM*<<» 
valent  fait  paraître  aucune  découverte  un  peu  im-  n^ométr.r* 
portante  dans  la  géométrie,  si  ce  n'est  la  solution 
du  problème  de  la  brachistuchrone.  Sur  la  fin  de 
1 année  1704,  Neuton  publia,  dans  un  même  vo- 
lume, ses  leçons  d’ Optique  en  anglais,  une  énu- 
mération des  lignes  du  troisième  ordre  en  Jatin , 
et  le  traité  des  Quadratures  des  courbes , pareille- 
ment en  latin.  Les  leçons  d’Optique  sont  étran- 
gères ici.  L’énumération  des  lignes  du  troisième 
ordre  est  un  ouvrage  original  et  profond , quoique 
simplement  fondé  sur  l’analyse  ordinaire  et  sur  la 
théorie  des  suites  que  Neuton  avait  poussée  très- 
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loin;  il  ne  contient,  pour  ainsi  dire,  que  des  énon- 
cés et  des  résultats  ; il  a été  commenté  dans  la  suite 
parplusieurs  savans  géomètres,  auxquels  il  a fourni 
une  ample  moisson  de  recherches  très-curieuses. 
I yO  traité  des  quadratures  appartient  à la  nouvelle 
géométrie. 

Ce  traité  a pour  objet  spécial  l’intégration  des 
formules  différentielles  du  premier  ordre  à une 
seule  variable  : d’où  dépend  la  quadrature  des 
courbes , ou  exacte , ou  du  moins  approchée.  Neu- 
ton  forme,  avec  beaucoup  d’adresse,  des  séries, 
au  moyeu  desquelles  il  rappelle  l’intégration  de  cer- 
taines formules  compliquées  à celle  d’autres  for- 
mules plus  simples;  et  ces  séries  venant  à s’inter- 
rompre en  certains  cas,  donnent  alors  les  intégrales 
en  termes  finis.  Le  développement  de  cette  théo- 
rie offre  une  longue  chaîne  de  très-belles  proposi- 
tions , où  l’on  remarque,  entr’autres  problèmes  cu- 
rieux, la  méthode  pour  intégrer  les  fractions  ra- 
tionnelles ; ce  qui  était  alors  difficile , surtout  lors- 
que les  racines  sont  égales.  Un  commencement  si 
heureux,  si  important,  fait  regretter  que  l’auteur 
n’ait  donné  que  les  premiers  principes  de  l’analyse 
des  équations  différentielles.  Il  enseigne  bien  , à la 
vérité,  à prendre  les  fluxions  d’un  ordre  quelcon- 
que d’une  équation  à un  nombre  quelconque  de 
variables;  ce  qui  appartient  au  calcul  différentiel  : 
mais  il  n’apprend  point  à résoudre  le  problème  in- 
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verse , c’est-à-dire  qu’il  n’a  indiqué  aucun  moyen 
d’intégrer  les  équations  différentielles , soit  immé- 
diatement, soit  par  la  séparation  des  indéterminées, 
soit  par  la  réduction  en  séries,  etc.  Cependant,  cette 
théorie  avait  déjà  fait  alors  des  progrès  très-consi- 
dérables en  Allemagne,  en  Hollande  et  en  France, 
comme  ou  en  peut  juger  par  les  problèmes  de  la 
chaînette,  des  courbes  isochrones,  de  la  courbe 
élastique,  et  principalement  par  la  solution  que 
Jacques  Bernoulli  avait  donnée  du  problème  des 
isopérimèlres.  Les  adversaires  de  Neuton  ont  pris 
acte  de  ce  traité  des  quadratures,  pour  affirmer  qu’à 
l'époque  où  cet  ouvrage  parut,  l’auteur  ne  connais- 
sait parfaitement , du  calcul  intégral , que  la  partie 
des  quadratures , et  non  celle  de  l’intégration  des 
équations  différent ielles. 

Neuton  a fondu  presqu’en fièrement  le  traité  des 
Quadratures  dans  un  autre  intitulé  : Méthode 
des  fluxions  et  des  suites  infinies.  Celui-ci  ne 
contient  que  les  simples  élémens  de  la  géométrie 
infinitésimale,  c’est-à-dire  les  méthodes  pour  dé- 
terminer les  tangentes  des  lignes  courbes,  les  maxi- 
ma  et  les  minirna  ordinaires,  les  longueurs  des 
courbes,  les  espaces  qu’elles  renferment,  quelques 
problèmes  faciles  sur  l’iutêgration  des  équations 
différentielles,  etc.  L’intention  de  l’auteur  avait  été 
plusieurs  fois  de  le  faire  imprimer  ; mais  il  en  fut 
ou  jours  détourné  par  diverses  raisons,  dont  la  prîn- 
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cipalc,  sans  doute,  fut  que  cet  ouvrage  ne  pouvait 
rien  ajouter  à sa  gloire , ni  même  contribuer  à l'a- 
vancement de  la  profonde  géométrie.  Le  docteur 
Colson  le  fit  paraître  en  anglais  en  iy36 , neuf  ans 
après  la  mort  de  Neulon. 

En  1 74°  » Buffon  le  traduisit  en  français , et  mit 
à la  tête  une  préface  où  Leibnitz  est  rabaissé  avec 
un  excès,  un  ton  décisif,  qui  pourraient  en  imposer 
à quelques  lecteurs, si  la  criliquene  se  réfutait  d’elle- 
même  par  les  erreurs  dont  elle  fourmille.  Malgré 
des  étroi  ts  publics,  souvent  réitérés,  Buffon  n’a  ja- 
mais pu  pénétrer  un  peu  avant  dans  la  haute  géo- 
métrie : on  se  rappelle  encore  l’anecdote  sur  lésons 
étrange  qu’il  avait  donné  à ces  mots  latins  de  testu- 
dine  quadrabili,  de  Viviani , d'où  il  avait  déduit 
une  petite  dissertation  qu’un  de  ses  amis  lui  fit 
heureusement  retrancher  de  cette  même  préface. 
La  postérité  ne  le  connaît  plus  que  par  son  His- 
toire naturelle , où  les  philosophes,  en  condam- 
nant quelques  écarts  de  1 imagination , ne  peuvent 
s’empêcher  d’admirer  plusieurs  idées  grandes  et 
vraies , ainsi  que  la  pompe  et  l’élégance  du  style. 

VI. 

Il  parut , en  1 7 1 1 , un  autre  ouvrage  de  Neuton ,, 
sa  Méthode  dijf'érentielle , qu’il  avait  déjà  présen- 
tée sous  une  forme  un  peu  différente,  dans  son  li- 
vre des  Principes ■ L’objet  de  cette  méthode  est  de 
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faire  trouver  les  coefficiens  linéaires  d’une  équation  i 

qui  satisfait  à autant  de  conditions  qu’il  y a de  coef- 
fieiens,  ou  de  construire  une  courbe  du  genre  pa- 
rabolique, qui  passe  par  un  nombre  quelconque  de 
points  donnés.  Il  en  résulte  un  moyen  facile  et  com- 
mode de  carrer  par  approximation  les  courbes  dont 
on  peut  déterminer  un  certain  nombre  d’ordon- 
nées. Au  surplus,  Neuton  n’a  employé  dans  cet 
ouvrage,  que  la  simple  algèbre  ordinaire,  et  c’est  à 
tort  cpie  quelques-uns  de  ses  admirateurs,  un  peu 
trop  zélés,  ont  cru  y trouver  les  premiers  élémens 
du  calcul  intégral  aux  différences  finies,  si  célèbre 
de  nos  jours. 

VII. 

L’Italie  fit  des  progrès  considérables  dans  la  nou-  Tr»™*  -t. 
velle  géométrie , au  commencement  du  siècle  pas-  t™.  nation., 
sé  : elle  en  fut  principalement  redevable  à l’ouvrage 
que  Gabriel  Manfredi  publia  en  i y 07,  sous  ce  titre  : Mumm, 
De  constructione  Æquationum  differentialium  mort  en  176»! 
primi  gradûs ; ouvrage  où  l'auteur  fait  remarquer 
beaucoup  d’adresse  pour  assujétir  certaines  équa- 
tions différentielles  aux  conditions  qui  les  rendent 
intégrables.  11  s’est  rencontré  par  la  conformité  du 
génie  et  de  la  doctrine  avec  Jean  Bernoulli,  sur  la 
méthode  de  séparer  les  indéterminées  dansles  équa- 
tions différentielles  homogènes  du  premier  ordre. 


»- 
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VIII. 

* 

La  ville  de  Bâle,  où  Jacques  Bernoulli  était  pro- 
fesseur de  mathématiques , eut  le  malheur  de  per- 
dre, eu  1705,  cet  homme  illustre,  dans  laforce  de 
son  âge  et  de  son  talent  : elle  chercha  à s’en  conso- 
ler, eu  appelant  aussitôt,  pour  le  remplacer,  Jean 
Bernoulli , son  frère  et  son  digue  rival. 

Parmi  le  grand  nombre  d’excelleus  élèves  que 
Jacques  Bernoulli  avait  formés,  on  remarque  prin- 
cipalement son  compatriote  Jacques  Herman , et 
sou  neveu  Nicolas  Bernoulli , dont  le  père  exer- 
çait le  commerce  à Bâle,  avec  honneur  et  avantage. 

Herman  se  fi  t connaître  d’abord  par  une  mé  thode 
de  trouver  les  rayons  oscillateurs  dans  les  courbes 
polaires;  il  publia,  peu  de  temps  après,  une  belle 
solution  du  problème  de  la  section  indéfinie  des 
arcs  circulaires , agité  alors  entre  les  frères  Ber- 
noulli. 11  se  distingua  encore  plus  dans  la  suite 
par  divers  ouvrages  dont  j’aurai  occasion  de  parler. 

Nicolas  Bernoulli  se  rendit  célèbre  de  très-bon- 
ne heure  dans  l’art  de  conjecturer , en  marchant 
sur  les  traces  de  son  oncle  Jacques  Bernoulli,  dont 
on  connaît  l’excellent  ouvrage  intitulé  : Ars  con- 
jectandi.  E11  1709,  Nicolas  Bernoulli  fil  une  im- 
portante application  des  principes  de  cet  ouvrage 
aux  probabilités  de  la  durée  de  la  vie  humaine.  On 
lui  doit  plusieurs  autres  recherches  d’une  profonde 
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géométrie , que  nous  remarquerons  expressément 
quand  il  scia  question  des  sujets  auxquels  elles  s» 
rapportent. 

IX. 

En  France,  le  marquis  de  l’Hôpital  n’eut  point 
de  contemporains , ni  de  successeurs  immédiats  de 
sa  force  en  géométrie.  Nous  possédions  cependant 
alors  plusieurs  savaus  géomètres  qui,  sans  avoir  re- 
culé , au  moins  d’une  manière  marquée , les  bornes 
de  la  science,  ont  surmonté  des  difficultés  attachées 
alors  aux  méthodes  d’application  : les  principaux 
sont  Paient , Varignon  et  Sauriu. 

On  doit  à Parent  la  solution  d’un  très-beau  et  * 

très-utile  problème  de  maximis  et  minimis . Avant  né  en  1666  . 

, , , , . . . : «* 

* remarque , en  general , que  si , dans  une  machine  , 

la  disposition  des  parties  est  telle  que  la  vitesse  du 
poids  moteur  devienne  plus  grande  ou  plus  petite , 
selon  qu’au  contraire  celle  du  poids  mu  devient 
plus  petite  ou  plus  grande , il  existe  un  rapport  en- 
tre les  deux  vitesses , pour  que  l'effet  de  la  machine 
soit  un  maximum  ou  un  minimum;  il  démontra 
que  le  maximum  d’effet  a lieu  dans  les  roues  hy- 
drauliques , mues  par  le  choc  de  l’eau , lorsque  la 
vitesse  de  la  roue  est  le  tiers  de  la  vitesse  du  cou- 
rant. On  trouve  plusieurs  autres  idées  très-ingé- 

. 1 , , • , r Mém  Jr  l’Ac. 

meiises  dans  ses  nombreux  écrits; mais,  en  gene-  1704. 
rai,  il  avait  le  défaut  detre  obscur,  ce  qui  a beau- 


Digitized  by  Google 


6o  HISTOIRE  DES  MAT  II  i MAT  I QUE  S, 

coup  nui  à sa  réputation.  H convenait  lui-même  de 
ce  défaut.  Le  célèbre  Fonlenelle , que  j’ai  eu  l’hon- 
neur de  connaître  datas  les  dernières  années  de  sa 
vie,  et  dont  je  me  rappelle  les  bontés  avec  aiten- 
drissement , me  racontait  un  jour  qu’ayant  fait,  eu 
sa  qualité  de  secrétaire  de  l’académie  des  sciences , 
l'extrait  d’un  mémoire  de  Parent , celui-ci  fut  éton- 
né de  s’y  trouver  si  clair , et  l’en  remercia  par  ces 
paroles  ; Domine , illuminasti  tenebras  meas. 

Le  P.  Malebrauclie  peignait  l’obscurité  de  ce  mê- 
me géomètre  , d’une  manière  fort  ingénieuse  : 
Monsieur  Parent,  disait-il , a beaucoup  d’es- 
prit , mais  il  n’en  a pas  la  clef 

v»moNo*,  Varignon  a joui  d’une  fout  mande  célébrité  : il 

nt  en  i854 , . , ' ° 

mon  en  170a,  Ia  devait  à sa  place  de  professeur  de  mathématiques 

au  collège  Mazarin  , et  au  méiite  qu’il  avait  d’expo-  • 
ser  clairement  ses  idées , quoique  son  style  fût  d’ail- 
leurs incorrect , lâche  et  diffus.  11  était  foncière- 
ment dépourvu  de  génie;  on  ne  lui  voit  résoudre 
aucun  grand  problème  du  temps;  mais  il  était  doué 
duue  excellente  mémoire,  lisait  beaucoup,  tour- 
nait et  retournait  les  écrits  des  inventeurs  , géné- 
ralisait leurs  méthodes  , s’appropriait  leurs  idées  y 
et  quelques  élèves  prenaient  des  réminiscences  dé-, 
guisées  ou  amplifiées , pour  des  découvertes.  11  a 
publié  à part  un  traité  de  Mécanique  générale , 
où  il  applique  avec  clarté  et  exactitude  le  principe 
du  parallélogramme  des  forces  aux  lois  de  l’équili- 
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bre.  Les  mémoires  de  l’académie  des  sciences  de 
Paris  sont  remplis  de  Ses  calculs  dans  toutes  sortes 
de  genres.  On  lui  a principalement  l’obligation 
d’avoir  éclairci  plusieurs  endroits  du  livre  des  Prin- 
cipes mathématiques  : de  noire  temps,  il  aurait 
Commenté  Euler  et  d’Alembcrt. 

Saurin  n’a  pas,  à beaucoup  prés,  autant  écrit nése''R,1Jr;9i 
que  Vangnon,  mais  u avait  une  trempe  despnt 
bien  plus  forte  et  plus  approcliante  du  véritable 
génie  de  l’invention.  Ou  juge  même  par  le  peu 
d’ouvrages  mathématiques  qui  nous  restent  de  lui, 
que  s’il  eût  commencé  à étudier  la  géométrie  de 
meilleure  heure , et  s’il  se  fût  appliqué  à un  genre 
particulier,  il  se  serait  élevé  au  premier  rang.  Il  a 1 Ae 
donné  une  très-bel  le  solution  générale  du  problème, 
où  parmi  unciuQuilé  decou  rbes  semblables , décrites 
dans  un  même  plan  vertical,  et  ayant  un  même  axe 
et  un  même  point  d'origine,  il  s’agit  de  déterminer 
celle  dont  l’arc  compris  entre  le  point  d’origine , et 
une  ligne  droite  ou  courbe  donnée  de  position , est 
parcouru  dans  le  plus  court  temps  possible.  Il  est A™'1- 
le  premier  qui  ait  pleinement  éclairci  la  théorie  des  17,3  * *7*7’ 
tangentes  aux  points  multiples  des  courbes.  Ses 
connaissances  dans  toutes  les  parties  théoriques  et 
pratiques  de  l’horlogerie  étaient  très-profondes  : la  Ac«a.  a*  p.« 
preuve  en  est  dans  deux  mémoires  qu’il  a donnés 
sur  ce  sujet  à l’académie  des  sciences. 

Tous  ces  savans,  et  plusieurs  autres  d’un  ordre 
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inferieur,  concouraient  au  progrès  de  la  méthode 
des  infiniment  petits.  Une  guerre  sourde , qui  fer- 
mentait depuis  plusieurs  années,  et  qui  éclata  enfin 
avec  violence  en  1 7 1 1 , au  sujet  du  droit  à la  pre- 
i:  'ère  invention  de  celte  méthode,  fit  craindre  d’a- 
1 qu’on  ne  perdît  en  discussions  polémiques  un 
teruj  < qui  devait  être  employé  à la  perfectionner  ; 
m s ces  discussions  même  finirent  par  tourner  au 
profiî  < {<■  la  science.  Cette  querelle  a fait  trop  de 
bru'»  ; elle  est  encore  aujourd’hui  un  trop  grand 
obj’-r  d’iiii-ièi  et  de  curiosité,  pour  que  je  puisse 
nw-d:  i,  liser  de  la  rapporter  : je  tâcherai  de  traiter 
et  d <:  1 un  ir  ia  question  avec  plus  de  soin  qu’on  ne  * 
fa  fait  jusqu'ici.  , • 

SECTION  y. 

J Examen  des  droits  de  Leibnitz  et  de  Neuton 
à l’invention  de  l’Analyse  infinitésimale. 

Les  productions  du  génie  étant  des  biens  d’un 
ordre  infiuiment  supérieur  à tous  les  autres  objets 
de  l’ambition  humaine,  on  ne  doit  pas  être  surpris 
de  la  chaleur  avec  laquelle  Leibnitz  et  Neuton  sc 
sont  disputé  la  découverte  de  la  nouvelle  géomé- 
trie. Ces  deux  Illustres  rivaux,  ou  plutôt  rAllema- 
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gne  rt  l’ Angleterre,  combattaient  en  quelque  sorte 
pour  l’empire  des  sciences. 

La  première  étincelle  de  la  guerre  fut  excitée 
par  Nicolas  Falio  de  Duillier,  génevois,  retiré  eu 
Angleterre,  le  même  qui  dans  la  suite  donna  lin 
étrange  spectacle  de  démence,  en  voulant  res- 
susciter publiquement  un  mort  dans  l’église  de 
Saint-Paul  de  Londres-,  mais  qui  avait  alors  la  tête 
saine , et  même  de  la  réputation  parmi  les  géomè- 
tres. Poussé  d’un  côté  par  les  Anglais,  de  l’autre 
par  un  ressentiment  personnel  contre  Leibnitz, 
dont  il  prétendait  n’avoir  pas  reçu  les  marques  d’es- 
time qui  lui  étaient  dues , il  s’avisa  de  dire  dans  un 
petit  écrit  sur  la  courbe  de  la  plus  vite  descente  , 
et  sur  le  solide  de  la  moindre  résistance , qui 
parut  en  iGgg,  que  Neuton  était  Je  premier  in- 
venteur des  nouveaux  calculs;  qu’il  parlait  ainsi 
pour  l’honneur  de  la  vérité  et  l’acquit  de  sa  cons- 
cience, et  qu'il  laissait  à d’autres  le  soin  de  décider 
ce  que  Leibnitz , second  inventeur,  avait  emprun- 
té du  géomètre  anglais.  Leibnitz,  justement  blessé 
de  cette  antériorité  d’invention  qu’on  attribuait  à 
Neuton,  et  de  la  maligne  conséquence  qu’on  insi- 
nuait, répondit  avec  beaucoup  de  modération  qtie 
Falio  parlait  sans  doute  de  sou  cltpf;  qu’il  ne  pou- 
vait penser  que  Neuton  l’approuvât;  qu'il  ne  voulait 
point  entrer  en  procès  avec  cet  homme  célèbre, 
pour  qui  il  avait  et  montrait  dans  toutes  les  occa- 


V 


J54  HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 

sions  une  vénération  profonde  ; que  lorsqu’ils  s’é- 
taient rencontrés  dans  quelques  inventions  géomé- 
triques, Neuton  lui-même  avait  déclaré  dans  son 
livre  des  Principes , qu’ils  ne  tenaient  rien  l’un 
de  l’autre;  que  lorsqu’il  publia  son  calcul  différen- 
tiel en' j 684,  il  en  était  en  possession  depuis  en- 
viron huit  ans;  que  vers  le  même  temps  Neuton 
Jui  avait  bien  annoncé,  sans  aucune  explication , 
qu’il  savait  mener  les  tangentes  par  une  méthode 
générale  qui  n’était  point  arrêtée  parles  quantités 
irrationnelles;  mais  qu’il  ue  pouvait  pas  juger  si 
celte  méthode  était  le  calcul  différentiel,  puisque 
ïluguens,  qui  ne  connaissait  pas  alors  ce  calcul, 
affirmait  également  qu’il  en  avait  une,  douée  des 
mêmes  avantages;  que  le  premier  ouvrage  des  An- 
glais, où  le  calcul  différentiel  fût  expliqué  d’une 
manière  positive,  était  la  préface  de  l’Algèbre  de 
\v  allis,  publiée  seulement  en  1 69  3 ; que  sur  tou* 
tes  ces  choses,  il  s’en  rapportait  entièrement  au  té- 
moignage et  à la  candeur  de  Neuton,  etc.  L’asser- 
tion de  Falio,  absolument  dénuée  de  preuves,  fut 
oubliée  pendant  plusieurs  années. 

Eu  1708,  Keil,  excité  peut-être  par  Neuton, 
ou  du  moins  certain  de  n’eu  être  pas  désavoué,  re- 
nouvela la  même  accusation.  Leibnitz  observa  que 
Keil,  qu’il  appelait  d’ailleurs  Un  homme  savant, 
était  trop  nouveau  potir  porter  un  jugement  assuré 
de  choses  arrivées  depuis  un  grand  nombre  d’an- 
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fiées;  et  il  répéta  ce  qu’il  avait  déjà  dit,  qu’il  s’ea 
rapportait  à la  candeur  et  à la  bonne  foi  de  Neuton 
même.  Keil  revint  à la  charge  ; et  dans  une  lettre 
adressée  à Hansloane,  secrétaire  de  la  société  royale 
de  Londres,  il  ne  se  contenta  plus  de  dire  que  ^ u 
Neuton  était  le  premier  inventeur,  il  fit  entendre 
clairement  que  Leibnitz , après  avoir  puisé  la  mé- 
thode dans  les  écrits  de  Neuton,  se  l’était  appro- 
priée , eny  appliquant  seulement  une  annotation  par- 
ticulière : ce  qui  était,  en  d’autres  termes,  le  taxer 
de  plagiat.  Leibnitz,  indigné  d’une  pareille  incul- 
pation , en  porta  de  vives  plaintes  à la  société 
royale,  et  demanda  hautement  que  l’on  réprimât 
les  clameurs  d’un  homme  inconsidéré,  qui  atta- 
quait sans  raison  et  sans  pudeur  sa  réputation  et  sa 
bonne  foi.  La  société  royale  nomma  des  commis- 
saires pour  examiner  tous  les  écrits  qui  regardaient 
cette  question;  et  elle  les  publia  en  1712,  avec  le 
rapport  des  cognnissaires , sous  ce  titre  : Commer- 
cium  epistolicum  de  Analysi ptomotâ.  Sans  être 
absolument  affirmative,  la  conclusion  du  rapport 
est  que  Keil  n’a  pas  calomnié  Leibnitz.  L’ouvra- 
ge fut  répandu  avec  profusion  dans  toute  l’Eu- 
rope. 

Neuton  était  alors  président  de  la  société  royale, 

OÙ  il  jouissait  de  la  plus  haute  considération , du 
pouvoir  le  plus  étendu  : peut-être  devait-il  par  dé- 
licatesse faire  instruire  le  procès  à un  autre  tribu- 

11.  5 
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nal.  11  est  vrai  queFontenelle  a dit  dans  l’éloge  de 
Leibnitz,  que  Neuton  ti’ avait  point  paru,  et 
qu'il  s'était  Reposé  de  sa  gloire  sur  des  compa- 
triotes assez  vifs.  Mais  il  parlait  aiusi  après  la  mort 
de  Leibnitz,  et  Neuton  était  vivant.  Sans  doute  il 
avait  été  trompé  par  de  faux  mémoires  : car  dans 
le  cours  de  la  dispute,  Neuton  écrivit  deux  lettres 
très-amères  contre  Leibnitz , et  dans  lesquelles  on 
• remarque  même  avec  quelque  surprise  un  art  un 
peu  trop  ingénieux,  pour  révoquer  ou  infirmer  les 
témoignages  de  haute  estime  qu’il  lui  avait  don- 
nés autrefois  en  diverses  occasions,  et  notamment 
dans  le  fameux  Scholie  qui  accompagnait  la  pro- 
position vii  du  second  livre  des  Principes. 

Il  paraît  que  la  société  royale , en  se  hâtant  de 
publier  les  pièces  qui  pouvaient  être  à la  charge 
de  Leibnitz,  sans  attendre  celles  qu’il  promettait 
pour  sa  défense,  sentit  elle-même  qu’on  ne  man- 
querait pas  de  l’accuser  de  parlialit?  ou  de  précipi- 
tation j car  elle  eut  soin  de  déclarer  bientôt  après 
quelle  n’avait  point  eu  l’intention  de  juger  le  fond 
du  procès,  et  quelle  laissait  à tout  le  monde  la  li- 
berté de  le  discuter  et  d’en  dire  son  avis.  Je  de- 
mande donc  la  permission  de  me  livrer  à cet  exa- 
men : j’y  apporterai  toute  l’attention  dont  je  suis 
capable.  Leibnitz  et  Neuton  me  sont  indifférons *r 
je  n ai  reçu  d’eux,  si  je  puis  employer  une  expres- 
sion de  Tacite,  ni  bienfait , ni  injure.  La  subli- 
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mité  de  leur  génie  exige  un  profond  hommage;  Mihic.aib», 

> -a#  1 1 « 1 # * / Otho , Vt  ici- 

mais  ou  doit  encore  plus  de  respect  a ia  vente.  iiu«,n*c  ben#- 

liciu.nec  inju- 

Neuton  tenant  de  la*  nature  une  intelligence  su-  rii  «w1*- 

^ Tac.  Hiit. 

périeure,  et  né  dans  un  temps  où  Hariot,  Wren, Lib-  *• 
Wallis>Barrow,  etc.,  avaient  déjà  rendu  les  ma- 
thémaikjiics  florissantes  en  Angleterre,  eut  de  plus 
l’avantage  de  recevoir  dans  sa  première  jeunesse 
les  leçons  de  Barrow  à l’université  de  Cambridge. 

Toutes  les  forces  de  son  génie  se  portèrent  vers  ce 
genre  d éludes;  les  succès  qu’il  y obtint  furent  pro- 
digieux. Fonlenelle  lui  a appliqué  ce  que  Lucaiu  a 
dit  du  Nil,  qu’il  n’a  pas  été  donné  aux  hommes 
de  le  voir  faible  et  naisant.  On  -tissure  que  dès 
l’âge  de  vingt-cinq  ans  il  avait  jeté  les  fondemens 
des  grandes  théories  qui  l'ont  rendu  depuis  si  fa- 
meux. Leibnitz , plus  jeune  de  quatre  ans,  ne  trou- 
va en  Allemagne  que  de  médiocres  secours  pour  y 

son  instruction;  il  se  forma,  pour  ainsi  dirte,  tout 
seul.  Son  génie  vaste  et  dévorant,  secondé  par  une 
mémoire  extraordinaire , embrassait  toutes  les  bran- 
ches des  connaissances  humaines  : littérature,  his- 
toire, poésie,  droit  des  gens,  sciences  exactes,  phy- 
sique, etc.  Cette  multiplicité  de  goûts  nuisit  néces- 
sairement à la  rapidité  de  ses  progrès  dans  chaque 
genre  : il  ne  s’annonça  donc  comme  un  grand  ma- 
thématicien que  sept  ou  huit  ans  après  Neuton. 

Ces  deux  grands  hommes  possédaient  l’un  et 
l'autre  la  nouvelle  analyse  long-temps  avant  de  la 
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mettre  au  jour.  Si  la  priorité  de  la  publication  em- 
portait la  priorité  de  la  découverte , Leibnitz  aurait 
pleinement  gain  de  cause  ; mais  ce  moyen  n’est  pas 
suffisant  pour  prononcer  ici  avec  une  entière  assu- 
rance. L’inventeur  peut  s’étre  réservé  long-temps 
à lui-même  son  secret;  il  peut  en  avoir  laissé  échap- 
per quelques  rayons  qu’un  autre  aura  saisis.  Re- 
montons donc  à la  source,  s’il  est  possible,  et  tâ- 
chons de  reconnaître  l’ctre  bienfaisant  qui,  comme 
le  Prométhée  de  la  fable,  déroba  le  feu  aux  dieux 
pour  en  faire  part  aux  hommes,  suivant  la  belle 
comparaison  de  Fontenelle. 

Lç  Commercium  epistolicum  contient  d’abord, 
à dater  de  l’annéee  1 66g , plusieurs  découvertes 
analytiques  de  Neuton.  Dans  la  pièce  intitulée  : 
De  Analysi  per  œqucitiones  numéro  termina- 
rum  infmitcis,  outre  la  méthode  pour  résoudre  les 
équations  par  approximation  dont  il  ne  s’agit  pas 
ici , Neutoh  enseigne  à carrer  les  courbes  dout  les 
ordonnées  sont  exprimées  par  des  monômes,  ou 
par  des  sommes  de  monômes  ; et  lorsque  les  ordon- 
nées renferment  des  radicaux  complexes,  il  rappel- 
le la  question  au  premier  cas , en  développant  l’or- 
donnée en  une  suite  infinie  de  termes  simples , au 
moyen  de  la  formule  du  binôme  ; ce  que  personne 
n’avait  fait  encore.  Sluze  et  Grégori  avaient  trouvé, 
chacun  de  leur  côté,  une  méthode  pour  les  tan- 
geutes.  Neuton,  dans  une  lettre  à Collins,  en  date 
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du  10  décembre  1672,  prouve  qu’il  en  avait  aussi 
trouvé  une  : il  l’applique  à un  exemple,  sans  y ajou- 
ter la  démonstration  ; il  dit  ensuite  qu’elle  n’est 
qu’un  corollaire  d’une  autre  méthode  générale 
qu’il  a pour  mener  les  tangentes,  carrer  les  cour- 
bes, trouver  leurs  longueurs  et  leurs  centres  de 
gravité,  etc. , sans  être  arrêté  par  les  quantités  radi- 
cales, comme  Hudde  l’est  dans  sa  méthode  pour 
les  maxima  et  les  minima.  Les  Anglais  ont  vu 
clairement  la  méthode  des  fluxions  dans  ces  deux 
écrits  de  Neuton,  après  qu’elle  a été  connue  d’ail- 
leurs dans  toute  l’Europe  par  les  écrits  de  Leibnitz 
et  des  frères  Bernoulli  5 mais  les  géomètres  des  au- 
tres nations  n’ont  pas  eu  toul-à-fait  les  mêmes  yeux. 
En  convenant  que  le  développement  des  radicaux 
en  séries  est  un  pas  considérable  que  Neuton  a 
fait,  ils  voient  immédiatement,  et  sans  le  secours 
d’aucune  lumière  postérieure  et  conjecturale, que 
les  méthodes  de  Fermât,  de  Wallis  et.de  Barrow, 
pouvaient  servir  à trouver  les  résultats  concernant 
les  quadratures,  que  Neuton  se  contente  d’énon- 
cer, puisqu’après  le  développement  des  radicaux, 
s’il  y en  a , il  n’est  plus  question  que  de  sommer  des 
quantités  monômes.  Us  avouent  que  les  deux  pièces 
dont  il  s’agit  contiennent,  si  l’on  veut,  une  indica- 
tion vague  de  lamélhode  des  fluxions  : indication 
peut-être  suffisante  pour  montrer  que  Neuton 
possédait  alors  les  premiers  principes  de  cette  mé- 
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thode , mais  trop  obscure  pour  en  donner  l’intelli- 
gence au  lecteur.  Et  ce  qui  rend  cette  conjecture 
très-vraisemblable,  c’est  qu’Oldembourg,  secrétaire 
de  la  société  royale,  envoyant  (le  io  juillet  1673) 
à Sluze  un  exemplaire  de  la  méthode  de  celui-ci 
pour  les  tangentes,  que  l’ocHavait  imprimée  à Lon- 
dres, rapporte  un  fragment  de  lettre  de  Neulon, 
où,  après  avoir  dit  que  cette  méthode  appariient 
bien  véritablement  à Sluze,  Ncuton  poursuit  ainsi: 
Quant  aux  méthodes  ( il  entend  celle  de  Sluze 
et  la  sienne  propre),  elles  sont  les  mêmes , quoi- 
que je  les  croie  tirées  de  principes  différens. 
Je  ne  sais  cependant  si  les  principes  de 
M.  Sluze  sont  aussi  féconds  que  les  miens , qui 
s’étendent  aux  équations  affectées  de  termes 
irrationnels,  sans  qu’il  soit  nécessaire  d’en 
changer  la  forme.  Aurait-il  parlé  avec  tant  de  ré- 
serve, et  n’aurait  il  pas  dit  nettement  que  la  métho- 
de de  Sluze  et  celle  des  fluxions  étaient  différentes, 
s’il  avait  possédé  alors  la  dernière  dans  un  degré 
aussi  avancé  qu’on  l’a  prétendu  depuis?  Supposera- 
t-on  qu’il  a parlé  ainsi  par  modestie  ? Mais  on  peut 
dire  la  vérité,  même  lorsqu’elle  nous  est  avanta- 
geuse, sans  sortir  des  bornes  de  la  modestie.  Toutes 
ces  considérations  prouvent,  ce  me  semble,  que 
si  les  deux  écrits  de  A nalysi per  aequationes , etc., 
et  la  lettre  de  1672,  contiennent  la  méthode  des 
fluxions,  elle  y était  nu  moins  couverte  d’épaisses 
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ténèbres.  Mais  qu’elle  y fut  ou  non , on  va  démon- 
trer qu’avant  d’avoir  trouvé  son  calcul  différentiel , 
ou  Leibnitz  n’a  point  eu  communication  de  ces 
deux  écrits,  ou  il  n’en  a tiré  aucune  lumière.  C’est 
un  point  capital  que  ses  défenseurs  n’ont  pas  suf- 
fisamment établi , et  sur  lequel  j’espère  ne  laisser 
aucun  doute. 

Leibnitz  vint  en  France  en  1672 , au  sortir  des 
universités  d’Allemagne,  où  il  s’était  principale- 
ment occupé  du  droit  public  et  de  l’histoire  : il 
était  néanmoins  déjà  initié  aux  Mathématiques , 
puisqu'on  16GG,  il  avait  publié  un  petit  livre  sur 
quelques  propriétés  des  nombres.  Il  passa  à Londres 
au  commencement  de  1675  ; il  y vit  Oldembourg, 
et  ils  lièrent  ensemble  un  commerce  de  lettres. 
Dans  une  de  ces  lettres,  écrite  de  Londres  même  à 
Oldembourg,  Leibnitz  expose  qu’ayant  trouvé  une 
manière  de  sommer  certaines  suites  par  le  moyen 
de  leur  différences , on  lui  avait  montré  celte  mé- 
thode déjà  imprimée  dans  un  livre  de  Mouton, 
chanoine  de  Saint-Paul  de  Lvon , sur  les  diamè- 
très  du  soleil  et  de  la  lune ; qu’alors  il  imagina 
une  autre  manière  qu’il  explique,  de  former  les 
différences,  et  d’en  conclure  les  sommes  des  suites; 
qu’il  est  en  état  de  sommer  une  suite  de  fractions 
dont  les  numérateurs  sont  l’unité,  et  les  dénomina- 
teurs sont,  ou  les  termes  de  la  suite  des  nombres 
naturels , ou  ceux  de  la  suite  des  nombres  triangu- 
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Lires,  ou  ceux  de  la  suite  des  nombres  pyrami- 
daux, etc.  Toutes  ces  recherches  sont  ingénieuses, 
et  semblent  avoir  uu  rapport  du  moins  éloigné  au 
calcul  des  différences.  Jamais  les  Anglais  n’ont  dit, 
et  d’ailleurs  il  n’en  existe  pas  la  moindre  preuve , 
qu’à  ce  premier  voyage  Leibnitz  ait  vu  les  deux 
écrits  cités  de  Neuton. 

Ap  rès  quelques  mois  de  séjour  à Londres , 
Leibnitz  revint  à Paris,  où  il  se  lia  d’amitié  avec 
Huguens,qui  lui  ouvrit  le  sanctuaire  de  la  plus 
profonde  géométrie.  Il  trouva  bientôt  la  quadrature 
approchée  du  cercle , par  une  série  analogue  à 
celle  que  Mercator  avait  donnée  pour  la  quadrature 
approchée  de  l’hyperbole  : il  communiqua  sa  série 
à Huguens,  qui  en  fit  de  grands  éloges , et  à Oldem- 
bourg,  qui  lui  répondit  que  IN  eut  on  avait  déjà  trou- 
vé des  choses  semblables,  non-seulement  pour  le 
cercle , mais  encore  pour  d’autres  courbes,  et  qui 
en  envoya  des  essais.  En  effet,  la  théorie  des  suites 
était  déjà  très-avancée  dès  ce  temps-là  en  Angle- 
terre ; et  quoique  Leibnitz  y eût  pénétré  fort  avant 
de  son  côté, il  a toujours  néanmoins  reconnu  que 
les  Anglais,  et  surtout  Neuton,  l’avaient  précédé 
et  surpassé  dans  cette  branche  de  l’analyse  ; mais 
elle  n’est  point  le  calcul  différentiel , et  les  Anglais 
ont  montré  une  partialité  trop  évidente,  en  cher- 
chant à lier  ensemble  ces  deux  objets. 

Écoutons,  et  pesons  l’iiistoire  que  Leibnitz  fait 
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de  sa  découverte  du  calcul  différentiel.  II  raconte  * 
que  joignant  ses  anciennes  remarques  sur  les  diffé- 
rences des  nombres  à ses  nouvelles  méditations  de 
géométrie,  il  trouva  ce  calcul  vers  l’année  1676; 
qu’il  en  fit  de  merveilleuses  applicajjpns  à la  géomé- 
trie; qu’étant  obligé,  vers  le  mêmS^mps,  de  re- 
tourner à Hanovre,  il  ne  put  suivr^^pèreinent  le 
fil  de  ses  méditations;  que  cherchant  néanmoins  à 
faire  valoir  sa  nouvelle  décou'^tc , il  passa  par 
l’Angleterre  et  par  la  Hollande  ; qu’il  resta  quelques 
jouis  à Londres,  où  il  fit  connaissance  avec  Col- 
lins, qui  lui  montra  plusieurs  lettres  de  Grégori, 
de  Neuton  et  d’autres*mathématiciens , lesquelles 
roulaient  principalement  sur  les  séries.  D’après  cet 
exposé,  il  semblerait  que  Leibnitz,  voulant  répan- 
dre sa  nouvelle  découverte,  aurait  alors  fait  con- 
naître le  calcul  différentiel  en  Angleterre.  Ajou- 
tons que  dans  une  lettre  de  Collins  à Neuton,  du 
5 mars  167^,  il  est  dit  que  Leibnitz  ayant  passé 
une  semaine  à Londres,  au  mois  d’octobre  1676, 
avait  remis  à Collins  quelques  écrits  * dont 
Neuton  recevrait  incessamment  des  extraits  ou  des 
copies.  Collins  ne  désigne  point  la  nature  de  ces 


* Ce  passage  et  plusieurs  autres  grands  morceaux  de 
cette  lettre,  ont  été  supprimés  dans  le  Commercium 
epistolicum.  Voyez— la  en  entier  dans  les  œuvres  de  Wal- 
lis, tom.  ni, pag.  646.  . 
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* écrits,  et  on  n’en  trouve  aucun  vestige  dans  le 
Cornmercium  epistolicum.  Mais  si  le  récit  de 
Leibnitz  est  fidèle,  ou  si  sa  mémoire  ne  l’a  point 
trompé  quand  il  a dit  qu’il  possédait  le  calcul  diffé- 
rentiel  avant  le  second  voyage  en  Angleterre , il 
lui  survint  sans* doute  alors  quelque  raison  particu- 
lière de  tqjdJPncore  sa  découverte  cachée,  contre 
le  projet  qu’il  avait  formé  d’abord  de  la  faire  va- 
loir : car  dans %tte  même  lettre,  Collins  en  rap- 
porte une  autre  de  Leibnitz  à Oldembourg,  écrite 
d’Amsterdam , le  — novembre  1676,  où  Leibnitz 
propose  de  construire  des  tables  de  formules  ten- 
dant à perfectionner  la  méthode  de  Sluze,  au  lieu 
d’expliquer,  ou  au  moins  d’indiquer  le  calcul  diflCe- 
rentiel  comme  beaucoup  plus  expéditif  et  plus  com- 
mode. Les  Anglais  ont  donc  eu  raison  de  dire  qu’à 
son  passage  à Londres  en  1676,  Leibnitz  ne  leur  a 
point  appris  le  calcul  différentiel  ; mais  ils  devaient 
reconnaître  que  la  même  lettre  prouve  avec  la  der- 
nière évidence,  qu’il  n’a  non  plus  rien  appris  d’eux 
sur  ce  sujet.  En  effet,  si,  comme  ils  l’ont  avancé 
depuis,  on  lui  eût  donné  alors  connaissance  de  la 
méthode  des  fluxions,  ne  faudrait-il  pas  qu’il  fut 
tombé  en  démence,  pour  oser  proposer  un  mois 
après,  au  secrétaire  de  la  société  royale  de  Lon- 
dres, homme  fort  savant  dans  ces  matières,  les 
moyens  de  perfectionner  la  méthode  de  Sluze  en 
elle-même,  sans  parler  le  moins  du  monde  d’uni* 
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autre  méthode  beaucoup  plus  simple  qu’on  venait 
de  lui  enseigner  en  Angleterre  ? Je  crois  donc  pou- 
voir conclure  affirmativement , ou  que  Leibnitz  ne 
vit  point  au  mois  d’octobre  l’ouvrage  de  Analysi 
per  œquationes , etc . . et  la  lettre  de  Nenton , du 
1 o décembre  1672;  ou  que  s’il  vit  ces  deux  pièces, 
il  n’en  tira  aucun  secours , non  plus  que  les  savans 
géomètres  anglais  qui  avaient  eu  tout  le  temps  de 
les  méditer,  et  qui  étaient  d’ailleurs  à portée  de  de- 
mander à l’auteur  les  éclaircissemens  nécessaires. 
Les  Anglais  mont  jamais  dit  en  termes  formels 
qu’il  eût  vu  l’ouvrage  de  Analysi  per  œqua- 
tiones, etc.  : ils  se  sont  contentés  d’avancer  positi- 
vement qu’il  avait  vu  la  lettre  du  x o décembre  1672; 
mais  quand  même  cela  serait  vrai,  on  n’en  peut 
rien  inférer  contre  Leibnitz;  car  outre  que  cette 
lettre  ne  condent  que  des  résultats  sans  démonstra- 
tion , il  n’est  pas  bien  certain  quelle  indique  une  mé- 
thode essen bellement  différente  de  celle  de  Sluze, 
comme  on  l’ajpu  remarquer  d'après  les  paroles  que 
j’ai  rapportées  de  Neuton. 

11  n’y  a dans  toute  cette  affaire  que  trois  pièces 
véritablement  décisives  : savoir,  i°.  une  lettre  de 
Neuton  à Oldembourg, du  24 octobre  1676,  lettre 
communiquée  l’année  suivante  à Leibnitz;  20.  la 
réponse  que  Leibnitz  fit  à Oldembourg  , le 
21  juin  1677,  relativement  à cette  même  lettre; 
3.°  le  Scholie,  déjà  cité,  du  livre  des  Principes  de 
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Neuton  : ouvrage  publié  sur  la  fin  de  1 686.  Analy-  i 
sons  brièvement  ces  trois  pièces. 

La  lettre  de  Neuton  contient,  indépendamment 
de  différentes  rechercbcs  sur  les  suites  qu’il  faut  ici 
mettre  de  côté,  plusieurs  théorèmes  qui  ont  la  mé- 
thode des  fluxions  pour  base  ; mais  l’auteur  en  ca- 
che les  démonstrations.  Il  se  contente  de  dire  qu’il 
les  a tirés  de  la  solution  d’un  problème  général 
qu’il  énonce  énigmatiquement  sous  des  lettres 
transposées,  et  dont  le  sens  expliqué  après  coup,  est 
tel  : Etant  donnée  une  équation  qui  contienne 
des  quantités  fluentes , trouver  les  fluxions  : et 
réciproquement. Quelle  lumière  Leibnitz  pouvait- 
il  tirer  d’un  pareil  logogryphe?  Tout  ce  qu’on  peut 
conclure  de  cette  lettre,  c’est  qu’au  temps  où  elle 
a été  écrite  Neuton  possédait  la  méthode  des 
fluxions,  par  où  néanmoins  il  faut  entendre  seule- 
ment la  méthode  des  tangentes  et  des  quadratures; 
car  il  n’était  pas  alors  question  de  la  méthode  pour 
l’intégration  des  équations  différentielles,  qui  n’est 
venue  que  beaucoup  plus  tard,  comme  on  l’a  vu  ci- 
dessus. 

Leibnitz  , dans  sa  lettre  à Oldembourg  , com- 
mence par  dire  qu’il  avait  reconnu , comme  Neu- 
ton , que  la  méthode  de  Sluze  pour  les  tangentes 
était  imparfaite.  Ensuite  il  explique  ouvertement 
et  sans  mystère  celle  du  calcul  différentiel,  assurant 
que  depuis  long-temps  il  s’en  servait  pour  mener 
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les  tangentes  des  lignes  courbes.  Voilà  donc  la  so- 
lution claire  et  positive  du  problème  dont  Neuton 
cherchait  avec  tant  de  soin  à se  réserver  la  pos- 
session. 

Le  Scholie  du  livre  des  Principes  porte  : Dans 
un  commerce  de  lettres  que  j’entretenais , il  y 
a dix  ans  * , avec  le  très  - savant  géomètre 
]ff.  Leibnitz , ayant  mandé  que  je  possédais 
une  méthode  pour  déterminer  les  maxirua  et  les 
minima , mener  les  tangentes  et  faire  autres 
choses  semblables , laquelle  réussissait  égale- 
ment dans  les  équations  rationnelles  et  dans 
les  quantités  radicales , et  ayant  caché  cette 
méthode  sous  des  lettres  transposées  qui  signi- 
fiaient : Etant  donnée  une  équation  qui  contienne 
un  nombre  quelconque  de  quantités  fluentes , 
trouver  les  fluxions  , et  réciproquement;  cet  hom- 
me célèbre  répondit  qu’il  avait  trouvé  une  mé- 
thode semblable,  et  me  communiqua  sa  mé- 
thode , qui  ne  différait  de  la  mienne  que  dans 
l'énoncé  et  la  notation ■ L’éditiou  d<î  1714  ajou- 
te : Et  danèfôidée  de  la  génération  des  quan- 
tités. Peut-on  dire,  d’une  manière  plus  formelle, 
que  Leibnitz  avait  trouvé  de  son  côté  la  méthode 
des  fluxions,  et  qu’il  l’avait  communiquée  franche- 


* Par  l’entremise  d’Oldembourg. 
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ment,  sans  se  cacher  dans  les  ténèbres  comme 
NentonP 

Il  est  donc  constant  par  ces  trois  pièces , que  si 
Neuton  a trouvé  le  premier  la  méthode  des  fluxions , 
comme  on  prétend  rétablir  par  sa  lettre  du  j o dé- 
cembre 1672,  Leibnitz  l’a  trouvée  également  de 
son  côté,  sans  rien  emprunter  de  son  rival.  Ces 
deux  grands  hommes  sont  arrivés,  par  la  force  de 
leur  génie,  à la  même  découverte,  par  des  che- 
mins différens  : l’un  , en  regardant  les  fluxions 
comme  de  simples  rapports  de  quantités  qui  nais- 
sent ou  s’évanouissent  au  meme  instant;  l’autre,  en 
considérant  que  dans  une  suite,  de  quantités  qui 
croissent  ou  décroissent , la  différence  entre  deux 
termes  consécutifs  peut  devenir  infiniment  petite, 
c’est-à-dire , plus  petite  que  toute  grandeur  finie 
déterminable. 

Cette  opinion,  aujourd'hui  reçue  universelle- 
ment , excepté  en  Angleterre , était  celle  de  Neu- 
ton même,  lorsqu’il  publia  pour  la  première  fois 
son  livre  de£  Principes,  comme  on  le  voit  par  le 
Scholic  que  j’ai  cité.  La  vérité  étam  alors  proche 
de  sa  source , et  les  passions  ne  l’avaient  pas  en- 
core altérée.  En  vain  Neuton , entraîné  dans  la  suite 
par  la  flatterie  de  ses  disciples  et  de  ses  compa- 
triotes, a-t-il  changé  de  laugage;  en  vain  a-t-il  pré- 
tendu que  la  gloire  d’une  découverte  appartenait 
toute  entière  au  premier  inventeur,  et  que  les  sc- 
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conds  inventeurs  ne  devaient  point  être  admis  au 
partage.  D’abord,  sans  discuter  sa  prétendue  anté- 
riorité, on  lui  a répondu  que  deux  hommes  qui 
font  séparément  une  même  découverte  importan- 
te, ont  un  droit  égal  à l’admiration,  ‘et  que  celui 
qui  la  publie  le  premier  a le  premier  droit  à la  re- 
connaissance publique.  Ensuite  oii  lui  a prouvé 
que  son  principe  n’avait  pas  même  ici  une  juste 
application. 

Le  projet  de  dépouiller  Leibnitz  et  de  le  faire 
regarder  comme  plagiaire , fut  porté  si  loin  en  An- 
gleterre , que  pendant  le  feu  de  la  dispute , on  osa 
dire  (et  Neuton  lui-même  n’ei,i  pas  honte  d’ap- 
puyer l’objection) , que  le  calcul  différentiel  de 
Leibnitz  n’était  autre  chose  que  la  méthêde  de 
Barrow.  A quoi  pensez-vous,  répondit  Leibnitz, 
de  me  faire  une  pareille  imputation?  Vous  voulez 
tout  à la  fois,  que  le  calcul  différentiel  soit  la  mé- 
thode de  Barrow,  quand  je  me  l'attribue,  et  que 
M.  Neuton  en  Soit  l’inventeur,  quand  il  s'agit  de 
me  le  ravir  ! Faut-il  que  la  passion  vous  aveugle  au 
point  de  ne  pas  sentir  cette  contradiction  manifes- 
te? Si  le  calcul  différentiel  était  réellement  la  mé- 
thode de  Barrow  (et  vous  savez  très-bien  qu’il  ne 
l’est  pas),  qui  mériterait  le  plus  d’être  appelé  pla- 
giaire , ou  de  M.  Neuton,  qui  a été  le  disciple, 
l’ami  de  Barrow,  qui  a été  à portée  de  puiser  dans  la 
conversation  des  vues  que  Barrow  n a pas  mises  dans 
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ses  livres,  ou  de  moi,  qui  n’ai  pu  connaître  que  les 
livres , et  qui  n’ai  jamais  eu  de  relation  avec  l’auteur? 

Jean  Bernoulli,  qui  avait  appris,  conjointement 
avec  son  frère  , l’analyse  infinitésimale  dans  les 
écrits  de  Leibnitz , opposa  au  Comrnercium  epis- 
tolicum  une  lettre  où  il  mit  en  avant,  que  non- 
seulement  la  méüiode  des  fluxions  n’avait  pas  pré- 
cédé le  calcul  différentiel , mais  quelle  pouvait  en 
être  née,  et  que  Neulon  ne  l’avait  réduite  à des 
opérations  analytiques  générales  en  forme  d’algo- 
ritlime , qu’après  que  le  calcul  différentiel  était 
déjà  répandu  dans  tous  les  journaux  de  Hollande 
et  d’Allemagne.  Les  raisons  de  Jean  Bernoulli  sont 
en  substance,  iV°  que  le  Comrnercium  epistoli- 
cum  j’offre  aucun  vestige  que  Neuton  eût  em- 
ployé, dans  les  écrits  allégués,  les  lettres  pointées 
pour  désigner  les  fluxions  ; 2.°  que  dans  le  livre  des 
Principes , où  l’auteur  avait  si  souvent  occasion 
d’employer  ce  calcul  et  d’en  donner  l’algorithme, 
il  ne  l’a  point  fait;  qu’il  procède  partout  par  les  li- 
gnes et  les  figures , sans  aucune  analyse  déterminée , 
et  seulement  à la  manière  de  Huguens , de  Rober- 
val,  de  Cavalleri,  etc.;  3.°  que  les  lettres  pointées 
n’ont  commencé  à paraître  que  dans  le  troisième 
volume  des  œuvres  des  Wallis  , plusieurs  années 
après  cpie  le  calcul  différentiel  était  connu  partout; 
4.0  que  la  vraie  méthode  de  différencier  les  diffé- 
rences, ou  de  prendre  les  fluxions  des  fluxions, 
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éiait  ignorée  de  Neuton,  puisque  même  dans  son 
traité  des  Quadratures , publié  seulemeul  eu  1 704, 
la  règle  qu’il  donne  à la  fin  pour  déterminer  les 
fluxions  de  tous  les  ordres  , en  regardant  ces 
fluxions  comme  les  termes  de  la  puissance  d’un 
binôme  formé  d’une  quantité  variable  et  de  sa 
fluxion  première,  et  traitant  cette  fluxion  première 
comme  constante , est  fausse,  excepte  seulement 
pour  le  terme  qui  répond  à la  fluxion  première; 
5.°  qu’à  la  même  époque  de  1704,  Neuton  n était 
pas  versé  dans  le  calcul  intégral  des  équations  dif- 
férentielles, que  Leibnitz  et  les  frères  Bernoulli 
avaieut  déjà  poussé  si  loin  : autrement  il  n’aurait 
pas  manqué  de  traiter  cette  partie,  la  plus  difficile 
de  1 analyse  infinitésimale,  et  au  moins  aussi  digne 
d’être  promulguée  et  perfectionnée , que  les  qua-r 
dralures  siu-  lesquelles  il  s 'était  fort  étendu. 

A cette  lettre,  les  Anglais  répondirent  que  la 
notation  ne  faisait  pas  la  méthode;  que  les  principes 
du  calcul  des  fluxions  étaient  contenus  dans  les 
lettres  et  dans  le  grand  ouvrage  de  Neuton;  que  la 
règle  du  traité  des  Quadratures  pour  trouver  les 
fluxions  de  tous  les  ordres  était  vraie,  en  suppri- 
mant les  dénominateurs  des  termes  de  la  série,  et 
donnait  par  conséquent  des  quantités  proportion- 
nelles aux  véritables  fluxions.  Je  ne  vois  pas  qu’ils 
aient  répondu  à la  dernière  objection. 

Les  partisans  de  Leibnitz  répliquèrent  que  les 
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avantages  d’une  méthode  analytique  tiennent  en. 
grande  partie  à la  simplicité  de  l’algorithme;  que  la 
caractéristique  de  Leibnitz  avait  déjà  fait  faire  des 
progrès  immenses  à la  nouvelle  analyse  dans  un 
temps  où  presque  personne  n’entendait  le  livre  de 
Ncuton;  qu’on  tentait  vainement  de  nier  ou  de 
pallier  l’erreur  de  la  règle  de  Neuton  pour  trouver 
les  fluxions  de  tous  les  ordres , et  qu’on  ne  pouvait 
pas  dire  que  les  termes  d’une  suite  de  fractions  fus- 
sent proportionnels  aux  termes  d’une  autre  suite 
de  fractions,  lorsque  les  termes  correspondans 
avaient  des  dénominateurs  difïërens,  comme  il  arri- 
vait ici. 

Telles  furent  à peu  près  les  raisons  alléguées  et 
débattues  entre  les  deux  partis  pendant  plus  de 
quatre  années.  La  mort  de  Leibnitz , arrivée 
en  1716,  semblait  devoir  mettre  fin  à la  contesta- 
tion ; mais  les  Anglais , poursuivant  l’ombre  de  ce 
grand  homme,  publièrent  en  1726  une  édition  du 
livre  des  Principes,  où  l’on  supprima  le  Scholie 
qu  iconcemai  t Leibnitz.  C’était  avouer  sa  découverte 
d’une  manière  bien  authentique  et  bien  maladroite. 
Ne  devaient-ils  pas  sentir  que  l’on  attribuerait  à 
une  prévention  nationale,  ou  peut-être  à un  senti- 
ment encore  plus  injuste,  le  dessein  chimérique 
d’anéantir  le  témoignage  qu’une  noble  émulatiou 
avait  autrefois  rendu  à la  vérité? 

Il  s’est  trouvé  dans  les  temps  postérieurs  des 
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géomètres  qui,  sans  prendre  un  parti  décisif  entre 
• Neuton  et  Leibnitz,  ont  objecté  au  dernier  que  la 
métaphysique  de  sa  méthode  était  obscure  ou 
même  défectueuse;  qu’il  n’y  a point  de  quantités 
infiniment  petites , et.  qu’il  reste  des  doutes  sur 
l’exactitude  d’une  méthode  où  ces  quantités  sont 
introduites.  Mais  Leibnitz  peut  répondre  : Je  n’ai 
proposé  que  subsidiairement  l’existence  des  quan- 
tités infiniment  petites  , ou  comme  une  simple 
hypothèse  qui  sert  à abréger  le  calcul  et  les  raison- 
nemens  sur  lesquels  il  est  fondé  ; je  n’ai  pas  besoin 
qu’il  y ait  des  quantités  infiniment  petites;  il  suffit* 
comme  je  l’ai  imprimé  dans  plusieurs  ouvrages, 
que  mes  différences  soient  moindres  que  toute 
quantité  finie  que  vous  voudrez  assigner*  et  que 
par  conséquent  l’erreur  qui  peut  résulter  de  ma 
supposition,  soit  au-dessous  de  loulç  erreur  déter- 
minable, c’est-à-dire,  absolument  nulle.  La  ma- 
nière dont  Archimècfe  démontre  là  proportion  de  la 
sphère  au  cylindre,  a pour  base  un  principe  sem- 
blable. M.  de  Fontenelle,  qui  était  d’ailleurs  bien 
intentionné  pour  moi,  a eu  tort  de  se  contenter  de 
dire  à la  tête  de  sa  Géométrie  de  l’infini,  qu’après 
avoir  admis  d’abord  les  infiniment  petits,  je  m’étais 
relâché  dans  la  suite  jusqu’au  point  de  réduire  les 
infiniment  petits  de  différons  ordres,  à n’être  que 
des  incomparables  , dans  le  sens  qu’un  grain  de 
saille  serait  incomparable  au  globe  de  la  terre  : il 
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devait  ajouter  que  celte  similitude  ne  me  sert  qu’à 
présenter  une  idée  générale  et  sensible  de  mes  dif- 
férences à l’imagination  de  certains  lecteurs,  et 
que  dans  le  mémoire  auquel  il  fait  allusion , je  finis 
idb  oP  t 11  Par  remarquer  expressément  qu’au  lieu  de  l’infini, 
r»?  ou  de l’infiniment  petit,  il  faut  prendre  des  quanti- 
tés aussi  grandes,  ou  aussi  petites  qu’il  est  néces- 
saire, pour  que  l’erreur  soit  moindre  que  toute 
erreur  donnée.  La  mélhaphvsique  de  mon  'calcul 
est  donc  entièrement  conforme  à celle  de  la  mé- 
thode (Yexhaustion  des  anciens , dont  jamais  per- 
sonne n’a  révoqué  la  certitude  en  doute  ; et  quoi 
qu’on  ait  voulu  dire , mon  rival  n’a  réellement  à cet 
égard  aucun  avantage  sur  moi. 

Enfin,  on  a dit  que  malgré  l'affectation  de  Neu- 
ton  à n’employer  que  la  synthèse  dans  son  livre  des 
Principes.,  ou  ne  peut  pas  douter  aujourd'hui  qu’il 
n’en  eût  trouve  un  grand  nombre  de  propositions 
par  la  méthode  analytique  des  fluxions;  que  cette 
application  à une  foule  de  si  grands  objets  suppose 
une  longue  suite  de  méditations;  et  qu’au  moins, 
selon  toutes  les  apparences,  il  possédait  la  méthode 
des  fluxions  avant  Leibnitz  : car  il  a dû  employer 
bien  des  années  à composer  son.  livre.  Exami- 
nons les  conséquences  qu’on  veut  tirer  de  cette  in- 
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duclion. 

t»ttcallèlc  de  11  n’a  peut-être  pas  existé  d’homme  plus  doué 

Henton  et  de  1 • 

i.eibaïu.  rjue  IN euton , de  cette  intelligence  et  de  cette  vi- 
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gnetir  de  tête  capables  de  concevoir,  de  suivre  et 
d’exécuter  un  vaste  plan.  Leibnitz  n’a  point  donné 
d’ouvrage  particulier",  qui  pour  l’importance  et 
l'enchaînement  des  matières,  soit  comparable  au 
livre  des  Principes  : trop  emporté  par  la  vivacité 
de  son  génie,  par  la  multitude  et  la  variété  de  ses 
occupations , de  ses  voyages , de  ses  correspond 
dances  littéraires  avec  la  plupart  des  savans  de  tous 
les  pays  du  monde,  il  ne  pouvait  pas  s’astreindre  à 
creuser  long-temps  un  même  sujet,  ni  à poursuivre 
en  détail  toutes  les  conséquences  tf un  grand  princi- 
pe ;mais  le  recueil  de  ses  ouvrages  et  son  Commerce 
épistolaire  avec  Jean  Bernoulli  portent  partout  le 
plus  haut  caractère  de  l’invention.  Il  sème  partout 
des  idées  neuves,  et  des  germes  de  théories  dont  le 
développement  produirait  quelquefois  des  traités 
entiers.  Il  a sur  Neuton  l’avantage  d'avoir  inventé 
et  fort  avancé  le  calcul  intégral  des  équatious  diffé- 
rentielles. S’il  n’a  pas  égalé  le  géomètre  anglais  du 
côté  de  la  profondeur,  il  paraît  le  surpasser  par 
cette  pénétration  rapide  et  cette  pointe  d’esprit  qui 
vont  saisir  dans  une  matière  les  questions  les  plus 
subtiles  et  les  plus  piquantes.  L’un  a laissé  une  plus 
grande  masse  de  vérités  géométriques;  l’autre  a 
plus  accéléré  en  son  temps  les  progrès  de  la  scien- 
ce , par  la  notation  simple  et  commode  de  son  cal- 
cul, les  applications  qu’il  en  fit  lui-même,  ou  qu’il 
mit  les  savans  à portée  d’en  faire,  les  encourage- 
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mens  qu'il  leur  donnait,  et  les  routes  nouvelles  qu'il 
ouvrait  continuellement  à leurs  méditations.  Quel- 
que long  travail  qu’ait  pu  demander  le  livre  des 
Principes , on  ne  doit  pas  oublier  que  cet  ouvra- 
ge n’a  paru  que  deux  ou  trois  ans  après  que 
Leibniiz  avait  publié  son  calcul  différentiel,  et  les 
premières  notions  du  calcul  intégral.  Enfin  , il 
existe  une  preuve  unique  et  bien  puissante  du 
génie  de  .Leibnitz  eu  géométrie  : la  méthode  de 
différencier  de  curvâ  in  curvam  : découverte 
originale,  que  Neuton  n’a  point  connue,  et  qui 
s’applique  à une  infinité  de  beaux  problèmes,  tels 
que  ceux  des  trajectoires  orthogonales  5 ceux  des 
courbes  qui  coupent  nue  suite  de  courbes  données 
de  même  nature , de  telle  manière  que  des  fonctions 
pareilles  de  ces  dernières  courbes  soient  égales 
entr’clles  , etc.  Je  laisse  au  lecteur  à pronon- 
cer sur  la  prééminence  entre  ces  deux  grands 
hommes, 
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SECTION  VL 

Suite  de  la  même  querelle.  Guerre  de  pro- 
blèmes entre  Jean+Bernoulli  et  les  Anglais. 

Variétés. 

* I. 

Dans  celte  longue  dispute  on  oublia  trop  sou- 
vent les  égards  mutuels  que  les  bienséances  sociales 
imposent  à tous  les  hommes  ; mais  au  moins  elle 
eut  l’avantage  d'exciter  la  plus  vive  émulation  parmi 
les  plus  grands  géomètres  du  temps.  On  en  vint  à 
des  défis  de  problèmes  très-difficiles,  dont  les  so- 
lutions donnèrent  lieu  à de  nouvelles  théories,  et 
accrurent  considérablement  le  domaine  de  la  géo- 
métrie. 

Quelque  temps  avant  sa  mort,  Leibnitz  voulant 
tâter  le  pouls  aux  A nglais , comme  il  disait , 1 eur  fit 

gonal es,  lequel  consistait  à trouver  la  courbe  qui  cou 
pe  une  suite  de  courbes  données , sous  un  angle  cons- 
tant, ou  sous  un  angle  variable  suivant  une  1 oi  donnée. 

On  rapporte  que  Neuton  rentrant  chez  lui , bien  fa.-  Font  E)o  # 
tigué,  reçut  le  problème  à quatre  heures,  et  ne  se  ^ N‘ut0*1 
coucha  point  qu’il  ne  l’eùt  résolu.  Sa  méthode  so 
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TruMc.  fhii.  réduit  à ce  peu  de  paroles  : La  nature  des  cour- 
>!»«•  . 

èes  a couper  donne  leurs  tangentes  aux  points 

d’intersection  ; les  angles  d’ intersection  don- 
nent les  perpendiculaires  des * courbes  coupan- 
tes ; deux  perpendiculaires  voisines  donnent 
par  leurs  points  de  concours  le  centre  de  cour- 
bure de  la  courbe  coupante.  Placez  commodé- 
ment l’axe  des  abscisses,  et  prenez  la  fluxion 
première  de  l’abscisse  pour  l’unité  • la  position 
de  la  perpendiculaire  donnera  la  fluxion  pre- 
mière de  l’ ordonnée  à la  courbe  cherchée , et 
la  courbure  de  cette  même  courbe  donnera  la 
fluxion  seconde  de  l’prdonnèe  : ainsi  le  pro- 
blème sera  toujours  réduit  en  équation.  Quant 
à T intégration  de  V équation , ajoutait  l’auteur, 
elle  appartient  d une  autre  méthode.  Le»  An- 
glais triomphaient  déjà  ; mais  Jean  Bernoulli , char- 
gé de  la  cause  de  Leibnitz  qui  venait  de  mourir,  se 
moqua  hautement  de  ce  projet  de  solution;  il  sou- 
tint que  rien  n’était  plus  facile  que  de  parvenir  à 
l’équation  de  la  trajectoire;  qu’on  avait  meme  déjà 
traité  depuis  long- temps  avec  succès  plusieurs 
questions  particulières  de  cette  espèce;  que  l’af- 
faire importante  était  d’intégrer  l'équation  diffé- 
rentielle de  la  trajectoire,  lorsqu’elle  pouvait  l’être, 
soitexactement,soitparlesquadratures  des  courbes  ; 
que  celle  intégration , loin  d’être  étrangère  au  pro- 
blème , eu  était  le  complément  nécessaire  : d’où  il 
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concluait  que  Neuton  n’ayant  donné  pour  cela 
aucun  moyen , n’avait  fait  qu’éluder  et  n’avait 
poiut  du  tout  vaincu  les  véritables  difficultés  de  la 
question. 

IL 

Nicolas  Bernoulli  ( fils  de  Jean  ) résolut  d’une  -Vrceti3 

' Brnsoui.1.1 , 

manière  Irès-éléganje  le  cas  particulier  oii  les  ^OItr"n1Ifi!*JV 
courbes  coupées  sont  des  hyperboles  d’un  même 
centre  et  d’un  même  sommet.  Son  cousin  Nico*  au  Lip». 
las  Bernoulli  et  Herman  traitèrent  la  question  plus 
généralement  par  des  méthodes  qui  revenaient  à la 
même,  sans  qu’ils  se  fussent  rien  communiqué. 

Ces  méthodes  s’appliquaient  facilement  à tous  les  Act.  Lip». 
cas  où  les  courbes  coupées  sont  géométriques,  et 
même  à quelques  courbes  transcendantes.  Herman 
ayant  voulu  donner  aux  formules  plus  d’extension 
qu’elles  n’en  comportaient , tomba  dans  quelques 
méprises  qui  furent  relevées  par  les  Bernoulli. 

Du  reste,  ils  s'accordaient  tous  à regarder  la  so- 
lution de  Neuton  comme  insuffisante  et  de  nul 
usage. 

III. 

Il  paraît  que  dès-lors  Neuton  abandonna  en- 
tièrement le  champ  de  bataille.  Son  grand  âge  et  sa 
haute  réputation  lui  donnaient  bien  en  effet  le 
droit  de  se  reposer.  Quelques-uns  de  ses  amis  ou 


Digitized  by  Google 


J 


90  HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 

Taylok,  de  ses  disciples  continuèrent  la  guerre  avec  cha- 

t*é  en  *685  , 1 o 

mon  en  r?ôr.  leur.  Taylor  fut  celui  qui  s’y  distingua  le  plus. 

Dès  l’année  1 7 1 5 , il  s’était  placé  au  nombre  des 
grands  géomètres  par  son  livre  : Methodus  in- 
crementorum  directa  et  inversa  , ouvrage  excel- 
lent quant  au  fond,  mais  alors  fort  obscur,  et 
auquel  Jean  Bernoulli  n’avait  pas  rendu  toute  la 
justice  qu’il  méritait , ce  qui  blessa  vivement  l’au- 
teur , homme  d ailleurs  très-irascible.  Dans  cette 
diposition , 1 aylor  saisit  l’occasion  qu’il  crut  avoir 
trouvée  de  se  venger,  en  prenant  hautement  le 
parti  de  Neuton.  Sans  s’arrêter  à développer  la  so- 
lution de  celui-ci,  il  en  donna  une  de  son  propre 
fonds,  laquelle  satisfaisait  à toute  l’étendue  de  la 

TranMr.  piiii.  question  telle  que  Leibnitz  l’avait  proposée.  S’il  * 
s en  fût  tenu  là , il  n aurait  mérité  que  des  louan- 
ges ; mais  emporté  par  son  ressentiment  contre 
Jean  Bernoulli,  il  mit  à la  tête  de  sa  solution  quel- 
ques réflexions  injurieuses  contre  les  partisans  de 
Leibnitz,  ayant  principalement  en  vue  Jean  Ber- 
noulli, leur  chef:  il  y.disait,entr’autres  choses,  que 
s’ils  11e  voyaient  pas  comment  la  solution  de  Neu- 
ton conduisait  aux  équations  du  problème , il  fallait 
s en  prendre  à leur  ignorance  : illorum  imperitice 
tribuendum . L homme  à qui  s’adressait  cette 
étrange  incartade  n’était  pas  endurant , et  il  la  re- 
poussa de  la  manière  la  plus  décisive  et  la  plus 
propre  à humilier  Taylor. 
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IV. 

Dans  une  dissertatioif  sur  les  trajectoires  or-  ao. 

, ' .1718. 

thogonales,  composée  en  commun  par  Jean  Ber- 
noulli et  son  fils  Nicolas , on  commença  par 
avouer  que  la  solution  de  Taylor  était  exacte,  et 
même  quelle  supposait  en  lui  de  la  sagacité  ; mais 
ensuite  on  fit  voir  quelle  n’était  pas  à beaucoup 
près  assez  générale , et  qu’il  existait  un  grand  nom- 
bre de  cas  résolubles  auxquels  elle  ne  pouvait  s’ap- 
pliquer. En  même  temps,  Jean  Bernoulli  donna 
une  autre  méthode  qui,  à l’avantage  d’être  incom- 
parablement plus  simple,  joignait  celui  d’embras- 
ser toutes  les  courbes  géométriques,  toutes  les 
courbes  mécaniques  complètement  semblables  , 
et  enfin  un  grand  nombre  de  courbes  mécani- 
ques  incomplètement  semblables.  Ces  découvertes 
étaient  le  produit  d’une  analyse  profonde,  nou- 
velle et  délicate.  L’auteur  avait  entre  les  mains  un 
instrument  qu’il  maniait  avec  dextérité,  la  métho- 
de de  différencier  de  curvâ  in  curvam.  Sa  victoire 
ne  fut  pas  équivoque  ; et  Taylor,  malgré  le  ton 
de  suffisance  qu’il  avait  d’abord  pris , fut  forcé 
au  moins  tacitement  de  reconnaître  ici  un  supé- 
rieur. 

Je  remarquerai  on  passant  que  les  auteurs  de  Rem,rqne;m. 

, \ a * portante. 

cette  dissertation  rapportent  a ce  meme  sujet  un  y 

petit  écrit  de  Nicolas  Bernoulli,  neveu,  où  l’on 
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trouve,  pour  la  première  fols,  le  fameux  théorème 
de  condition , d’où  dépend  la  réalité  des  équations 
différentielles  du  premief  ordre  à trois  variables  ; 
théorème  que  des  géomètres  modernes  ont  cher- 
ché à s’attribuer. 

V. 

Pendant  qu’on  traitait  la  question  des  trajec- 
toires , Taylor  proposa  divers  problèmes  , alors 
nouveaux  et  fort  difficiles,  sur  l’intégration  des 
fractions  rationnelles;  Jean  Bernoulli,  qui  avait 
donné,  en  1702,  comme  nous  l’avons  vu,  les 
élémens  de  cette  théorie,  résolut  facilement  tous 
ces  problèmes;  il  y en  ajouta  même  d’autres,  qui 
ne  laissaient  plus  rien  à délirer  ; et  des  résultats  aux 
quels  il  parvint,  il  forma  une  suite  de  théorèmes 
cuiieux  dont  le  développement  et  les  démonstra- 
tions exercèrent  utilemenl  son  lils  et  son  neveu. 

Roger  Cotes,  professeur  de  mathématiques  à 
Cambridge , avait  précédé  Taylor  et  Jean  Ber- 
noulli dans  celte  dernière  recherche.  Son  fameux 
livre,  intitulé  : Harmonia  mensurarum,  contient 
tout  le  calcul  intégral  des  fractions  rationnelles, 
réduit  en  formules  générales  très-commodes;  mais 
cet  ouvrage  ne  vit  le  jour  qu'en  1 722 , six  ans  après 
la  mort  de  l’auteur  : probablement  Taylor , et  à 
plus  forte  raison  Jean  Bernoulli, n’en  connaissaient 
pas  la  teneur.  On  a rassemblé  dans  ce  même  vo- 
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lume  plusieurs  autres  découvertes  de  Cotes;  telles 
que  sa  Méthode  pour  estimer  les  erreurs  dans  les 
mathématiques  mixtes  , ses  remarques  sur  la 
Méthode  différentielle  de  Neuton , son  fameux 
théorème  pour  la  résolution  des  équations  qua- 
dratiques, etc.  Cotes  mourut  à la  fleur  de  son  âge  ; 

Neuton  l’estimait  infiniment  ; il  disait  souvent  de 
lui  : Si  M.  Cotes  eut  vécu , il  nous  aurait  ap- 
pris quelque  chose . 

VL 

L’animosité  qui  régnait  entre  Taylor  et  Jeail  Act  t.-,*. 
Bernoulli  augmentait  tous  les  jours.  En  1 y 16,  il 
parut  à la  louange  de  Jean  Bernoulli  une  lettre 
dans  laquelle  Taylor  était  traité  ouvertement  de 
plagiaire.  Il  s’en  plaignit  avec  amertume  : il  rétor- 
qua l’accusation  , en  faisant  voir  que  Jean  Ber- 
noulli , dans  sa  dernière  solution  du  problème  des 
isopérimètres,  n’avait  fait  que  travestir  la  solution 
de  son  frère,  et  que  toutes  les  simplifications  qu’il 
y avait  apportées,  n’en  cliangaieut  pas  la  nature. 

Alors  Jean  Bernoulli  ne  garda  plus  de  ménage- 
ment ; il  fit  paraître  sous  le  nom  d’un  certain 
Burcard,  maître  d’école  à Bâle,  une  réponse  a 
Taylor,  remplie  d’injures  et  de  railleries  insipides, 
parmi  lesquelles  néanmoins  on  rencontre  quelques 
vérités  utiles. 
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VII. 

Trajectoires  Le  problème  des  trajectoires  orthogonales  don- 

réciproquM.  . , • 

na  la  naissance  a celui  des  trajectoires  réciproques, 
proposé  à la  fin  de  la  dissertation  des  Bernoulli 
père  et  fils.  Ou  demandait  les  courbes  qui  étant 
construites  en  deux  sens  contraires  sur  un  même 
axe  donné  de  position,  puis  venant  à se  mouvoir 
parallèlement  à elles-mêmes,  avec  tles  vitesses  iné- 
gales, se  coupaient  constamment  sous  un  même 
angle  donné.  Ce  fut  un  nouveau  sujet  de  difficul- 
tés analytiques  à vaincre,  et  d’extension  pour  la 
science.  Il  fut  long-temps  agité  entre  Jean  Ber- 
noulli et  un  Anglais  anonyme  qu’on  sut  depuis 
être  le  docteur  Pemberton  , ami  particulier  de 
Neuton.  Nous  sommes  encore  obligés  de  dire 
qu’ici  Jean  Bernoulli  conserva  sa  supériorité,  par 
Ja  simplicité  et  l’élégance  de  ses  solutions. 

■ VIII. 

Les  géomètres  anglais  avaient  formé  une  ligue 
contre  Jean  Bernoulli , et  ils  l’attaquaient  sur  toutes 
sortes  de  sujets.  Seul,  dit  Fontenelle,  comme  le 
fameux  Horalius  Codés,  il  soutenait  sur  le  pont 
tout  l’effort  de  leur  armée.  Keil , soldat  plus  hardi 
que  vaillant,  crut  avoir  trouvé  l’occasion  de  l’em- 
barrasser. La  théorie  de  la  résistance  des  milieux  au 
mouvement  des  corps  qui  les  traversent,  formait 
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une  partie  considérable  du  livre  des  Principes. 
Neuton  avait  déterminé  la  courbe  que  décrit  un 
projectile  dans  un  milieu  résistant  comme  la  simple 
vitesse  ; mais  il  n’avait  pas  louché  au  cas,  alors  plus 
difficile,  où  le  milieu  résiste  comme  le  carré  de  la 
vitesse.  Keil  proposa  ce  cas  à Jean  Bernoulli,  qui 
non-seulement  le  résolut  en  très-peu  de  temps , 
mais  qui  étendit  la  solution  à l’hypothèse  générale 
où  la  résistance  du  milieu  serait  comme  une  puis- 
sance quelconque  de  la  vitesse  du  mobile.  Lorsque 
cette  théorie  fut  trouvée,  l’auteur  offrit,  à diverses 
reprises,  de  l’envoyer  à un  homme  de  confiance  à 
Londres , sous  la  condition  que  Keil  remettrait 
aussi  sa  solution  ; mais  Keil,  quoique  vivement  in- 
terpellé, garda  un  profond  silence.  La  raison  en 
était  facile  à deviner;  il  n’avait  pas  résolu  son  pro- 
blème : en  le  proposant,  il  s’était  attendu  que  per- 
sonne ne  trouverait  ce  qui  avait  échappé  à la  saga- 
cité de  Neuton.  Il  fut  cruellement  trompé  dans  sa 
conjecture  ; et  son  défi,  plus  qu’indiscret , lui 
attira  de  la  part  du  géomètre  de  Bâle  une  répri- 
mande d’autant  plus  piquante,  que  la  seule  ma- 
nière solide  d’y  répondre  était  de  résoudre  le  pro- 
blème, et  que  Keil  ne  put  trouver  ce  moyen,  ni 
dans  ses  propres  forces,  ni  dans  le  secours  de  ses 
amis.  Le  triomphe  de  Jean  Bernoulli  fut  complet. 
Dans  la  première  ivresse  de  sa  victoire , il  s’aban- 
donna contre  ses  rivaux  à des  sarcasmes  et  à des 


96  HISTOIRE  DES  MAT IIÉ MAT I QÜES, 

plaisanteries,  qu’on  lit  avec  peine,  niais  pardon»-* 
nables  sans  doute  à un  homme  impétueux,  qui, 
ayant  été  attaqué  insidieusement,  cherchait  tous  les 
moyens  de  venger  les  outrages  faits  à lui-même,  et 
à un  illustre  ami  dont  il  pleurait  encore  la  perte. 

Ges  savans  combats  attiraient  l’attention  de  tous 
les  géomètres  -,  et  malgré  l'aigreur  qu’y  mêlaient 
les  passions  humaines , ils  échauffaient  les  esprits, 
et  faisaient  naître  de  tous  côtés  de  nouveaux  pro- 
sélytes aux  mathématiques. 

Je  reviens  im  peu  sur  mes  pas,  et  je  reprends 
quelques  autres  sujets  que  j’ai  été  obligé  délaisser 
en  arrière, 

IX. 

Moxtvout,  En  1708  parut  Y Analyse  des  jeux  de  ha- 
n'urtën  i77»b.’  sard,  de  Rémond  de  Montmort  : ouvrage  rempli 
de  vues  fines  et  profondes,  dont  l’objet  est  de  sou- 
mettre des  probabilités  au  calcul,  d’estimer  des  ha- 
sards, de  régler  des  paris,  etc.  Il  n’appartient  pas 
proprement  à la  nouvelle  géométrie  5 néanmoins  il 
contribua  à ses  progrès,  soit  en  aiguisant  en  géné- 
ral l’esprit  des  combinaisons,  soit  par  des  exten- 
sions que  l’auteur  donna  à la  théorie  des  suites, 
heureux  supplément  à l’imperfection  des  méthodes 
rigoureuses,  dans  toutes  les  parties  des  mathémati- 
ques. 

Trois  ans  après,  Montre  fit  paraître  sur  le  même 
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Sujet  un  pelit  traité  intitulé  a Mensura  sortis,  Moivnr. , 

i 11/1  u®  i(ï63  p 

principalement  remarquable  par  Ja  clarté  des  mort  en  17^4, 

idées , et  les  applications  ingénieuses  qu’il  contient 

de  la  théorie  des  suites  récurrentes.  Cet  essai , 

accru  successivement  par  les  réflexions  de  l’auteur , 

est  devenu  un  ouvrage  considérable,  admiré  de 

tous  les  géomètres,  et  dans  lequel  quelques-uns 

même  ont  puisé  la  matière  de  savans  mémoires. 

La  meilleure  édition  qui  s’en  soit  faite  est  celle 
de  1758,  en  anglais,  sous  le  titre  : Doctrine  of 
Chances.  Ou  sait  que  Moivre  était  un  géomètre 
fi  ançais  que  la  révocation  de  l’édit  de  Nantes  avait 
forcé  de  s’expatrier;  il  s’était  retiré  à Londres.  Né 
avec  un  talent  supérieur  pour  la  géométrie , le 
mauvais  état  de  sa  fortune  l’obligeait  de  donner  des 
leçons  de  mathématiques  pour  vivre  ; ce  qui  l’em- 
pêclia  de  pousser  ces  sciences  aussi  loin  qu’il  en  m 
était  capable.  Neuton  avait  pour  lui  la  plus  haute 
estime.  On  rapporte  que  lorsque  dans  les  dix  à 
douze  dernières  années  de  la  vie  du  géomètre  an- 
glais, on  venait  lui  demander  quelques  explications 
sur  ses  ouvrages , il  renvoyait  les  consultans  à 
Moivre,  disant:  Voyez  M.  de  Moivre j il  sait 
toutes  ces  choses-là  n/,ieux  que  moi. 

. ■ ■ ; • t • * , 

X. 

, . ••  '«»*:  •**» 

Nicolas  Bernoulli,  neveu , vint  à Paris  en  1 7 1 1 . 

Annoncé  par  une  grande  réputation,  et  joignant  à 

n.  7 
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un  profond  savoir  des  mœurs  douces  et  faciles , il 
se  lit  bientôt  plusieurs  illustres  amis.  II  se  lia  prin- 
cipalement avec  Monlmort , par  la  conformité  de 
leurs  goûts  pour  l’analyse  des  probabilités.  Dès  leur 
première  entrevue , ils  entrèrent  en  commerce  de 
problèmes-, et  comme  lest-jour  de  la  ville  y apportait 
un  peu  trop  de  distractions,  ils  allèrent  s’enfermer, 
pendant  trois  mois  entiers,  dans  une  maison  de 
campagne  de  Montmort;  uniquement  occupés  à 
estimer  des  hasards , à soumettre  les  chances  du 
sort  au  calcul,  et  à épuiser,  pour  ainsi  dire , toutes 
les  subtilités  de  raisonnemens  et  de  combinaisons 
que  la  vaste  étendue  du  sujet  pouvait  faire  naître. 
On  trouve  le  résultat  de  toutes  leurs  discussions 
dans  la  seconde  édition  du  livre  de  Montmort,  qui 
parut  en  1 7 1 4 , et  qui  est  fort  supérieure  à la  pre- 
m mière. 

XL 

• **  * . v*  , * S 

Cai. ui  aux  Ce  temps,  fécond  en  nouveautés  scientifiques , 
».  ' vit  naître  le  calcul  aux  différences  finies , devenu 
célèbre  dans  la  suite.  Taylor  en  avait  donné  les 
élémens  dans  son  livre  : Methodus  incermento- 
rum.  De  même  que  dans  Jcs  calculs  différentiel 
et  intégral,  l’ordonnée  d’une  courbe  n’est  autre 
chose  que  la  somme  de  toutes  les  différences  infi- 
niment petites  des  ordonnées  antécédentes,  à 
compter  d'une  origine  fixe  : si  l’on  a une  suite  de 
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termes  qui  se  succèdent  par  dej  différences  finies , 
conformément  à une  loi  donnée,  un  terme  quel- 
conque est  la  somme  des  différences  des  termes 
antécédens ; et  on  pourra  faire,  sur  ces  sortes  de 
suites,  des  opérations  analogues  à celles  que  l’on 
fait  sur  les  suites  dont  les  termes  diffèrent  par  des 
quantités  infiniment  petites , appelées  différent 
tielles.  En  effet , si  les  différentielles  intégrées  don- 
nent toujours  des  sommes , cela  ne  vient  point  de 
ce  quelles  sont  infiniment  petites,  et  précédées 
d’une  iufinité  de  grandeurs,  mais  seulement  de  ce 
qu’elles  sont  différentielles , et  précédées  de  gran- 
deurs de  même  espèce,  et  que  par  conséquent 
celte  propriété  doit  se  retrouver  également  dans  le 
fini.  Ainsi,  une  suite  de  nombres  étant  posée,  si 
on  peut  trouver  l’expression  de  la  différence  firüf 
qu’elle  aura  après  un  nombre  quelconque  de  ter-, 
mes,  et  ensuite  l’intégrale  de  cette  différence , il  est 
évident  que  cette  intégrale  sera  la  somme  de  tou# 
les  termes  précédens  depuis  l’origine  de  la  suite  j 
car  la  sommé  peut  être  considérée  comme  une 
quantité  toujours  croissante.  A chaque  terme  nou* 
veau  quelle  acquiert , ce  terme  est  une  différence, 
mais  finie,  dont  elle  s’augmente.  Taylor  avait 
sommé  de  cette  manière  plusieurs  suites  curieuses, 
mais  sa  méthode  était  fort  obscure.  Nicole , géo-  Ntcots , 
mètre  français,  très-distingué,  parvint  non-seule-  mort  «a  175g, 
ment  à la  débrouiller,  mais  encore  à lui  (jonner 
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Condorcet, 
né  en  1743  , 

morl  en  1794. 
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une  forme  plus  élégante , et  une  extension  consi- 
dérable, par  la  sommation  de  diverses  suites  très- 
curieuses  et  absolument  nouvelles.  ( Académie  des 
sciences  de  Paris,  années  1717,  1725,  1724  et 
1727  ). 

Depuis  ce  temps-là , plusieurs  géomètres  se  sont 
fort  occupés  de  ce  calcul.  Condorcet,  entr’au très,' 
eu  a fait  l’objet  de  plusieurs  mémoires.  ( Académie’ 
de  Paris , années  1769,  1770,  1771). 

U semble  que  le  calcul  aux  différences  finies , et' 
le  calcul  aux  différences  infiniment  petites,  ne  sont' 
que  des  branches  d’un  racine  tronc , puisque  les 
différences  fiiiies  peuvent  diminuer  jusqu’à  devenir 
infiniment  petites.  Cependant , M.  Lagrange,  dans 
ses  Leçons  sur  le  calcul  des  fonctions,  « trouve 
» de  l’inconvénient  à traiter  le  problème  des  dif- 
» férences  finies,  comme  celui  des  différences in- 
» finiraient  petites.  Il  fait  observer  que  la  considé- 
» ration  des  différences  n’est  pas  nécessaire  dans 
» le  premier  cas  comme  dans  le  second , et  que 
» même  leur  emploi  peut  être  plus  incommode 
» qu’utile,  parce  que  la  suppression  des  termes  qui 
» produit  la  simplification  du  calcul  différentiel , 
» n’ayant  pas  lieu  dans  les  différences  finies , il  ar- 
» rive  que  les  formules  aux  différences  finies  sont 
» plus  compliquées  que  si  elles  contenaient  im- 
» médiatement  les  termes  successifs  eux-mêmes  ». 
De  là  il  conclut  que  le  calcul  aux  différences  finies 
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doit  être  plutôt  renvoyé  à celui  de  lu  sommation 
ordinaire  des  suites.  . • 

XII. 

Suspendons  un  moment  l’iiisloire  des  problè-  principale» 

4 1 acad*in>es  do 

mes,  ët  disons  un  mot  des  académies,  afin  de1ËUIOi'<:- 
donner  au  moins  en  passaut  une  foible  marque  de  ■ * * “* 
reconnaissance  à ces  étabîissemens , qui  ont  rendu 
et  qui  rendent  eucore  tous  les  jours  tant  d’impor- 
tans  services  aux  sciences.  • 

La  société  royale  de  Loudres  fut  fondée,  com- 
me nous  l’avons  vu,  en  1660.  L’académie  des 
sciences  de  Paris  la  suivit  de  près,  mais  elle  a eu 
un  sort  bien  différent.  Jamais  la  société  royale  n’a 
essuyé  d orages  ; elle  a toujours  été  honorée  et  res- 
pectée ; les  mémoires  dout  elle  enrichit  les  seien-  • 

ces  se  sont  toujours  succédés  régulièrement.  Notre 
académie,  après  avoir  fleuri  avec  éclat  pendant 

I , / * % 

plus  de  cent  vingt-cinq  ans,  fut  enveloppée,  en 
17CP,  dans  la  proscription  universelle  qui  pensa 
replonger  la  France  dans  la  barbarie  : elle  a retrou- 
vé, ep  1 7o5,  dans  la  constitution  dç  notre  insti- 

• fi  ' jS  * .% 

tut  national , une  place  quelle  remplit  dignement. 

L’académie  de  Berlin,  dout  la  fondation  avait 

/ * * ' ' pi . v ' J M ' 

été  projetée  dès  l’année  1700,  reçût,  eu  1710, 

, lme  forme  régulière  et  légule  sous  les  auspices  de  . 

, Frédéiic  1,  électeur  de  Brandebourg,  premier  roi 
de  Finisse;  et  Lebnitz  eu  fut  uomtué  le  président 
perpétuel. 


1 r 


- F. 
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L’institut  de  Bologne , en  Italie , fut  établi  en 
ly  i3,  par  les  soins  et  les  secours  pécuniaires  du 
'célèbre  comte  de  Marsigli,  à qui  1 histoire  natu- 
relle a tant  d’ obligations. 

En  1726,  Catherine  1,  impératrice  de  Russie, 
créa  l’académie  de  Pétersbourg,  dont  son  mari, 
Pierre-le-Grand,  avait  conçu  le  projet  quelque 
temps  avant  sa  mort  arrivée  en  1725. 

II  y a aujourd’hui  des  académies  des  sciences 
dans  presque  toutes  les  principales  villes  de  l’Eu- 
rope, telles  qtt Edimbourg,  Dublin,  Stokolm, 
Upsal,  Copenhague,  Utreclit,  Gottiugue,  Turin, 
Véronne, Milan , Manheim , Munich,  Rotterdam, 
Bâle,  Varsovie,  Madrid,  Lisbonne,  Bordeaux, 
Toulouse,  Montpellier,  Lyon,  etc.  Il  y en  a 

aussi  une  en  Amérique , à Philadelphie.  Toutes 

* 

ces  savantes  sociétés,  qui  se  sont  formées  succes- 
sivement, et  à divers  intervalles  de  temps  qu’il  se- 
rait trop  long  d’indiquer,  font  paraître  d’excelteus 
mémoires  sur  toutes  les  parties  de  la  philosophie 
naturelle. 


>,1 
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SECTION  VIL 

Continuation  des  progrès  de  la  géométrie . 
Nouveaux  problèmes.  Courbes  tautochro- 
nes.  Algèbre  des  sinus  et  des  cosinus.  Mé' 
t/iodes  d' approximation. 

\ , 

I. 

Deux  problèmes  très  - curieux , proposés  par 
Herman,  occupèrent  pendant  quelque  temps  les 
géomètres  avec  beaucoup  d’utilité.  Le  premier 
consistait  à trouver  une  courbe  dont  l’aire  fût 
égale  à une  certaine  fonction  donnée  des  coor- 
données-, le  second,  beaucoup  plus  difficile,  était 
de  déterminer  une  courbe  algébrique,  telle  que 
l’expression  indéterminée  de  sa  longueur  renfer- 
mât la  quadrature  d’une  courbe  algébrique  don-* 
née , plus  ou  moins  un  nombre  donné  de  quanti- 
tés algébriques.  Nicolas  Bernoulli,  fils,  résolut  le 
premier.  Quant  au  second,  il  avoua  (quoiqu’il 
écrivît  sous  les  yeux  de  son  père  ) qu’il  ne  pouvait 
le  résoudre  que  dans  certaines  suppositions  qui  en 
restreignaient  la  généralité.  Herman  donna  la  so- 
lution générale  par  une  méthode  très-ingénieuse , 
fondée  sur  la  théorie  des  développées;  et  dans  cette 
occasion  il  eut  de  l’avantage  sur  les  Bernoulli. 


Acl  Lips. 

1719- 


Ibid.  1720. 
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iiia.  1734.  Un  an  après,  Jean  Bernoulli  revint  sur  la  meme 
question,  et  la  traita  d’une  manière  plus  directe  ef 
plus  analytique,  en  lui  donnant  une  nouvelle 
extension.  ' , . 

II 

. ...  : 

vénuM.  H y a «ne  observation  générale  à faire  sur  tous 

difficulté  de 
résoudre  les  1(*S 

problèmes  dé—  m , t 

fon.iMtaeivsimale.  Ou  parvient  pour  1 ordinaire  assez  facile- 

ralysc  ni  fini-  * 1 

ment  à les  mettre  en  équations  : la  principale  dif- 
ficulté  est  d’intégrer  ces  érpiations  ; elle  est  souvent 
telle  quelle  échappe  à toutes  les  forces  de  l’analyse! 
Aussi,  les  plus  giands  géomètres  se  sont-ils  occu- 
pés à perfectionner  le  calcul  intégral , ou  l’inté- 
gration des  équations  différentielles  de  tous  les  or- 
dres. ’ i - . ■ : 

rimati.  Dans  cette  vue,  le  comte  Jacques  Riccati  étant 
»;ort"n\67935!  tombé  sur  une  équation  différentielle  du  premier 
Act  Lif».  ordre,  à deux  variables,  fort  simple  en  apparence , 
et  n’ayant  pu  néanmoins  parvenir  à l’intégrer  daus 
sa  généralité,  proposa  la  question  aux  géomètres. 
Aucun  ne  put  atteindre  complètement  le  but;  mais 
on  assigna  un  grand  nombre  de  cas  où  les  indéter- 
minées sont  séparables  , et  ©ù  par  conséquent 
l’équation  s’intégre  par  les  quadratures  des  cour- 
lies.  Les  auteurs  de  ces  belles  découvertes  sont 
Riccati  lui-même,  Nicolas  Bernoulli,  neveu,  Ni- 
colas Bernoulli,  (ils , Daniel  Bernoulli,  son  frère , 


problèmes  ainsi  dépendant  de  l’analyse  infinité- 
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Goldebach.  Tous  arrivèrent,  par  des  méthodes  d»»™ 

Bi.rvoüj.U  , 

différentes,  aux  memes  résultats.  On  appelle  ordi-  nt  •»  o"<>. 

' ri  mort  en  1783. 

nairement  l’équation  dont  il  s’agit,  V équation  de 
Riccati,  quoiqu’elle  eût  déjà  été  considéiée  par 
Jacques  Bernoulli,  qui  en  avait  intégré  des  cas 
particuliers  : elle  est  dans  l'analyse  infinitésimale  à 
peu  près  ce  qu’est  la  quadrature  du  cercle  dans  la 
géométrie  élémentaire.  Lorsqu'une  équation  y est 
rappelée,  le  problème  est  censé  résolu.  Si  l'équa- 
tion ne  tombe  pas  dans  les  cas  séparables , on  11’a 
plus  d’autre  ressource  que  de  l’intégrer  par  les  mé- 
thodes d’approximation, 

! , ' in. 

A sa  fondation , l’académie  de  Pétersbourg  de-  An  lja€. 
vint  en  quelque  sorte  un  antre  musée  d’Alexan- 
drie. Une  colonie  de  géomètres,  d’astronomes,  de 
physiciens,  de  naturalistes,  etc.,  fut  appelée  de 
tous  les  pays  de  l’Europe , dans  la  nouvelle  capitale 
de  l’empire  russe.  On  compte  dans  ce  nombre 
Herman,  Nicolas  Bernoulli  , fils,  Daniel  Ber- 
noulli , son  frère , Euler,  Leutman , Bulfinger,  etc. 
.Indépendamment  de  ces  membres  résidaDS,  l’aca- 
démie avait  plusieurs  illustres  associés  étrangers, 
tels  que  Jean  Bernoulli,  Wolf,  Poleni,  Miché- 
lotti,  etc.  Tous  ces  hommes,  pleins  de  génie,  ar- 
dens  et  Laborieux,  s’empressaient  d’enriebir  les  - 
collections  de  cette  société. 
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On  remarque,  dans  le  premier  volume,  deux 
ou  trois  excellens  mémoires  de  géométrie  de  Ni- 
colas Bernoulli  : malheureusement  il  fut  enlevé 
par  la  mort  presqu’à  son  entrée  dans  la  carrière. 
Les  deux  hommes  qui  ont  le  plus  contribué  à la 
gloire  de  la  géométrie  dans  cet  établissement , à sa 
naissance  et  dans  la  suite , sont  Daniel  Bernoulli  et 
roim , Euler  : le  premier  était  déjà  connu  par  sa  solution 
■wrt'èaVjsV’  du  problème  de  Riccati ; l’autre,  destiné  à faire 
une  révolution  générale  dans  la  science  analytique, 
s’était  annoncé  par  diverses  recherches,  et  entre 
autres  par  une  très-belle  solution  du  problème  des 
trajectoires  réciproques,  qu’il  a étendue  et  perfec- 
tionnée dans  la  suite.  11  avait  pris  les  premières 
connaissances  des  mathématiques  sous  Jean  Ber- 
noulli , qui , à la  fin  de  sa  propre  solution  du  pro- 
blème dont  je  viens  de  parler,  prédit  ce  qu’un  pa- 
reil élève  deviendrait  un  jour. 

IV. 

La  plupart  des  problèmes  dont  on  s’était  occu- 
pé dans  la  première  effervescence  de  la  nouvelle 
y géométrie,  avaient  pour  objet  des  théories  parti- 
culières, auxquelles  on  n’avait  pas  donné  toute 
l’extension  dont  elles  étaient  susceptibles.  Daniel 
Bernoulli  et  Euler  généralisèrent  plusieurs  de  ces 
anciens  problèmes,  tels  que  ceux  des  chaînettes, 
des  isopérimètres;  ils  en  traitèrent  d’autres  absolu» 


Digitized  by  GoogI 


PERIODE  IV.  CHAPITRE  I.  IO7 

ment  nouveaux  et  très- difficiles , comme,  par 
exemple , la  détermination  des  mouvemens  oscilla- 
toires d’une  chaîne  pesante,  suspendue  verticale- 
ment ; la  recherche  des  sons  que  rend  une  lame 
élastique  frappée;  les  mouvemens  qui  résultent  de 
la  percussion  excentrique  des  corps,  etc.  Toutes 
ces  questions  demandaient  une  grande  sagacité 
primitive  et  une  profonde  science  du  calcul.  Nos 
deux  géomètres  les  résolvaient  chacun  de  leur 
côté  ; et  on  ne  doit  pas  oiAlier  de  remarquer  le 
rare  exemple  de  modération  et  d’honnêteté  qu’ils 
donnèrent  alors,  et  duquel  ils  ne  se  sont  jamais 
écartés  dans  la  suite.  On  les  voyait  se  proposer  ré- 
ciproquement des  problèmes,  travailler  sur  les 
mêmes  sujets , sans  que  jamais  la  rivalité  de  talens , 
ou  la  diversité  des  opinions  sur  certains  points  qui 
tenaient  à la  physique,  ait  altéré  l’étroite  amitié 
qu’ils  avaient  contractée  ensemble  dans  la  jeunesse. 
Tous  deux  se  rendaient  franchement  et  sans  res- 
triction une  justice  mutuelle  : dans  la  science  ana- 
lytique, Daniel  Bernoulli  baissait  pavillon  devant 
Euler,  qu’il  appelait  son  amiral;  mais  dans  les 
questions  qui  exigeaient  plus  de  finesse  d'esprit 
que  de  profonde  géométrie , Daniel  Bernoulli  pre- 
nait à son  tour  le  dessus  : en  effet,  il  avait  un  talent 
tout  particulier  d’appliquer  la  géométrie  à la  phy- 
sique, et  de  soumettre  à un  calcul  précis  des  phé- 


Aca<ï.  de 
l’étcrsbmnj' 
1728. 


Fackavi  , 
en  i6Si  , 
mort  en  17GG. 

Journal  d’Ita- 
lie, 1718. 
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nomènes  que  l’on  ne  connaissait  que  d’une  ma- 
nière vague  et  générale. 

On  a attribué  à Pascal  le  projet  de  faire  plier 
tous  les  hommes  sous  le  joug  de  la  religion , par 
la  fdree  du  raisonnement  et  de  l’éloquence  : il 
semble  de  même  qn’Euler  a voulu  faire  dominer 
l’analyse  sur  toutes  les  parties  des  mathématiques. 
O11  le  voit  continuellement  occupé  à perfection- 
ner ce  grand  instrument , et  à montrer  l’art  de  le 
bien  manier.  A peine  çlait-il  âgé  de  vingt-un  ans, 
lorsqu’il  donna  une  méthode  nouvelle  et  générale 
pour  intégrer  des  classes  entières  d’équations  dif- 
férentielles du  second  ordre,  assujélies  à certaines 
conditions.  On  n’arrivait  auparavant  au  but  que 
dans  quelques  cas  particuliers,  et  même  plutôt  par 
la  sagacité  de  l’analyste,  que  par  des  méthodes 
uniformes  et  déterminées, 

V. 

En  Italie,  Gabriel  Manfredi  publiait  de  temps 
en  temps  d’ingénieux  mémoires  de  géométrie  et 
d’analyse  dans  les  journaux  et  dans  les  Commen- 
taires de  l’institut  de  Bologne. 

Un  autre  géomètre  de  la  même  nation , le  comte 
de  Fagnani , s’ouvrit  un  champ  de  problèmes 
nouveaux  et  d’une  espèce  très-piquante.  Il  apprit 
à déterminer  des  arcs  d’ellipse,  ou  d’hvperbole, 
dont  la  différence  est  une  quantité  algébrique. 
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Leibnitz  et  Jean  Bernoulli,  qui  avaient  tenté  cette 
recherche , jugèrent  qu’elle  ne  devait  pas  donner 
prise  aux  nouveaux  calculs  : ils  avaient  seulement 
résolu  la  question  pour  la  parabole , mais  en  y em- 
ployant le  calcul  algébrique  ordinaire;  elle  est  aussi 
résolue,  par  le  même  moyen,  dans  le  traité  des 
sections  coniques  du  marquis  de  l’Hôpital.  Fa- 
gnani  appliqua  très-adroitement  le  calcul  intégral 
aux  arcs  d’ellipse  et  d’hyperbole  ; ce  qui  comprend 
la  parabole,  comme  un  cas  particulier.  Sa  méthode 
consiste  à transformer  le  .polynôme  différentiel  qui 
représente  l’arc  élémentaire , elliptique  ou  hyper- 
bolique , en  un  autre  polynôme  négativement  sem- 
blable; d’où,  par  la  soustraction,  et  l'intégration 
subséquente,  résulte  une  quantité  algébrique.  La 
gloire  d’avoir  fouillé  ce  coin  de  la  géométrie,  si  je 
puis  parler  ainsi , a placé  Fagnani  au  rang  des  ana- 
lystes les  plus  subtils.  • 


t 


i 


Long- temps  après,  Euler  ayant  considéré  la  Acad,  do 

. ”...  •!  . , , Fêler, !,uurS. 

meme  matière,  parvint  non-seulement  a résoudre  *:&■ 
les  problèmes  de  Fagnani  d’une  manière  nouvelle , 
mais  il  s’éleva  à une  raét^ide  pour  intégrer  une 
classe  fort  étendue  d’équations  différentielles  sé- 
parées , dont  les  deux  membres  n'étant  pas  intégra- 
bles chacun  en  particulier,  forment  néanmoins  un 
tout  absolument  iutégrable.  On  savait  intégrer  des 


V, 
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équations  de  cette  espèce,  lorsque  les  deux  mem- 
bres dépendent  tout  à la  fois  des  arcs  de  cercle  ou 
des  logarithmes.  Les  nouvelles  intégrations  d’Eu- 
ler sont  beaucoup  plus  étendues;  elles  forment 
une  nouvelle  branche  très- utile  et  très-piquante 
du  calcul  intégral  : l’auteur  y déploya  toutes  les 
ressources  du  génie  et  de  la  plus  profonde  science 
analytique.  Sa  méthode  était  néanmoins  un  peu 
indirecte.  M.  Lagrange  en  donna  une  qui  n’a  pas 
cet  inconvénient  (Mém.  de  l’académie  de  Turin, 
Rom.  iv,  années  1766  et  1769);  et  Euler  lui- 
même  a encore  simplifié  celle-ci , (Académie  de 
Pélersbourg , année  1778). 


VII. 


ConrLei  rec- 
tifiables sur  la 
surface  de  la 
sphère. 

Act  Lips. 
1718. 


Le  problème  de  Viviani , sur  la  quadrature  de  la 
voûte  hémisphérique , en  fit  naître  long- temps 
après  un  autre  de  pareille  nature , proposé  par  un 
géomètre,  d’ailleurs  assez  peu  connu,  nommé 
Ernest  d’OJjemburg  : c’était  de  percer  une  voûte 
hémisphérique  d’un  nombre  quelconque  de  fenê- 
tres de  forme  ovale,  avec  cette  condition  que 
leurs  contours  fussent  exprimés  par  des  quantités 
algébriques  ; ou  bien  ,%i  d’autres  termes,  il  fallait 
déterminer  sur  la  surface  d’une  sphère  des  courbe^ 
algébriquement  rectifiables.  On  voit  d’abord  que 
Ips  courbes  demandées  ne  peuvent  pas  être  for- 
mées par  l’intersection  d’un  plan  avec  la  sphère, 
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puisque  toutes  ces  intersections , en  quelque  sens 
qu’on  les  fasse , ne  sont  jamais  que  des  cercles  : el- 
les appartiennent  à la  classe  des  courbes  à double 
courbure.  Ce  problème , quoique  curieux  et  diili- 
cile,  demeura  intact  jxndant  long-temps,  et  on 
ignore  même  si  l’auteur  l’avait  résolu. 

Ilcrman , dans  un  mémoire  sur  la  rectification  a«j  u 

' % Pétersbourf. 

des  épycycloïdcs  sphériques,  crut  que  ces  courbes  *7a6- 
satisfaisaient  en  général  à la  question  d’Ofl’em- 
burg,  ou  quelles  étaient  algébriquement  rectifia- 
bles ; mais  cela  n’a  lieu  que  dans  certains  cas  parti- 
culiers; la  rectification  des  épycycloïdes  sphéri- 
ques dépend  en  général  de  la  quadrature  de 
l’hyperbole.  Jean  Bernoulli  releva  l’erreur  de  Her- 
man; et  non  content  d’avoir  assigné  la  véritable 
épycycloïde  algébrique  et  rectifiable , il  résolut  di- 
rectement et  à priori  le  problème  d’Otfemburg, 
c’est-à-dire,  qu’il  donna  la  méthode  générale  pour 
déterminer  les  courbes  rectifiables  qu’on  peut  tra- 
cer sur  la  surface  d’une  sphère.  Ensuite  il  proposa 
la  même  recherche  à Maupertuis,  comme  au  cbef1'1»"*»*®». 
des  geometres  français  de  ce  temps -là,  offrant mort  ea  li5*i 
d'ailleurs  d’envoyer  sa  solution  si  on  la  désirait. 

L’ offre  fut  acceptée.  Pendant  que  la  solution  de 
Bernoulli  était  eu  route , Maupertuis  résolut  aussi 
le  problème;  du  moins  il  l’assure,  ajoutant  qu’il 
eut  grand  soin  de  bien  faire  constater  sa  décou- 
verte : précaution  qui  devint  en  cllèl  d’autant  plus 
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nécessaire,  que  les  deux  solutions  sont  entière- 
ment les  mêmes  quant  au  fond.  Voyez  le  volume 
de  l’académie  des  sciences  de  Paris,  pour  l’an- 
née 1732. 

Ce  même  volume  contient  encore  deux  écrits 
intéressans  sur  la  rectification  des  épycycloïdes 
sphériques;  l’un  est  de  Nicole,  dont  j’ai  déjà  parlé 
au  sujet  de  l’intégration  des  formules  aux  différen- 
Ci»i»»tir.  ces  finies  ; l’autre  est  de  Clairaut , très-jeune  alors, 

ré  on  j 1 e • / 1 « 1 

«ortcB  1765.  et  déjà  neanmoins  compte  au  nombre  des  grands 
géomètres , par  ses  Recherches  sur  les  courbes  d 
double  courbure , qu’il  publia  à 1 âge  de  seize  ans. 

VIII. 

utilité  de#  Les  ennemis  de  la  géométrie,  ceux  qui  ne  la 
fJéorîqulV  connaissent  qu’imparfaitement,  regardent  les  pro- 
blèmes théoriques,  qui  en  forment  la  partie  la  plus 
difficile , comme  des  jeux  d’esprit  qui  absorbent 
un  temps  et  des  méditations  qu’on  pourrait  mieux 
employer  : opinion  fausse  et  très-nuisible  au  pro- 
grès des  sciences,  si  elle  pouvait  s’accréditer.  Mais 
outre  que  les  questions  spéculatives , d’abord  stéri- 
les en  apparence,  finissent  souvent  par  s’appliquer 
à des  objets  d’utilité  publique , elles  subsisteront 
toujours  comme  un  des  moyens  les  plus  propres  à 
développer  et  à faire  connaître  toutes  les  forces  de 
l’intelligence  humaine. 

Parmi  les  problèmes  de  ce  genre,  celui  des 
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courbes  taulocbroues  est  remarquable  par  sa  na- 
ture singulière,  sa  difficulté,  et  une  nouvelle  es- 
pèce de  calcul  qu’il  a fallu  employer  pour  le  ré- 
soudre avec  une  grande  généralité.  Il  consiste  à 
trouver  une  courbe  telle  qu’un  corps  pesant,  des- 
cendant le  long  de  sa  concavité,  arrive  toujours 
dans  le  même  temps  au  point  le  plus  bas,  de  quel- 
que point  de  la  courbe  qu’il  commence  à descen- 
dre. Hugueus,  examinant  les  propriétés  de  la  cy- 
cloidc , trouva  qu’elle  avait  celle  d’être  la  courbe 
tautochrone  dans  le  vide  ; Neutou  reconnut , dans 
son  livre  des  Principes , que  la  même  courbe  était 
aussi  tautochrone,  lorsque  le  corps,  toujours  sou- 
mis à l’action  d’une  pesanteur  constante  et  de  di- 
rections parallèles,  éprouve  de  plus  à chaque  ins- 
tant , de  la  part  de  l’air,  ou  du  milieu  dans  lequel 
il  se  meut,  une  résistance  proportionnelle  à sa  vi- 
tesse : Euler  et  Jean  Bernoulli  déterminèrent , 
chacun  de  leur  côté,  la  courbe  tautochrone  dans 
un  milieu  résistant  comme  le  carré  de  la  vitesse. 
Ces  trois  cas  forment  trois  problèmes  différens , 
pour  chacun  desquels  on  employa  des  méthodes 
différentes.  Lorsque  dans  les  deux  premiers,  le 
corps,  après  être  descendu,  remonte  par  la  seconde 
branche  de  la  cycloïde,  il  parcourt  l’arc  montant 
dans  le  même  temps  qu’il  a parcouru  l’arc  descen- 
dant-, de  sorte  que  toutes  les  oscillations,  qui  sont 
composées  chacune  d’une  descente  et  d’une  mon- 


Courbes  tau- 
tochrona*. 


Ac.  de  Peters. 
1739. 


Ac.  de  Paris. 
1750. 
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Fohtaxvs  , 
né  en  171-5  , 
»ort  en  1771. 


Ac.  de  Pari*. 
1734. 


tée , se  fout  dans  le  même  temps.  Mais,  dans  l'hy- 
pothèse de  la  résistance  comme  le  cari  é de  la  vi- 
tesse, l’arc  descendant  tautocliroue  n’est  pas  le 
même  que  l’arc  ascendant  tautocliroue , et  il  faut 
les  chercher  sépar  ément.  Ils  se  trouvent  d ailleurs 
exactement  de  la  même  manière,  et  par  consé- 
quent il  suffit  de  considérer  l’un  ou  l’autre. 

Fontaine  fit  un  grand  pas  dans  cette  théorie.  Il 
imagina  une  méthode  d’un  tour  original , par  la- 
quelle seule  il  résolut  les  trois  cas  proposés  : il  y 
en  ajouta  même  un  quatrième,  où  la  résistance  se- 
rait connue  le  carré  delà  vitesse,  plus  le  produit 
de  la  v itesse , par  un  coefficient  constant.  Et  ce  qui 
est  très-remarquable,  la  tautoclirone,  dans  ce  qua- 
trième cas , est  la  même  que  dans  le  troisième. 
L’esprit  de  cette  méthode  est  de  considérer  les 
quantités  variables,  tantôt  relativement  à la  diffé- 
rence de  deux  ares  v oisins , tantôt  relativement  à 

V 

l’élément  d’un  même  arc  : l’auteur  emploie  les  dif- 
férentielles de  Leibnitz  pour  les  variations  de  la 
première  espèce,  et  les  fluxions  de  Neuton  pour 
celles  de  la  seconde.  Taylor  avait  donné  de  l’ouver- 
ture pour  cette  méthode  Jluxio-diJf  'érenlielle  : 
Fontaine  a eu  avec  lui  une  autre  conformité,  le 
défaut  d’être  obscur;  niais  tous  deux  ont  été  de 
profonds  géomètres. 

Euler,  qui  non  content  d’enrichir  sans  cesse  la 
géométrie  de  son  propre  fonds,  a quelquefois  refait 
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les  ouvrages  des  autres,  et  toujours  en  mieux,  dé-  Ac.  abriter., 
veloppa  et  mit  dans  le  plus  grand  jour  la  méthode  1&* 
de  Fontaine,  en  lui  donnant  d’ailleurs  toutes  les 
louanges  quelle  mérite.  Il  parcourt  tous* les  cas 
déjà  résolus  : il  en  ajoute  un  autre  qui  les  com- 
prend tous,  celui  où  la  résistance  est  composée 
de  trois  termes,  du  carré  de  la  vitesse,  du  produit 
de  la  vitesse  par  un  coefficient  donué , et  d'une 
quantité  constante.  La  méthode  de  Fontaine  ne  va 
pas  plus  loin.  De  plus,  comme  elle  fait  trouver  la 
tautochrone  indépendamment  de  la  considération 
du  temps , il  restait  encore  à déterminer  l’expres- 
sion du  temps  que  le  corps  emploie  à parcourir  un 
arc  quelconque  de  la  courbe  : Euler  a résolu  ce 
nouveau  problème,  qui  dépendait  de  l’intégration 
d’une  équation  différentielle  très-compliquée. 

Fontaine  croyait  tellement  avoir  épuisé  la  théo- 
rie des  tautochrones , que  dans  le  recueil  dç  ses 
œuvres,  publié  en  1764*  il  dit,  en  parlant  de  sa 
solution  de  1734,  qu’après  quelle  eut  paru,  on  ne 
parla  plus  de  ce  problème  : heureusement  on 
en  a parlé  encore.  Ce  n était  pas  assez  d’avoir  trou- 
vé les  tautochrones  dans  certaines  hypothèses  de 
forces  accélératrices  : il  fallait,  en  renversant  le 
problème , donner  les  moyens  de  discerner  quelles 
sont  les  hypothèses  de  forces  accélératrices  qui  ad- 
mettent le  tautochronisme  : deux  grands  géomè- 
tres (MM.  Dalembert  et  Lagrange)  ont  fait  cette  Ac'^®j,rU' 


Digitized  by  Google 


Il6  HISTOIRE  DES  MATHÉMATIQUES, 

découverte  , et  par  là  ont  ouvert  u»  nouveau 
champ  de  problèmes  sur  cette  matière. 

Lorsque  les  milieux  sont  rares , ou  peu  résis- 
tans,  la'recherche  des  tautochrones  est  plus  facile. 
Euler  a résolu  avec  beaucoup  de  simplicité  et  d’é- 
légance, dans  sa  Mécanique , plusieurs  cas  de 
cette  espèce,  à quelques  puissances  de  la  vitesse 
que  la  résistance  soit  proportionnelle. 

IX. 


AJgèbrs  de» 
•inti»  et  des 
u»iauf. 


S’il  faut  bien  se  garder  de  proscrire  les  problè- 
mes spéculatifs  et  isolés , s’il  faut  laisser  suivre  à 
chacun  l’impulsion  de  son  génie , il  est  juste  aussi 
d’exciter  et  d’accueillir  avec  reconnaissance  la  re- 
cherche des  méthodes  générales,  ou  qui  s'étendent 
à un  grand  nombre  de  problèmes , dans  les  applica- 
tions pratiques.  Tel  est  l’avantage  de  l’algèbre  des 
sinuj  et  des  cosinus,  surtout  dans  l’astronomie 
physique.  Par  la  combinaison  des  arcs,  sinus,  co- 
sinus, et  de  leurs  différentielles , on  obtient  des 
formules  qui  se  soumettent  facilement,  en  plu- 
sieurs cas,  aux  méthodes  d’intégration;  ce  qui 
conduit  à la  solution  d’une  foule  de  problèmes  que 
l’on  serait  forcé  d’abandonner  par  la  longueur  ou 
la  difficulté  des  calculs , si  on  voulait  employer  les 
arcs , les  sinus  et  les  cosinus  sous  leur  forme  ordi- 
naire, ou  même  sous  la  forme  exponentielle.  Eu- 
ler est  le  principal  auteur  de  ce  nouvel  algorithme 
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de  calcul.  Ou  a vu  que  dès  l’année  1702,  Jean 
Bernoulli  avait  remarqué  .que  les  arcs  de  cercle 
pouvaient  être  représentés  par  des  logarithmes 
imaginaires;  ce  qui  produisit  dans  la  suite  une 
multitude  de  beaux  théorèmes  sur  la  multiplica- 
tion et  la  division  des  angles;  mais  on  préfère  au- 
jourd’hui les  formules  plus  simples  et  équivalen- 
tes qu’Euler  a introduites  dans  cette  partie  de 
l’analyse. 

X. 

I 


Lorsque  dans  la  solution  d’un  problème , on  est  muiimIm 
parvenu  à une  expression  différentielle  à une  seule  ^a. 
variable,  ou  à une  équation  différentielle,  qui 
échappent  aux  méthodes  d’intégral  ion , on  est 
forcé  d’en  demeurer  là , ou  de  recourir  aux  mé- 
thodes d’approximation , lorsqu’on  veut  passer  à la 
traduction  numérique  des  formules,  ce  qui  est 
toujours  l’objet  final  des  applications  pratiques. 

Dans  les  expressions  différentielles  à une  seule  „ 
variable , on  approche  du  but , par  les  quadratures  d,ffirent,cU<!*- 
ou  les  rectifications  des  courbes,  et  par  les  séries. 

Les  quadratures  et  les  rectifications  des  courbes 
sont  quelquefois  liées  ensemble , mais  ordinaire- 
ment elles  forment  des  problèmes  très-différens. 

Dans  le  cercle , la  quadrature  de  la  surface  dépend 
de  la  rectification  de  la  circonférence  ; la  parabole 
est  carrable,  sa  rectification  dépend  des  logarith- 


Digitized  by  Google 


s 


» 


Trans.  pli  il. 
177*. 


Îl8  HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 

mes;  la  cycloïde  est  rectifiable,  sa  quadrature  dé-1 
pend  de  celle  du  cercle,  etc.  Quelquefois  les  qua- 
dratures et  les  rectifications  de  cjpux  courbes  difl'éi- 
rentes  peuvent  être  rappelées  les  unes  aux  autre» 
par  des  transformations  de  calcul  : sur  quoi  je  re- 
marquerai , en  passant , que  Landen , célèbre  géo- 
mètre anglais,  est  ainsi  parvenu  à convertir  la  for- 
mule pour  la  rectification  de  l'hyperbole , en  une 
autre  qui  contient  deux  arcs  d’ellipse  et  une  quan- 
tité algébrique.  Les  approximations  par  les  quadra- 
tures des  courbes  sont  préférables  à celles  qu’on 
pourrait  tirer  des  rectifications , par  la  raison  qu’on 
trouve  facilement  l’aire  approchée  d’une  courbe , 
en  la  décomposant  en  plusieurs  petits  trapèzes 
qu’on  puisse  considérer  comme  sensiblement  rec- 
tilignes ; au  lieu  qu’il  n’est  pas  aisé  de  développer 
le  contour  d’une  courbe  en  ligne  droite. 

Les  approximations  par  les  séries  sont  d’un 
usage  encore  plus  commode.  En  développant  l’ex- 
pression différentielle  en  séries,  la  question  n’est 
plus  que  d’jplégrer  des  monômes;  mais  comme  il 
faut  toujours  tendre  à former  dès  séries  conver- 
gentes, afin  qu’en  prenant  un  certain  nombre  de 
termes  du  commencement,  on  ait  sensiblement  la 
somq^e  de  toute  la  suite , cela  demande  que  l’on 
transforme  l’expression  proposée  en  une  autre  qui 
produise  cet  avantage , ce  qui  est  quelquefois  diffi- 
cile, et  demande  beaucoup  de  sagacité. 
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On  intègre  aussi  paf*  approximation  les  équa-  Fq  tintions 

• ....  ..  . différentielles. 

üons  différentielles,  qui  ne  peuvent  pas  Tetreen 
rigueur,  en  formant  des ‘suites  infinies,  ou  au 
moyen  de  la  méthode  des  cocfliciens  indéterminés 
ou  du  parallélogramme  de  Neuton. 

Indépendamment  de  Futilité  que  je  viens  d’indi- 
quer, la  théorie  générale  des  suites  forme  une 
•branche  considérable  de  l’analyse.  Les  Anglais, 
tels  que  Wallis  , Neuton  , Stirling  , Maclau- 
rin , etc. , l’ont  poussée  très-loin.  Mais  personne 
n’y  a fait  d’aussi  grands  progrès  qu’Euler  ; personne 
n’a  autant  sommé  de  suites  curieuses,  n’a  au- 
tant appris  à en  former  relativement  à chaque 
question,  n’a  autant  appliqué  ce  moyen  à la  solu- 
tion d’une  multitude  de  problèmes  délicats  et  im- 
pOrtans.  Les  recueils  des  académies  de  Péters- 
boutg  et  de  Berlin  , et  de  ses  ouvrages  particuliers', 
sont  pleins  de  ses  découvertes  en  ce  genre,  que 
l’on  regarde  comme  l’un  des  principaux  monu* 
mens  de  son  génie. 
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SECTION  VIII. 

Suite.  Progrès  des  méthodes  pour  intégrer  les 
équations  différentielles.  Nouveaux  pas  du 
problème  des  isopérimètres.  Intégrales  par-  ' 
ticulières.  Calcul  intégral  aux  différences 
partielles. 

I. 

Conditions  algré  les  progrès  que  faisait  le  calcul  intégral 
^es  équations  différentielles,  il  y mauqua  pendant 
diffortouciitj  pjus  ^ quaraute  ans  la  connaissance  de  quelque 
.propriété  générale  qui  pût  servir  à diriger  les  mé- 
thodes d’intégration.  Depuis  les  problèmes  des 
courbes  isochrones,  de  la  chaînette,  etc. , tToù 
cette  théorie  a commencé  à prendre  corps , on 
avait  intégré  un  grand  nombre  d’équations  ditfé4- 
rentielles  de  tous  les  ordres  ; mais  autant  de  cas 
particuliers , autant  de  méthodes  particulières  : on 
n’arrivait  souvent  au  but  que  par  une  espèce  de 
tâtonnement  qui  pouvait  bien  faire  admirer  le  gé- 
nie et  la  sagacité  de  l’analyste,  mais  qui,  après 
tout,  ne  donnait  aucune tmverlure  pour  des  pro- 
blèmes d’un  autre  genre.  Les  géomètres  dési- 
raient donc  un  signe , un  caractère  par  lequel  on 
pût  reconnaître  si  une  équation , dans  l’état  où  elle 
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se  présente , est  immédiatement  intégrable , ou  si  » 

elle  a besoin  de  quelque  préparation  pour  le  deve- 
nir. On  sent  eu™(fét  combien  une  telle  connais- 
sance doit  épargner  de  fausses  tentatives  de  calcul. 

L’Allemagne  et  la  France  partagent  la  gloire  d’a- 
voir fait  .cette  belle  découverte  pour  les  équations 
différentielles  du  premier  ordre.  Euler,  Fontaine 
et  Clairaut  y parvinrent  chacun  de  leur  côté,  à 
peu  près  dans  le  même  temps , ou  du  moins  sans  , 

s’être  donué  mutuellement  aucun  secours.  Cepen- 
dant la  justice  ne  permet  pas  de  taire  qu’Euler  a 
porté  les  premiers  coups:  dans  sa  Mécanique,  Tom  n,pis 
publûie  en  1736,  il  emploie  une  équation  dépen- 
dante de  celte  théorie  ; mais  il  n’en  a donné  la  dé- 
monstration que  dans  les  mémoires  de  l’académie 
.de  Pétersbourg,  pour  l’année  1734,  publiés  eu 
1740.  Or,  les  recherches  de  Fontaine  et  de  Clai-  Ac.dc  Pari». 

7 ■ • ' * 1759  Ct  1740 

raut  .sont  de  l’année  1739;  de  sorte  qu’ils  ne  pou- 
vaient pas  alors  connaître  celles  d’Euler. 

'■  *'•  II. 

. .Le  même  Euler  ayant  trouvé  dans  la  suite  les  An  i7cs. 
.conditions  d’intégrabilité  pour  lés  équations  diffé- 
rentielles des  ordres  plus  élevés , les  fit  transmettre 
à Condorcet , mais  sans  y ajouter  les  démonstra-  Oowi>ORrr.T, 
lions.  Ce  dernier  non-seulement  les  découvrit  par  mort  en  179*» 
une  voie  très-directe  et  très-simple,  mais  il  donna 
une  nouvelle  extension  à cette  théorie  : premier 
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essai  d’un  grand  latent  pour  l’analyse,  auquel  on 
regrettera  éternellement  que  fauteur  ne  se  soit  pas 
livréètout  entier,  tant  pour  soi^iropre  bonheur, 
que  jiour  l’avancement  des  sciences.  Tout  le  mon- 
de sait  que  Condorcet  s’étant  jeté  dans  les  dissen- 
sions politiques  de  la  révolution  française , fut 
obligé  de  se  donner  la  mort  pour  éviter  l’ échafaud. 

V-'-é  t -‘ia 

III. 

rruWémc  in  L e problème  des  isopérimètres , tant  agité  entre 

iâojérim  êtres  1 L ” 

uT/fut  pu!  *es  Jacques  et  Jean  Bernoulli , reparaissait 

Henda.  encore  de  temps  en  temps  sur  la  scène , soit  par 
de  nouvelles  applications,  soit  par  les  tentatives 
que  les  géomètres  faisaientpour  en  simplifier  les  so- 
lutions générales.  Parmi  ceux  qui  s’en  sont  occupés, 
il  faut  principalement  distinguer  Euler.  Je  passe 
sous  silênec.ses  premiers  essais , imprimés  dans  les 
recueils  de  l’académie  de  Pétersbourg  : je  “viens 
tout  de  suite  à son  fameux  livre  : Melhodus  inve- 

t 

niendi  lineas  curvas  maximi,  minimise  pro- 
prietate  gaudentes,  publié  en  1744*  L’auteur 
distingue  deux  sortes  de  maxima  ou  de  minima > 
les  uns  absolus,  les  autres  relatifs.  Les  maxima 
ou  les  minima  sont  absolus,  lorsque  la  courbe 
jouit  sans  restriction  d’une  certaine  propriété  de 
maximum  ou  de  minimum,  entre  toutes  les 
courbes  correspondantes  à une  même  abscisse  : 
telle  est  la  courbe  de  la  plus  vite  descente.  Les 
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maxima  ou  les  tninima  sont  relatifs , lorstpie  la 
Courbe  qui  doit  jouir  d'une  certaine  propriété  de 
maximum  ou  de  minimum,  doit  de  plus  satis- 
faire à une  autre  condition,  comme,  par  exemple, 
d'être  égale  en  contour  à toutes  les  cAurbes  termi- 
nées avec  elle  à deux  points  donnés  : tel  est  le  cer- 
cle, qui  a la  propriété  d’enfermer  le  plus  grand  es- 
pace entre  toutes  les  courbes  d’égal  contour.  Euler 
rappelle  le  second  cas  au  premier,  par  le  moyen  de 
ce  beau  théorème  qu’il  a trouvé  et  démontré  le 
premier  : si  l'on  multiplie  les  dèux  expressions 
qui  représentent  les  deux  conditions  de  la 
courbe  par  des  coejficiens  conclans,  et  qu’on 
ajoute  ensemble  les  ' produits , la  somme  peut 
être  considérée  comme  un  maximum  absolu,  où 
comme  un  minimum  absolu.  Ensuite  il  apprend 
à déterminer jes  coefiiciens  constans,  par  les  con- 
ditions de  chaque  problème  particulier.  Son  ou- 
vrage contient  une  foule  d’applications  très-curieu- 
ses , où  l’on  voit  briller  partout  la  plus  profonde 
science  du  calcul , et  la  plus  grande  élégance  dans 
les  solutions. 

IV.  -V 

Cependant  la  théorie  de  ce  grand  géomètre 
était  assujétie  à certaines  considérations  géométri- 
ques, dont  il  désirait  lui-même  qu’on  pût  la  dé- 
barrasser, afin  de  rendre  les  solutions  uniformes  et 


Méthode  des 
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entièrement  analytiques  dans  toutes  leurs  parties. 
M.  Lagrange  a fait  ce  dernier  pas,  par  la  méthode 
im .«Tû"”! <®s  variations.  L’analogie  qu’a  celte  méthode 
avec  celle  de  Leibnitz  pour  diflérencier  de  curvcL 
• in  curvam,  mérite  d’être  remarquée,  et  cela  peut 
serv  ir  à bien  faire  comprendre  ici  l’esprit  et  l’usage 
de  l’une- et  de  l’autre. 

Supposons  qu’on  ait  sous  le  signe  sommatoire 
une  expression  différentielle*  où  l’on  ne  considère 
d’abord  qu’une  seule  variable.  Cette  intégrale  indi- 
quée peut  être  censée  représenter  l’aire  d’une 
courbe  donnée,  dont  la  variable  est  l’abscisse  ; 
l’ordonnée  est  une  fonction  de  cette  variable , de 
quantités  constantes  quelcdhques,  et  d’un  para- 
mètre. Si  maintenant  on  différencie  l’intégrale, 
en  faisant  varier  non -seulement  l’abscisse,  mais 
encore  le  paramètre,  pour  passer  de  la  courbe 
proposée  à la  courbe  de  même  nature , infiniment 
voisine , on  aura  deux  termes , l’un  qui  est  la  diffé- 
rentielle primitive , l’autre  où  la  différentielle  du 
paramètre  devant  être  traitée  comme  constante, 
de  même  que  le  paramètre , affectera  une  seconde 
quadrature  ordinaire.  Dans  la  méthode  des  varia- 
tions , on  a pareillement  sous  le  signe  d’intégration 
une  formule  différentielle  ; mais  cette  formule, 
relative  à une  combe  inconnue,  est  maintenant 
composée  de  plusieurs  variables,  liées  entr’elles 
par  la  condition  que  l’intégrale  doive  être  un 
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maximum  ou  un  minimum ; et  le  problème  est  de 
trouver  la  courbe  qui  satisfait  à cette  condition.  11 
faut  donc  faire  varier  l’intégrale , et  égaler  le  ré- 
sultat à zéro.  Le  signe  de  variation  doit  être  ici  dis- 
tingué, quant  à l’objet,  du  signe  de  différenciation 
ordinaire:  mais  le  calcul  se  fait  de  la  même  ma- 
nière, et  suivant  le  même  esprit , dans  l’un  et  l’au- 
tre cas  ; les  cotefïiciens  différentiels  qui  affectent  le 
signe  de  variation,  se  trouvent  comme  ceux  qui 
affectent  le  signe  de  différenciation.  De  là  il  résulte 
que  le  signe  de  variation  peut  être  transposé  après 
les  signes  de  différenciation  : alors , eif  intégrant 
par  parties , on  fait  disparaître  les  signes  de  varia- 
tion , et  on  arrive  à une  équation  générale  qui , 
par  la  nature  de  ses  différens  termes , se  partage  eu 
deux  autres  équations , l’une  qui  représente  la 
courbe  cherchée , l’autre  qui  fixe  les  valeurs  et  les 
positions  des  deux  élémens  extrêmes  de  la  courbe , 
d’après  des  conditions  données.  M.  Lagrange  a 
expliqué , avec  tout  le  détail  nécessaire , la  théorie 
et  la  pratique  de  ce  nouveau  genre  de  calcul , l’une  * 
des  plus  belles  découvertes  analytiques  modernes. 

Frappé  de  ces  avantages,  et  supérieur  à tous  les 
petits  mouvemens  d’amour-propre  d’auteur,  Euler 
' a lui-même  adopté  la  méthode  des  variations  pour 
les  problèmes  de  maximis  et  minimisa  et  il  l’a 
développée  avec  soin  dans  le  volume  de  l’académie 
de  Pétersbourg,  pour  l’année  176^,  et  dans  un 
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appendice  au  tome  iii  de  son  Calcul  intégral. 

Quelques  années  après , le  même  géomètre 
ayant  envisagé  cette  théorie  sons  un  nouveau  point 
ac  raens.  de  vue,  trouva  le  moyen  de  la  rappeler  entièrement 
au  calcul  intégral  ordinaire  , sans  employer  do 
nouveaux  signes  pour  les  variations  ; mais , en  ad- 
mirant toujours  les  ressources  de  son  génie , on  est 
obligé  de  reconnaître  que  cela  n’a  produit  aucun 
changement  essentiel  dans  les  principes,  ni  aucune 
abréviation  dans  les  calculs. 

On  trouve,  dans  le  volume  de  l’académie  des 
sciences  de  Paris,  pour  l’année  1767,  des  Mé- 
Burda  moires  de  Fontaine  et  de  Borda,  sur  le  niême  su- 
mort  en V/sV  jet.  Us  contiennent  des  remarques  et  des  méthodes 
de  calcul^  qui  peuvent  intéresser  les  géomètres, 
mais  qui  n’ajoutent  rien  au  fond  de  la  question. 

V. 

inférer pn»  Dans  un  mémoire  sur  les  courbes  dont  la  na - 
Ac.  plru  ture  est  exprimée  par  une.  relation  donnée  en- 
*7-*-  « fre  ieurs  branches,  Clairaut  fut  conduit  à des 
équations  différentielles  du  premier  ordre,  dont  la 
propriété  est  telle,  qu’on  y peut  satisfaire  par  des 
expressions  qui  ne  sont  pas  comprises  dans  l’inté- 
grale complète  * : il  regarda  comme  une  nouveauté  ' 


* L'intégrale  complète  d’une  équation  différentielle  du 
premier'  ordre  doit  toujours*rcnfermcr,  dans  sa  généra- 
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clans  l’analyse  les  solutions  singulières  de  ses  équa- 
tions , et  surtout  la  manière  de  les  trouver  par  la 
différenciation  de  l’équation  proposée.  Sans  doute 
il  ignorait  que  Leibnitz  et  Jean  Bernoulli  avaient 
considéré  depuis  long- temps  de  semblables  équa- 
tions. Rappelons  brièvement  ce  qu’ils  en  avaient 
écrit. 

Dès  l’année  iGg4  j Leibuitz  avait  remarqué,  au 
moius  implicitement,  les  solutions  singulières,  ou 
intégrales  particulières,  dans  un  mémoire  intitulé  : 
A®  en  Calculi  (lifferentialis  applicatio,  que  j’ai 
déjà  cité  ci-dessus  (sect.  n).  Ce  fut  à l’occasiou 
d’un  problème  général  sur  la  recherche  de  la  cour- 
be qui  louche  une  suite  de  courbes  données  de  na- 
ture et  de  position.  Une  question  qui  s’y  rapporte , 
était  de  trouver  une  courbe  telle,  que  la  relation 
de  la  perpendiculaire  en  chacun  de  ses  points , à la 
partie  de  l’axe  des  abscisses  comprise  entre  l’ori- 
gine des  abscisses  et  la  perpendiculaire , fut  expri- 
mée par  une  équation  donnée.  Je  suppose,  pour# 


lité,  une  constante  arbitraire,  qui,  pouvant  recevoir  dif- 
férentes valeurs,  produit  différentes  intégrales,  qu’Euler 
appelle  intégrales  particulières,  mais  que  l’usage  le  plus 
ordinaire  est  d’appeler  intégrales  incomplètes.  On  réserve 
la  dénomination  intégrales  particulières , pour  désigner 
les  solutions  singulières  qui  ne  sont  pas’  flbmpriscs  dans 
l'intégrale  complète. 


ia8  histoire  des  mathématiques, 


John.  Bcrn. 
•p.  tom  in 
pag.  43o. 


Math.  inç. 
pag.  27. 


la  plus  graude  clarté,  que  celle  équation  soir  celle 
d’une  parabole  ordinaire.  Leibnitz  considère  la 
courbe  cherchée  comme  formée  par  l'intersection 
continuelle  d’une  suite  de  cercles  qui  ont  tous  leurs 
centres  sur  Taxe  : il  forme  l’équation  générale  cjui 
exprime  la  nature  de  tous  ces  cercles , et  par-  là  il  a 
nue  seconde  équation  qui  est  liée  avec  la  première 
par  deux  quantités  indéterminées  ; de  sorte  que 
l’on  peut  faire  disparaître  l’une  de  ces  indétermi- 
nées, ce  qui  produira  une  troisième  équation , où 
il  ne  faut  considérer  comme  variable  que  la  seBle 
indéterminée  restante.  Alors  , en  différenciant 
suivant  cette  indéterminée , et  divisant  par  la  diffé- 
rentielle, on  obtient  une  équation  finie , qui,  étant 
combinée  avec  la  troisième,  donne  finalement 
l’équation  de  la  courbe  cherchée,  qui  est  encore 
ici  une  parabole , mais  posée  autrement  que  la  pre- 
mière. Celle  équation  est  une  intégrale  particu- 
lière. 

v Jean  Bernoulli  a résolu  aussi  le  problème  de 
‘Leibnitz  par  uue  méthode  différente,  mais  qui 
aboutit  également  à une  intégrale  particulière.  Il 
en  est  de  meme  d’une  équation  différentielle  que 
Taylor  intègre  par  la  différenciation. 


VI. 

Les  équations  différentielles  qui  admettent  des 
intégrales  particulières,  s’étaient  présentées  à Euler, 
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il  peu  près  dans  le  même  temps  qua  Clairaut,  comme 
on  peut  en  juger  par  la  Mécanique  du  premier, 
publiée  en  1706,  c est-a-dire  la  meme  année  que 
le  mémoire  du  second.  Euler  a traité  depuis  plus 
expressément  le  meme  sujet  dans  un  mémoire Ac  R«rf>n, 
particulier,  et  dans  le  tome  1 de  son  Calcul  inté-  ^ 
gral.  Les  problèmes  qu’il  résout  dans  le  mémoire 
sont  relatifs  à diverses  propriétés  des  tangentes  de? 
ligues  courbes,  et  mènent  à des  équations  diffé- 
rentielles qui  comportent  des  solutions  singulières. 

11  trouve  ces  solutions  par  les  différenciations; 
d un  autre  côté  il  détermine  les  intégrales  complè- 
tes, ce  qui  avait  sa  difficulté,  et  fait  voir  immédia- 
tement que  les  intégrales  particulières  n’étaient 
pas  comprises  dans  les  intégrales  complètes, 

Lorsque  1 on  peut  ainsi  trouver  les  deux  sorte# 
d’intégrales,  on  voit  tout  d'un  coup  si  Je$  intégrale# 
qu’on  regarde  comme  particulières,  le  sont  en 
effet,  ou  si  elles  ne  font  pas  partie  de  l’intégrale 
complété.  Mais  il  y a une  foule  de  cas  où  con- 
naissant les  iutégrales  particulières,  l’imperfection 
de  1 analyse  ne  permet  pas  de  déterminer  les  inté- 
grales complétés.  Alors  la  nature  des  intégrale# 
particulières  était  fort  équivoque  avant  qu’Euler 
l’eut  éclaircie.  C’est  ce  qu’il  a fait  dans  son  Calcul  T 
intégral.  11  y donne  une  méthode  générale  pour  rrok:  w- 
reconnaître  à priori,  si  une  expression  fiuie , qui 
satisfait  à une  équation  différentielle  proposée,  doit 


Digitized  by  Google 


l30  HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 

faire  partie  ou  non  de  l’intégrale  complète,  sans 
connaître  cette  intégrale.  Si  on  trouve  quelle  n’en 
doit  pas  faire  partie,  on  conclut  qu’elle  est  du 
genre  des  intégrales  particulières. 

VIL 

Il  restait  eneore  à découvrir  s’il  n’existait  pas  de 
liaison  entre  les  intégrales  complètes  et  les  intégra- 
les particulières.  Avant  M.  Lagrange , on  croyait 
que  ces  intégrales  étaient  absolument  indépendan- 
te rfeBeriin,  teS  ]es  unes  des  autres.  Il  a démontré  qu’elles  te- 

Ut*.  . . . __  . 1 

najent  aux  memes  principes.  Par  l’intégrale  com- 
plète, il  fait  trouver  immédiatement  l’intégrale 
particulière,  s’il  y en  a une.  Ensuite  il  enseigne  à 
reconnaître  et  à déterminer  l’intégrale  particulière 
sans  le  secours  de  l’intégrale  complète.  Sa  théorie 
embrasse  les  équations  différentielles  de  tous  les 
■ordres.  L’auteur  l’â  appliquée  également  aux  inté- 
grales des  équations  aux  différences  partielles,  dont 
nous  parlerons  tout  à l’heure. 

Enfin  M.  Legendre,  en  s’appuyant  sur  les  mé- 

Ac.  de  Pari. , thodes  et  les  démonstrations  de  M.  Lagrange , a 
,79°‘  „ . . . 1 

fait  voir  que  les  intégrales  particulières  sont 

toujours  comprises  dans  une  équation  finie  , 
où  le  nombre  des  constantes  arbitraires  est 
moindre  que  dans  l’intégrale  complète  : prin- 
cipe d’où  il  tire  une  méthode  plus  directe  que  cel- 
les qui  étaient  déjà  connues,  pour  distinguer  les 
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intégrales  particulières  de  celles  qui  ne  sont  qu’iu- 
complètes,  et  pour  déduire  immédiatement  les 
premières  de  l’équation  différentielle  proposée. 

VIII. 

Il  se  fit , vers  le  milieu  du  siècle  passé , une  dé-  calcul  in«~ 

, ; gml  aaxdiü'i- 

couverte  analytique,  dont  1 utilité  et  les  apphca-  jcnc»p»iüUT 
lions  n’ont  pas  de  bornes , surtout  dans  les  sciences 
physico-mathématiques  : je  veux  parler  du  Calcul 
intégral  aux  différences  partielles. 

L’objet  général  de  ce  calcul  est  de  trouver  une 
équation  qui  satisfasse  à une  équation  différentielle 
proposée , lorsque  l’on  connaît  seulement  la  rela- 
tion qui  existe  entre  les  cocfliciens  différentiels. 
Supposons,  par  exemple,  une  équation  différen? 
belle  du  premier  ordre  entre  trois  variables.  Dans 
le  calcul  intégral  ordinaire,  les  facteurs  qui  aflèc- 
Içnt  les  différentielles,  sont  iudépendans  les  unç 
des  autres,  comme  si  cette  équation  provenait 
immédiatement  de  la  différenciation  d’une  équation 
finie  ; et  alors , quand  l’équation  proposée  est  réel-: 
le , ou  représente  une  question  possible , ce  qui  se 
connaît  quand  elfe  satisfait  à l’équation  générale 
de  condition , qui  doit  constater  la  réalité  de  ces 
sortes  d’équations  : alors , dis-je , l’intégration  s’ef- 
fectue, ou  exactement,  ou  par  approximation,  par 
Jes  méthodes  ordinaires.  -Mais  si  dans  l’équation 
différentielle  proposée , les  coefficiens  différentiels 
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sont  primitivement  donnés,  ou  s’ils  ont  entr  eux  • 
une  relation  donnée,  la  méthode  qu’il  faut  em- 
ployer pour  trouver  l’équation  finie  appartient  au 
calcul  intégral  aux  difléreuces  partielles.  Cette 
équation  renferme  une  fonctiou  arbitraire  de  l’une 
des  trois  variables,  et  peut  contenir  de  plus  une 
constante  arbitraire  comprise  dans  la  fonction.  Il  y 
aurait  des  fonctions  arbitraires  de  deux  variables , 
si  l’équation  différentielle  primitive  était  du  second 
ordre.  En  général, les  opérations  du  calcul  intégral 
aux  différences  partielles  amènent  les  fonctions  ar- 
bitraires, de  la  même  manière,  et  en  même  nom- 
bre, que  les  intégrations  ordinaires  amènent  les 
constantes  arbitraires. 

On  trouve  quelques  vestiges  de  ce  nouveau  cal- 
cul dans  un  mémoire  d’Euler,  que  j’ai  déjà  cité 
d’a«.iw«*rt,  sous  la  date  de  l’année  1734.  L’ouvrage  de  cTAlem- 
)uort  es  «785.  bert , sur  la  cause  générale  des  vents,  en  con- 
fient des  notions  un  peu  plus  développées.  Le 
même  géomètre  est  le  premier  qui  l’ait  employé 
d’une  manière  explicite  ,ren  faisant  un  usage  adroit 
du  calcul  intégral  ordinaire , dans  la  solution  géné- 
rale du  problème  des  cordes  vibrantes. 

Problème  de»  Taylor  avait  déterminé  dans  son  livre  : Metho- 

cordeSTtbran—  * 

tes.  rèw>iu  par  (2us  incrementorum , la  courbe  que  forme  une 

Taylor,  dans  \ 

un  ce#  limité , COj*de  vibrante , tendue  par  un  poids  donné,  en 

généralisé  par  7 1 L 7 

ii’Aiembert.  } J que  la  corde , dans  ses  plus  grandes 

excursions,  s’éloigne  peu  de  la  direction  rectiligne 


Ac.  de  Péter», 
1734. 
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de  l’axe  ; 2.0  que  tous  ses  points  arrivent  en  même 
temps  à l’axe.  Il  trouva  que  cette  couibe  est  une 
trochoïde  très-allongée;  ensuite  il  assigna  la  lon- 
gueur du  pendule  simple  qui  fait  ses  oscillations 
dans  le  même  temps  que  la  corde  vibrante  fait  les 
siennes.  C’était  alors  un  problème  nouveau  et  ort- 
ginal.  Plusieurs  autres  géomètres  l’ont  traité  sui- 
vant les  mêmes  données.  La  première  supposi- 
tion, que  les  excursions  de  la  corde  de  part  et 
d'autre  de  l’axe  demeurent  toujours  fort  petites, 
est  suffisamment  conforme  à l’état  physique  des 
* choses;  d'ailleurs,  elle  est  la  seule  qui  donne  de  la 
prise  au  calcul , même  dans  l’état  actuel  de  l’ana- 
lyse. Quant  à la  seconde , que  tous  les  points  de  la 
corde  arrivent  en  même  temps  à l’axe , elle  est  ab- 
solument précaire , et  il  fallait  délivrer  le  problème 
de  cette  limitation.  D’Alembert  a trouvé  le  pre- 

■ *V 

mier  une  solution  qui  eu  est  indépendante.  Il  a 
déterminé  directement  et  à priori  la  courbe  que  ^ ,]pI1,rlln 
forme  à chaque  instant  une  corde  vibrante,  sans  *7i7v 
faire  d’autre  supposition , sinon  que  dans  ses  plus 
grands  écarts  elle  s’éloigne  peu  de  l’axe.  La  nature 
de  cette  courbe  est  d’abord  exprimée  par  une  * 

équation  du  second  ordre,  dont  un  membre  est  la 
différentielle  seconde  de  l’ordonnée , prise  en  fai- 
sant varier  seulement  le  temps,  et  supposant  sa 
différentielle  constante  ; l’autre  membre  est  la  dif- 
férentielle seconde  de  l’ordonnée,  piise  en  faisant 
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varier  seulement  l’abscisse,  et  supposant  sa  diffé- 
rentielle constante.  De  là,  en  satisfaisant  successi- 
vement. à ces  deux  conditions , on  remonte  à une 
équation  finie,  de  telle  nature  que  l’ordonnée  a 
pour  valeur  l’assemblage  de  deux  fonctions  arbi- 
traires, l’une  de  la  somme  de  l’abscisse  et  du 
temps,  l’autre  de  leur  différence.  On  voit  qu’au 
moyen  de  cette  équation,  deux  quelconques  des 
trois  variables,  l’ordonnée,  l’abscisse  et  le  temps, 

' étant  données,  on  connaîtra  la  troisième  et  toutes 
les  circonstances  du  mouvement  de  la  corde. 

Euler,  frappé  de  la  beauté  de  ce  problème , s’en 
fest  occupé  pendant  très-long- temps,  et  il  y est  re- 
venu à plusieurs  reprises  dans  les  mémoires  des 

Annéfj  i-48,  académies  de  Berlin,  de  Pélersbourg  et  de  Turin. 

>753,  1760,  . . k . 

«t.  Maigre  la  conformité  qui  se  trouvait  entre  les  ré- 

sultats des  deux  grands  géomètres  que  je  viens  de 
citer,  ils  eurent  ensemble  une  longue  dispute  sur 
l’étendue  qu’on  pouvait  donner  aux  fonctions  ar- 
bitraires qui  entrent  dans  l’éqtiation  de  la  corde  vi- 
brante. D’Alembert  voulait  que  la  courbure  ini- 
tiale de  la  corde  fût  assujétie  à la  loi  de  continuité  : 
Euler  la  croyait  absolument  arbitraire,  ët  introdui- 
sait dans  le  calcul,  des  fonctions  discontinues. 
D’autres  géomètres  ont  pensé  que  cette  disconti- 
nuité des  fonctions  pouvait  être  adnîise,  mais 
qu’elle  devait  être  soumise  à une  loi,  et  qu’il  fal- 
lait que  trois  points  consécutifs  de  la  courbure  iui-i 


\ 


/ . 

PÉRIODE  IV.  CHAPITRE  ï.  ï35 
tiale  appartinssent  toujours  à uue  courbe  continue. 
Mais  jusqu’ici  il  ne  paraît  pas  que  personne  ait 
donné  des  preuves  entièrement  démonstratives  de 
son  opinion;  et  il  ne  faut  pas  s’en  étonner.  Cette 
question  tient  à des  idées  métaphysiques  ; et  les 
problèmes  de  mécanique,  ou  de  pure  analyse,  aux- 
quels on  a appliqué  ce  nouveau  gehre  de  calcul, 
n’ont  encore  fourni  aucun  moyen  de  discerner 
celle  de  ces  opinions  qui  donnait  des  résultats  con- 
formes ou  contraires  à des  vérités  déjà  reconnues 
et  avouées  universellement. 

Sans  prendre  aucun  parti  dans  cette  dispute,  le 
célèbre  Daniel  Bernoulli  donna  les  plus  grandes 
louanges  aux  calculs  de  d’Alembert  et  d’Euler; 
mais  en  même  temps  il  entreprit  de  faire  voir  que 
la  corde  vibrante  forme  toujours  , ou  uue  tro- 
choïde  simple  telle  que  la  théorie  de  Taylor  Ja 
donne,  ou  un  assemblage  de  ces  trochoïdes  ; et 
que  toutes  les  courbes  déterminées  par  d’Alem- 
bert et  Euler  ne  pouvaient  être  admises,  et  n’é- 
taient réellement  applicables  à la  nature,  qu’au- 
tanl  qu’elles  étaient  réductibles  à une  pareille  for- 
me. Cette  discussion  lui  donna  lieu  d'approfondir 
la  formation  physique  du  sou , que  fou  ne  con- 
naissait alors  que  très-imparfaitement;  il  explique, 
par  exemple , avec  toute  la  netteté  possible,  com- 
ment une  corde  mise  en  vibration , ou  eu  général 
un  corps  sonore  quelconque , peut  rendre  à la  fois 


Aé.  <!<•  Berlifl-, 

1755. 
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plusieurs  sous  différons  composant  un  même  sys- 
tème. Mais  en  admirant  son  adresse  à simplifier  le 
sujet,  et  à prêter  l’appui  de  l’expérience  à ses  rai- 
sonnemens , les  géomètres  conviennent  que  sa  so- 
lution est  moins  générale  et  moins  parfaite  que 
celles  de  ses  deux  rivaux.  En  effet,  ces  dernières 
> (quelqu 'étendue  qu’on  veuille  leur  attribuer)  sont 

fondées  sur  un  genre  de  calcul  incontestable , et 
elles  contiennent,  comme  un  cas  particulier,  la 
solution  générale  de  Daniel  Bernoulli.  J’en  dis 
autant  relativement  au  problème  de  la  propagation 
du  son , qui  est  de  même  nature  que  celui  des  cor- 
des vibrantes,  et  auquel  Euler  et  Daniel  Bernoulli 
ont  également  appliqué  chacun  leurs  méthodes 
particulières. 

Les  différens  points  de  vue  sous  lesquels  Euler 
a envisagé  et  présenté  le  calcul  intégral  aux  diffé- 
rences partielles,  ont  fixé  sa  vériuible  nature,  et 
fait  connaître  les  applications  dont  il  est  suscepti- 
ble dans  une  foule  de  problèmes  physico-mathé- 
matiques. Enfin,  il  en  a développé  à fond  la  mé- 
thode, et  donné  l’algorithme,  dans  un  excellent 
, a*  Péter»,  mémoire  intitulé:  Investigatio  funetionum  ex 
1761  data  différé ntialium  condiliune.  En  conséquen- 
ce, quelques  géomètres  regardent  Euler , sinon 
comme  le  seul,  au  moins  comme  le  principal  in- 
venteur du  calcul  dont  il  s’agit  ; mais  il  ne  faut  pas 
oublier  que  d’Alembert  eu  a fait  le  premier  une  ap- 
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plication  importante  et  originale,  qui  a donné  des 
ouvertures  à Euler,  comme  il  en  convient  lui- 
même.  S’il  m’est  permis  de  dire  mon  avis,  je  crois 
que  ces  deux  hommes  illustres  ont  à peu  près  un 
droit  égal  à la  gloire  d’une  si  belle  découverte. 

IX. 

L’invention  de  ce  calcul  présente  une  singula- 
rité remarquable.  On  n’a  commencé  à le  bien  con- 
naître , et  à lui  donner  une  forme  régulière , que 
par  une  équation  différentielle  du  second  ordre,  au 
sujet  même  d’un  problème  de  mécanique.  Mais 
enfin  il  s’est  placé  dans  la  chaîne  naturelle  des 
sciences  analytiques  : on  a cherché  à intégrer  les 
équations  aux  différences  partielles  du  premier  or- 
dre ; et  de  là  on  a passé  graduellement  aux  équa- 
tions des  ordres  suivans. 

Euler  a tracé  cette  nouvelle  marche  dans  le  troi- 
sième tome  de  son  Calcul  intégral,  publié  en 
1770.  Il  y iutègre  un  grand  nombre  d’équations 
aux  différences  partielles  de  tous  les  ordres,  par 
des  méthodes  qui , sans  être  absolument  générales , 
embrassent  des  cas  très -étendus.  On  remarque 
surtout , dans  le  chapitre  premier  du  second  livre, 
page  186,  une  transformation  très-ingénieuse, 
dont  il  fait  les  plus  belles  applications.  D’autres 
géomètres  ont  employé  depuis  le  même  moyen 
pour  intégrer  l’équation  linéaire  aux  différences 
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partielles  du  second  ordre , avec  plus  de  généralité 
qu’ou  ne  l’avait  fuit  encore. 

Ac.  ic  Pan» , Condorcet  a proposé  en  divers  temps  plusieurs 
ijJ»/  >77  ’ vues  nouvelles  sur  ce  calcul , et  il  a levé  des  diffi- 
cultés  qui  s’y  rencontraient  ; mais  il  s’est  borné 
presqu’entièrement  à des  généralités,  qui  ont  elles-* 
mêmes  grand  besoin  d’être  développées  et  éclair- 
cies. Sans  doute  quelque  nouvel  Œdipe  parvien- 
dra à deviner  ces  savantes  énigmes  : en  fera-t-il 
hommage  à l’auteur  ? > 

X. 

Les  méthodes  d’Euler  pour  l’intégration  des 
équations  aux  différences  partielles  du  premier  or- 
dre,  avaient  l’inconvénient  de  n’être  point  liées , 
ou  de  se  diversifier  suivant  la  diversité  des  problè- 
mes. M.  Lagrange  indiqua , en  1772,  et  dévelop- 
Ac.  de  Berlin,  pa,  en  177g  et  1785,11110  méthode  par  laquelle  il 
o»5-  ramène  au  calcul  intégral  ordinaire  l’intégration 
des  équations  aux  différences  partielles  du  premier 
ordre,  entre  un  nombre  quelconque  de  variables, 
lorsque  ces  difl’érences  ne  sont  que  linéaires ; de 
sorte  qu’il  n’y  a plus  alors  à vaincre  que  les  diffi- 
cultés attachées  à cet  ancien  calcul.  Il  applique  en- 
suite sa  méthode  au  fameux  problème  des  trajec- 
toires orthogonales , qu’il  traite  avec  la  plus  grande 
généralité,  et  en  l’étendant  aux  surfaces  courbes. 

Nous  devons  ajouter  qu’il  avait  donné,  daus 
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le  volume  de  l’académie  de  Berlin  pour  l’année 
1772,  la  méthode  de  transformer  une  équation 
aux  différences  partielles  du  premier  ordre,  non  li~ 
nèaire,  en  une  équation  linéaire,  avec  unt:  varia- 
ble de  plus. 

XI. 


Cette  matière  est  si  féconde , qu’elle  a fait  naî- 
tre une  multitude  d’autres  beaux  ouvrages , parmi 
lesquels  on  remarque  le  mémoire  de  M.  Laplace  \ 
imprimé  dans  le  volume  de  l’académie  de  Paris , 
pour  l’année  177 5,  et  ceux  de  M.  Monge,  impri- 
més dans  le  tome  iv  des  Savans  étrange te,  et 
dans  le  Volume  de  l’académie , pour  l’année  1 784* 

M.  de  Nieuport , membre  de  l’académie  de  wtl,ni 
Bruxelles,  et  correspondant  de  l’institut  de  France,  ‘tas- 
a embrassé  la  totalité  du  calcul  intégral  aux  diffé- 
rences partielles  dans  une  suite  de  mémoires  qu’il 
a publiés  séparément.  Aux  connaissances  que  l’oit 
avait  déjà,  et  qu’il  a reproduites  à sa  manière , avec 
clarté , il  a joint  un  grand  nombre  de  choses  qui 
lui  appartienüent. 

La  même  justice  est  due  à M.  Trembley^  mem- 
bre de  l’académie  royale  de  Prusse;  : il  a donné 
plusieurs  cxcellens  mémoires  sur  ce  sujet , dans  les 
collections  de  cette  célèbre  compagnie. 

Tous  ces  ouvrages,  et  d’autres  que  je  puis  avoir 
Omis  involontairement , n’étant  pas  susceptibles 
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d’extraits,  je  finirai  par  une  observation  générale. 

Malgré  toutes  ces  belles  recherches,  le  calcul 
intégral  aux  différences  partielles  n’est  pas  encore 
arrivé  à la  perfection  qu’on  désire.  De  nouveaux 
efforts  augmenteront  la  science , et  la  gloire  des  in- 
venteurs. Si  à mesure  qu’on  avance  dans  une  car- 
rière hérissée  de  difficultés,  l’empreinte  des  pas 
paraît  moins  étendue  et  moins  profonde , les  vrais 
juges  en  ces  matières,  savent  proportionner  leur 
estime  à la  résistance  vaincue;  et  cette  estime  est 
la  plus  digne  récompense  que  puisse  ambitionner 
l’homme  qui  la  mérite. 


SECTION  IX. 


Notice  de  quelques  principaux  ouvrages  rela- 
tifs à l’analyse  infinitésimale. 

I. 

Parmi  les  ouvrages  où  fai  puisé  jusqu’ici  I’iiis- 
toire  de  l’analyse  infinitésimale , il  en  est  quelques- 
uns  dont  je  n’ai  fait  qu’une  légère  mention,  et  qui 
•méritent  d être  un  peu  plus  remarqués.  Il  en  est 
d’autres  que  je  n’ai  pas  encore  eu  l’occasion  de  ci- 
ter; d’autres  (pii  ne  contenant  pas  des  idées  abso- 
lument nouvelles , sont  d’ailleurs  recommandables 
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par  la  clarté  et  la  méthode,  et  ne  doivent  pas  être 
oubliés.  Enfin,  il  s’en  trouve  où  l’on  n’emploie 
que  l’analyse  ordinaire,  et  qui  ont  néanmoins  du  / 
rapport  à l’analyse  infinitésimale , soit  comme  in- 
troduction , soit  par  des  théories  (comme  par  exem- 
ple celle  des  courbes  géométriques),  qui,  pouvant 
être  traitées  par  l’une  et  l’autre  méthodes , donnent 
lieu  à des  comparaisons  et  à des  rapprochemens 
clairs  et  instructifs.  Je  vais  jeter  un  coup  d’œil  sur 
ces  différens  objets. 

IL 

Nous  avons  vu  que  l 'Analyse  des  infiniment 
petits,  du  marquis  de  l’Hôpital,  est  le  premier  ou- 
vrage où  le  calcul  différentiel  ait  été  expliqué  en 
détail.  Aux  notions  générales  que  j’en  ai  données , 
j’ajouterai  ici  qu’indépendamment  de  la  théorie  des 
tangentes,  et  de  celle  des  maxima  et  des  minima, 
qui  faisaient  alors  le  principal  objet  du  calcul  diffé- 
rentiel , l’auteur  a résolu  une  foule  d’autres  problè- 
mes alors  très-difficiles  et  très-intéressans.  Quel- 
ques-uns de  ces  problèmes  étaient  nouveaux  5 les 
solutions  des  autres  avaient  été  données  sans  ana- 
lyse et  sans  démonstrations.  Le  marquis  de  l’Hô- 
pital dévoila  tous  ces  mystères,  et  rendit  par  là 
aux  sciences  un  des  plus  importans  services  qu’el- 
les aient  jamais  reçus.  Par  exemple , dans  les  sec- 
tions vi  et  vu,  il  explique , de  la  manière  la  plus 
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complète  et  la  plus  claire,  toute  la  théorie  des 
caustiques  par  réflexion  et  par  réfraction , courbes 
, fameuses  que  Tschirnaus  avait  indiquées  aux  ge'or 
mètres,  et  dont  Jacques  Bernoulli  sétait  contenté 
il’éuoncer  les  principales  propriétés.  La  section  vm 
est  employée  à la  recherche  des  ligues  droites  ou 
courbes  qui  touchent  une  infinité  de  lignes  don- 
nées, droites  ou  courbes  ; sujet  curieux  en  lui- 
roéme,  et  renfermant  des  questions  applicables  à 
la  balistique.  Dans  la  section  ix , l’auteur  expose  la 
fameuse  règle  pour  trouver  la  valeur  d’une  fraction 
dont  le  numérateur  et  le  dénominateur  s’éva- 
nouissent en  même  temps.  La  dixième  et  dernière 
section  présente  le  calcul  différentiel  sous  un  nou- 
veau point  de  vue;  d’où  le  marquis  de  l’Hôpital  dé- 
duit les  méthodes  de  Descartes  et  de  Iiudde  pour 
les  tangentes.  Cet  objet , traité  avec  la  même  exac- 
titude et  la  même  clarté  que  les  autres,  ne  peut 
avoir  aujourd'hui  d’autre  utilité  que  d’exercer  les 
jeunes  géomètres. 

III. 

Le  marquis  de  l’Hôpital  laissa  en  mourant  un 
ouvrage  manuscrit  sur  la  théorie  générale  et  les 
propriétés  particulières  des  sections  coniques , 
dont  on  donna  une  édition  en  1707.  Quoique  cet 
ouvrage  soit  traité  entièrement  par  l’analyse  carté- 
sienne, il  mérite  d’être  distingué,  soit  par  la  ri- 
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chesse  même  du  fond , soit  parce  qu’il  a ouvert  le 
champ  à quelques  problèmes  où  l’analyse  infinité- 
simale était  nécessaire.  11  est  compté  dans  le  petit 
nombre  des  livres  classiques. 

Vers  le  même  temps  parut  X Arithmétique 
universelle  de  Neuton  ; ouvrage  plein  de  génie, 
très-propre  à préparer  les  esprits  à l’étude  de  fana* 
Jyse  infinitésimale,  par  la  manière  adroite  dont  l’au- 
teur enseigne  à soumettre  les  problèmes  de  géo* 
métrie  au  calcul,  à choisir  les  moyens  les  plus 
simples  d’arriver  au  but,  et  à écarter  les  solutions 
inutiles.  M.  Beaudeux,  savant  professeur  de  mathé» 
matiques^,  adonné,  en  1802,  une  traduction 
française  de  cet  ouvrage,  écrite  avec  la  plus  grande 
élégance,  et  dans  laquelle  les  endroits  qui  peuvent 
paraître  obscurs  ‘dans  un  texte  quelquefois  trop 
serré,  sont  éclaircis  et  accompagnés  de  notes  qui 
lèvent  toutes  les  difficultés. 

IV. 

\ 

En  1708,  le  P,  Reyneau  publia  son  livre  de 
X Analyse  démontrée,  qui  a été  pendant  long* 
temps  de  la  plus  grande  utilité,  du  moins  en 
France.  L’auteur  s’est  proposé  deux  objets  : l’un 
de  démontrer  et  d’éclaircir  plusieurs  méthodes 
d’algèbre  pure;  l’autre  d’exposer,  suivant  le  même 
esprit,  les  élémens  du  calcul  différentiel  et  du  cal* 
cul  intégral.  11  s’étend  peu  sur  le  calcul  différen* 
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tic],  suffisamment  traité  dans  le  livre  du  mar- 
quis de  l’Hôpital;  il  s’est  attaché  principalement  à 
enseigner  les  élémeus  du  calcul  intégral , qui  ne 
faisait , pour  ainsi  dire,  que  de  naître.  Il  a été  pen- 
dant long-temps  le  seul  guide  que  les  commen-  . 
çans  eussent  parmi  nous  pour  s’instruire  dans  les 
nouveaux  calculs  : on  l’appelait  quelquefois  l’Eu- 
clide  de  la  haute  géométrie.  Mais  insensiblement, 
en  conservant  l’estime  due  à l’auteur,  on  a oublié  le 
livre,  qui  a été  effacé  par  d’autres  ouvrages  plus 
profonds  et  plus  complets , fruit  du  progrès  des 
sciences. 

V- 

La  métliode  des  infiniment  petits  était  sujette  à 
quelques  difficultés  que  les  inventeurs,  trop  occu- 
pés des  progrès  étonnans  quelle  faisait  entre  leurs 
mains,  avaient  éludées,  ou  n’avaient  pas  suffisam- 
ment éclaircies.  Ce  n’était  qu’à  force  de  la  présen- 
ter, de  l’appliquer  à de  nouveaux  usages , et  de  faire 
remarquer  dans  l’occasion  la  conformité  des  résul- 
tats qu’elle  donnait , avec  ceux  des  anciennes  mé- 
thodes, qu’on  était  enfin  parvenu  à la  faire  recevoir 
universellement,  comme  aussi  certaine  et  aussi 
exacte  que  toutes  les  autres  théories  géométri- 
ques. Cependant  elle  laissait  encore  quelques  nua- 
ges dans  l’esprit  de  ceux  qui  n’en  pénétraient  pas 
assez  les  vrais  principes.  Qu’on  me  permette  de  ci- 
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ter  à ce  sujet  un  petit  trait  qui  me  regarde.  Lors-* 
que  je  commençais  à étudier  le  livre  du  marquis 
de  l’Hôpital,  j’avais  de  la  peine  à concevoir  qu’on 
pût  négliger  absolument,  sans  erreur  quelconque, 
une  quantité  infiniment  petite,  en  comparaison 
d’une  quantité  finie.  Je  confiai  mon  embarras  à un 
fameux  géomètre,  qui  me  répondit  : Admettez  ïWai*». 
les  infiniment  petits  comme  une  hypothèse , 
éludiez  la  pratique  du  calcul,  et  la  foi  vous 
viendra.  La  loi  est  venue  en  effet  : je  nie  suis  con- 
vaincu que  la  métaphysique  de  l’analyse  infinitési- 
male est  la  même  dans  le  fond  que  celle  de  la  mé- 
thode d’exhaustion  des  anciens  géomètres. 

VL 

On  a souvent  reproduit  la  même  objection! 
contre  la  prétendue  inexactitude  des  nouveaux 
calculs.  En  1 7 34 , il  parut  en  Angleterre  une  let- 
tre intitulée  X Analyste,  dans  laquelle  l’auteur, 
homme  d’un  mérite  très-distingué  à d’autres  égards, 
représentait  la  méthode  des  fluxions  comme  pleine 
de  mystères , et  comme  foudée  sur  de  faux  raison- 
nernens.  On  ne  pouvait  anéantir  pour  toujours  ces 
étranges  imputations,  qu’en  établissant  celte  théo- 
rie sur  des  principes  tellement  certains,  tellement 
évidens,  qu’aucun  homme  raisonnable  et  instruit^ 

11e  pût  fefuser  de  les  admettre.  Maclaurin  entre-  Macmurho 
prit  cette  tâche  difficile  et  nécessaire.  Il  publia  j mort  en  17 **6. 

Ut  10 
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en  1 742  » son  Traité  des  fluxions,  où  il  démon- 
tre les  principes  de  ce  calcul,  en  toute  rigueur,  et 
à la  manière  des  anciens  géomètres,  qu’on  n’a  ja- 
mais accusés  de  relâchement  dans  le  choix  et  la  so- 
lidité des  preuves.  Cette  méthode  synthétique  est 
un  peu  prolixe , et  quelquefois  fatigante  à suivre  ; 
mais  elle  jette  dans  l’esprit  une  lumière  et  une  sa- 
tisfaction qu’on  ne  saurait  acheter  trop  chèrement. 
Après  avoir  bien  assuré  sa  marche , Maclaurin  offre 
à la  curiosité  du  lecteur  une  foule  de  très-beaux 
problèmes  de  géométrie , de  mécanique  et  d’astro- 
nomie, dont  quelques-uns  sont  nouveaux:  tous 
sont  résolus  avec  une  élégance  remarquable  par  le 
choix  des  moyens  que  l’auteur  emploie.  Il  est,  par 
exemple,  le  premier  qui  ait  douné  les  caractères 
pour  reconnaître  si  une  fonction  proposée  peut 
devenir  un  maximum  ou  un  minimum.  Ces 
avantages  placent  le  livre  de  Maclaurin  au  nombre 
des  productions  de  génie  qui  honorent  l’auteur  et 
l’Ecosse  sa  patrie.  On  l’a  traduit  dans  notre  langue  ; 
et  plusieurs  mathématiciens  français,  devenus  cé- 
lèbres dans  la  suite,  l’ont  pris  pour  guide  dans 
leurs  études  de  la  nouvelle  géométrie. 

En  donnant  ainsi  à cet  excellent  ouvrage  tous  les 
éloges  qu’il  mérite,  es  reconnaissant  que  Maclau- 
ÿn  a contribué  plus  que  personne  à nourrir  le  feu 
sacré  de  l’ancienne  géométrie  parmi  les  Anglais , 
qui  se  font  un  point  d;honneur  pardeulier  de  le 
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conserver  soigneusement  ; nous  ne  pouvons  pas 
dissimuler  que  même  à l’époque  où  le  traité  des 
fluxions  parut,  la  partie  analytique  en  était  incom- 
plète à plusieurs  égards.  Cependant  l’analyse,  à la- 
quelle il  ne  faut  pas  donner  une  prédilection  exclu- 
sive, est  la  véritable  clef  de  tous  les  grands  problè- 
mes de  mécaniçMe  et  d’astronomie  physique , qu’on 
tenterait  vainement  de  résoudre  par  la  synthèse.  II 
était  donc  à désirer  qu’on  rassemblât  en  corps  de 
doctrine  usuelle  toutes  les  découvertes  dont  les 
géomètres  avaient  enrichi  et  continuaient  d’enri- 
chir la  science  analytique. 

VII. 

Cette  gloire  était  réservée  à Euler.  Outre  qu’il  a 
étendu  et  perfectionné  toutes  les  parties  de  l’ana- 
lyse daus  les  innombrables  mémoires  qui  existent 
de  lui  parmi  ceux  des  académies  de  Pétersbourg  et 
de  Berlin,  et  dans  plusieurs  autres  recueils,  il  a 
publié  à ce  sujet  des  ouvrages  particuliers,  spécia- 
lement adaptés  à l’instruction  des  lecteurs  de  tous 
les  ordres.  Un  des  premiers  et  des  {dus  important 
est  le  livre  : Methodus  inveniemli  lineas  cut  ucis 
maximâ  mimmâve  proprietate  gaude rites,  dont 
j’ai  donné  une  notion  suffisante.  A la  suite  de  ce 
traité,  on  trouve  une  savante  théoiie  de  la  cour- 
bure des  lames  élastiques,  et  un  mémoire  où  l’au- 
teur détermine,  par  la  méthode  de  maximis  et 
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minimis,  le  mouvement  des  projectiles  dans  un 
milieu  uou  résistant  : première  application  impor- 
tante de  celte  méthode  à la  classe  des  problèmes 
de  mécanique  susceptibles  de  solutions  par  la  théo- 
rie des  Causes  finales. 

Bientôt  après,  Euler  publia  une  suite  d’ouvra- 
ges qui  embrassent  toute  l’analjJfciifinitésiinale. 
Celui  qui  a pour  titre  : Introducuô  în  analysim 
infinitorum , contient  en  deux  livres  les  connais- 
sances d’analyse  pure  et  de  géométrie,  nécessaires 
pour  la  parfaite  intelligence  des  calculs  différentiel 
et  intégral.  L’auteur  explique  dans  le  premier  tout 
* ce  qui  regarde  les  fonctions  algébriques  ou  trans- 
cendantes, leurs  développemens  en  séries,  la  théo- 
rie des  logarithmes,  celle 'de  la  multiplication  des 
angles,  la  sommation  de  plusieurs  suites  très-cu- 
rieuses et  d’une  profonde  recherche , la  décompo- 
sition des  équations  en  facteurs  trinômes,  etc. 
Dans  le  second  livre,  l’auteur  commence  par  éta- 
blir les  principes  généraux  de, la  théorie  des  cour- 
bes géométriques  et  de  leur  division  en  ordres, 
classes  et  genres;  ensuite  il  applique  en  detail  ces 
principes  aux  sections  coniques , dont  toutes  les 
propriétés  sont  ici  déduites  de  leur  équation  géné- 
rale. 11  finit  par  une  théorie  très-élégante  des  sur- 
faces des  corps  géométriques  : il  apprend  à trouver 
les  équations  de  ces  surfaces,  en  les  rapportant  à 
trois  coordonnées  perpendiculaires  en tr  elles;  il  les 


divise  en  ordres , classes  et  genres , comme  il  a fait 
pour  les  simples  courbes  tracées  sur  un  plan , etc. 
Tous  ces  objets  sont  traités  avec  une  clarté  et  une 
méthode  qui  en  facilitent  l’étude,  au  point  que 
tout  lecteur  médiocrempnt  intelligent  peut  les 
suivre  de  lui-même  et  sans  aucun  secours  étranger. 

Enfin , Euler  a rassemblé  en  cinq  ou  six  volumes 
gn- 4-°  toute  la  science  du  calcul  différentiel  et  du 
calcul  intégral.  Les  richesses  de  l’art  auparavant 
connues,  un  plus  grand  nombre  de  théories  abso- 
lument nouvelles,  sont  ici  présentées  et  dévelop- 
pées de  la  manière  la  plus  lumineuse  et  la  plus  ins- 
tructive, et  sous  celle  forme  originale  et  commode 
que  l’auteur  a fuit  prendre  à toutes  les  parties  des 
liautes  mathématiques.  La  réunion  de  ces  divers 
traités  compose  le  [dus  vaste  et  le  plus  beau  corps 
de  science  analytique  que  l’esprit  humain  ait  ja- 
mais produit.  Tous  les  géomètres  qui  ont  été  à 
portée  de  lire  ces  ouvrages , y ont  puisé  des  con- 
naissances, et  quelques-uns  même  se  sont  fait  hon- 
neur des  méthodes  qu’on  y trouve.  Si  le  P.  Rev- 
ncau  a pu  être  appelé  un  moment , et  par  exagéra- 
tion, l’Euclide  de  la  haute  géométrie,  on  peut  dire 
avec  vérité  qu’Euler  est  cet  Euclide,  et  même 
ajouter  qu’il  est  très-supérieur  à l’ancien  , par 
l’étendue  et  la  force  du  talent. 

* 

Le  génie  et  la  fécondité  de  cet  homme  extraor- 
dinaire tiennent  véritablement  du  prodige.  Pen- 
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dant  tout  le  cours  de  sa  vie,  les  journaux  et  les  re- 
cueils des  académies  sont  pleins  de  ses  recherches  : 
il  publie  de  plus  séparément  une  foule  d’ouvrages 
brillans  de  sagacité  et  d’invention.  En  mourant,  il 
, a laissé  plus  de  cent  excellens  mémoires  manus- 

crits, qui  forment  un  des  plus  beaux  ornemens  des 
derniers  volumes  de  l’académie  de  Pétersbourg. 

* • 

VIII. 

en»*™,  Je  ne  dois  pas  oublier  de  citer  avec  distinction 
uni  cnnsV  Cramer  parmi  les  bienfaiteurs  de  la  nouvelle  géo- 
métrie. Son  Introduction  à l'Analyse  des  lignes 
courbes  algébriques  est  le  traité  le  plus  complet 
qui  existe  sur  cette  matière.  L’auteur  ne  laisse  rien 
à désirer  sur  la  théorie  des  branches  infinies  des 
courbes,  sur  leurs  points  multiples,  et  en  général 
sur  tous  les  symptômes  qui  servent  à les  caractéri- 
ser. Il  était  contemporain  de  Daniel  Bernoulli  et 
d’Euler,  élève  comme  eux  de  Jean  Bernoulli.  Il  a 
fort  approché  de  tous  ces  grands  hommes.  On  lui 
doit  un  excellent  Commentaire  sur  les  œuvres  de 
Jacques  Bernoulli. 

IX. 

i r.  sent  En  1 768 , les  PP.  minimes  Le  Seur  et  Jacquier 
en  1770-  publièrent  un  Traité  dé  calcul  intégral  : ouvrage 
mort  en  1788.  Im  peu  prolixe  et  manquant  quelquefois  de  mé- 
thode , mais  dans  lequel  on  trouve  cependant  plu- 
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sieurs  choses  nouvelles  et  intéressantes , comme , 
ppr  exemple,  un  développement  très-clair  du  traité 
des  Quadratures  de  Neuton. 

La  méthode  d’éliminer  les  inconnues,  onde  ré- 
duire les  équations  d’un  problème  au  plus  petit 
nombre  possible , est  une  partie  essentielle  de  l’ana- 
lyse. Plusieurs  géomè très 6’en sont  occupés.  Cramer 
l'avait  déjà  fort  étendue  et  fort  simplifiée.  Bezout  b^ot-t. 
on  a fait  l’objet  d’un  savant  traité , où  il  a porté  la  mort  en  &7&3. 
matière  beaucoup  plus  loin  qu’elle  ne  l’avait  été. 

Cousin  s’est  principalement  distingué  dans  les  Com». 

* * ^ né  en 

sciences  par  un  Traité  de  calcul  intégral,  au-  morl  ta 
quel  on  reproche  cependant  un  peu  d’obscurité  et 
de  désordre , mais  qui  contient  d’ailleurs  des  cho- 
ses nouvelles  sur  les  différentes  branches  du  sujet, 
et  en  particulier  sur  l’intégration  des  équations  * 
aux  différences  partielles. 

Je  ne  finirais  point,  si  je  voulais  faire  ici  le  re- 
censement de  tous  les  ouvrages  élémentaires  qui 
ont  paru , surtout  depuis  quelques  années , sur 
l’analyse  infinitésimale.  Comme  ils  sont  spéciale- 
ment destinés  à l’instruction  de  la  jeunesse,  et  que 
leur  principal  mérite  doit  consister  dans  la  mé- 
thode et  la  clarté,  ils  ne  peuvent  être  4iien  appré- 
ciés que  par  ceux  qui  sont  obligés , ou  de  les  ensei- 
gner, ou  de  les  étudier,  çt  je  n’en  parlerai  pas. 
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X. 

• 

Tout  est  mode,  même  dans  les  sciences;  mais 
tous  les  changemens  ne  sont  pas  heureux.  L’ana- 
lyse est  aujourd'hui  la  méthode  dominante  , et 
presque  la  seule  qu’on  emploie  dans  toutes  les  par- 
ties des  mathématiques-,  elle  est  très-utile  ; il  y a 
des  problèmes  dont  la  solution  lui  est  exclusive- 
ment réservée  ; mais  souvent  elle  ne  sert  qu’à  cou- 
vrir le  vide  d’idées , et  à multiplier  les  livres,  sans 
augmenter  la  science.  On  remarque  néanmoins  de 
temps  en  temps  des  ouvrages  où  le  calcul,  conduit 
par  le  génie  , est  un  simple  instrument  et  non  pas 
uu  ornement.  Telle  est  la  Géométrie  cîe  position, 
que  M.  Carnot , membre  de  l’institut  de  France, 
publia  en  i8o5  , euà  laquelle  il  joignit,  en  1806, 
un  supplément  intitulé  : Mémoire  sur  la  relation 
qui  existe  entre  les  distances  respectives  de 
cinq  points  pris  dans  l’espace. 

On  sait  que  Leibnitz  avait  conçu  l’idée  d’une 
Analyse  de  situation,  qui  ne  fut  pas  alors  déve- 
loppée. « 11  voulait , dit  M.  Carnot , qu’on  fit  en- 
» trer  dans  l’expression  des  conditions  d’un  pro- 
» blême  géométrique , la  diversité  de  position  des 
» parties  correspondantes  des  figures  comparées, 

» afin  qu’en  les  séparant  par  un  caractère  bien  dis- 
» tinctifi  on  put  les  isoler  plus  facilement  dans  le 
» calcul.  Or,  cette  division  de  positions  s’exprime 
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» par  de  simples  mutations  de  figures  ; et  c’est  pré- 
» cisémcnt  la  théorie  de  ces  mutations  qui  fait 
» l’objet  des  relations  que  j’ai  en  vue,  et  que  j’ap- 
» pelle  géométrie  de  position  ». 

La  méthode  de  M.  Carnot  consiste  à former 
d’abord  le  tableau  ou  l’énumération  de  toutes  les 
parties  qui  entrent  dans  la  composition  des  figures 
dont  on  veut  rechercher  les  propriétés , et  à expri- 
mer ensuite  algébriquement  toutes  ces  parties  en 
valeurs  de  quelques-unes  seulement  d’entr’elles , 
prises  pour  tenues  de  comparaison.  Ce  tableau  est 
donc  proprement  celui  de  la  figure  elle-même,  sous 
une  forme  analytique.  Rien  n’est  plus  facile,  après 
cela,  que  de  changer  les  données,  c’est-à-dire  les 
quantités  prises  pour  termes  de  comparaison.  De 
cette  manière , on  parvient  sans  peine  à découvrir 
.des  propriétés  nouvelles , et  à épuiser  en  quelque 
sorte  celles  de  chaque  figure  proposée. 

L’auteur  considère  ensuite  cette  figure  comme 

° • 

graduellement  changeante  ; il  cherche  quelles  sont 
les  modifications  que  doivcht  éprouver  les  pre- 
mières formules  trouvées,  à mesure  que  cette  fi- 
gure variable  s’éloigne  de  sa  forme  primitive , et  il 
fait  voir  que  ces  variations  se  manifestent  par  des 
changemens  de  signe  successifs  dans  les  formu- 
les ; ce  qui  le  conduit  à discuter  la  nature  des  quan- 
tités négatives  isolées.  On  sait  que  si  eu  cherchant 
la  solution  d’un  problème  algébrique,  on  obtient 
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pour  1 inconnue  une  valeur  négative,  la  règle  est  de 
prendre  cette  valeur,  abstraction  faite  de  son  signe, 
dans  un  sens  contraire  à celui  qu’on  lui  avait  attri- 
bue dans  la  mise  en  équation.  Mais  ce  précepte 
est  vague , et  M.  Carnot  en  a fixé  le  sens  d’une 
manière  précise  et  générale , en  prouvant  que  dans 
ce  cas  1 inconnue  n’obtient  une  valeur  négative  que 
parce  qu  elle  exprime  la  diflérence  de  deux  autres 
quantités,  dont  la  plus  grande  a été  prise  pour  la 
plus  petite , et  La  plus  petite  pour  la  plus  grande  , 
dans  la  mise  en  équation  : observation  juste,  qui 
prévient  toute  difficulté,  en  écartant  comme  inu- 
tile la  notion  métaphysique  des  quantités  néga- 
tives isolées. 

Le  même  ouvrage  contient  les  élémens  d’une 
autre  théorie  aussi  originale  que  curieuse,  et  l’auteur 
1 appelle  'Théorie  des  transversales  : il  désigne  par 
ce  nom  de  transversale  toute  ligne  soit  droite,  soit 
«fourbe,  qui  traverse  un  système  quelconque  de 
lignes  droites , et  il  découvre  entre  les  segmeus  de 
ces  dernières,  des  rapports  singuliers  par  Je  moyen 
desquels  on  parvient  à résoudre,  d’une  manière 
simple  et  élégante,  des  problèmes  souvent  très- 
compliqués.  L’auteur  montre  ensuite  comment 
cette  théorie  s’étend  à un  système  de  lignes  droi- 
tes qui  ne  seraient  pas  dans  un  même  plan , et  à un 
syslème*de  grands  arcs  de  cercle,  tracés  sur  la  sur- 
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face  d’une  sphère  , en  prenant  successivement 
pour  transversale  chacun  de  ces  arcs.  0 

On  voit  par  ce  précis  combien  le  champ  de  pro- 
blèmes que  M.  Carnot  s’est  ouvert , est  étendu  et 
fécond. 

XI. 

En  approfondissant  les  différentes  branches  de 
la  science  analytique,  on  reconnaît  quelles  ont 
enlr’ clics  une  liaison  nécessaire , et  qu’elles  partent 
toutes  d’un  même  tronc.  •Cependant  il  est  quelque- 
fois fort  utile  de  les  considérer  séparément.  Nous 
avons  un  grand  exemple  de  cette  utilité  dans  la 
naissance  et  les  progr  ès  de  l’analyse  infinitésimale. 
Leibnitz  fit  de  ce  calcul  une  science  isolée  et*  par- 
ticulière, qu’il  fonda  sur  des  principes  et  sur  un 
algorithme , extrêmement  simples  : double  avan- 
tage , très-propre  à exciter  l’esprit  d’invention , et 
à faire  naître  de  grandes  découvertes  ; ce  qui  arriva 
effectivement.  D’abord  l’hypothèse  des  quantités 
infiniment  petites,  qu’on  prenait  dans  le  sens  natu- 
rel du  mot,  fut  vivement  attaquée;  mais  les  succès 
de  la  méthode  étouffèrent  la  voix  de  ses  adversai- 
res * et  on  continua  de  résoudre,  par  ce  moyen, 
les  plus  beaux  et  les  plus  difficiles  problèmes.  Les 
choses  étaient  depuis  long-temps  dans  cet  état, 
lorsque  M.  Lagrange,  qui  a lui-même  tant  contri- 
bué aux  progrès  de  cette  nouvelle  analyse , est  veuu 
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renouveler  l’ancienne  objection , dans  un  essai 
imprime  parmi  les  mémoires  de  l’académie  de 
Berlin  pour  l’auuée  1772,  et  ensuite  dans  un  ou- 
vrage particulier,  imprimé  pour  la  première  fois 
en  1798,  et  réimprimé  en  180G,  sous  le  titre  de 
Leçons  sur  le  calcul  des  fonctions.  Il  n’a  pas  eu 
l’intention  de  renverser  l’édifice;  il  a voulu,  au 
contraire , l’affermir  sur  des  foudemens  inébranla- 
bles, en  dégageant  le  calcul  différentiel  de  la  méta- 
physique des  quantités  infiniment  petites,  ou  éva- 
nouissantes , et  en  le  rappelant  immédiatement 
à la  théorie  générale  des  fonctions,  sur  l’exactitude 
de  laquelle  on  ne  peut  élever  aucun  doute. 

Le  mot  de  fonction , dans  sa  signification  la  plus 
éterfdue,  telle  que  M.  Lagrange  l’emploie,  désigne 
une  quantité  formée,  suivant  une  loi  donnée, 
d’une  ou  de  plusieurs  quantités  dounées.  En  ce 
sens,  l’algèbre  peut  être  regardée  connue  une 
branche  de  la, théorie  des  fonctions,  puisque  la  ré- 
solution d’une  équation  ne  consiste  en  général 
qu’à  trouver  les  valeurs  des  quantités  inconnues, 
en  fonctions  déterminées  des  quantités  connues. 

Les  fonctions  que  l’on  considère  dans  le  calcul 
équivalent  à l’analyse  infinitésimale,  conticiÿient 
deux  espèces  de  quantités , les  unes  constantes  et 
déterminées , les  autres  variables  et  indétermi- 
nées, en  nombre  quelconque. 

Supposons  d’abord  line  fonction  où  il  neutre 
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( oiilrc  les  quantités  constantes  et  données)  qu’une 
seule  variable  , et  concevons  que  celte  variable 
augmente  d’une  certaine  quantité,  prise  arbitrai-  * 

remeut  : la  fonction  primitive  se  changera  en  une 
autre  qu’on  pourra  développer,  par  les  principes 
de  l’algèbre,  en  une  série  qui  contienne  les  puis- 
sances successives  de  l’accroissement , affectées  de 
coefïiciens  qui  sont  des  fonctions  de  la  variable 
primitive,  et  que  M.  Lagrange  appelle  fonctions 
dérivées.  Par  un  nouvel  accroissement  de  la  varia- 
ble primitive , ces  fonctions  en  produisent  d’autres 
de  la  même  manière;  ainsi  de  suite  successive- 
ment : de  sorte  que  ce  système  de  fonctions  déla- 
vées n’a  point  de  bornes.  M.  Lagrange  détermine 
les  lois  suivant  lesquelles  se  forment  toutes  ces 
fonctions  dérivées;  et  ces  lois  produisent  des  for- 
mujes  analogues  à celles  du  calcul  différentiel , 
mais  fondées  sur  des  opérations  analytiques,  de 
même  nature  que  les  calculs  algébriques  ordinaires. 

Lorsque  la  fonction  primitive  contient  plus 
d’une  variable,  on  trouve  successivement,  et  de 
proche  en  proche , les  fonctions  dérivées , en  ne 
considérant  à la  fois  qu’une  seule  variable , et  opé- 
rant comme  on  vient  de  l’indiquer.  Ces  expressions 
répondent  à celles  du  calcul  aux  diflérences  par- 
tielles. • 

Si  l’on  a une  équation  quelconque  entre  plu- 
sieurs variables , on  peut  passer  successivement  aux 
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, > quantités  dérivées,  et  remonter  de  celles-ci  aux 

équations  primitives.  On  voit  que  ces  transforma- 
, lions  sont  analogues  aux  différenciations  et  aux 

intégrations ; mais,  dans  la  théorie  des  fonctions, 
elles  ne  dépendent  que  d’opérations  fondées  sur 
les  simples  principes  de  l’algèbre  ordinaire. 

M.  Lagrange,  après  avoir  établi  les  bases  de  sa 
théorie,  en  vient  aux  applications.  11  commence 
par  les  fonctions  où  il  n’entre  qu’une  seule  varia- 
ble : il  démontre,  d’une  manière  rigoureuse,  la 
formule  du  binôme  pour  tous  les  cas;  les  proprié- 
tés des  quantités  circulaires  et  logarithmiques;  il 
détermine  les  tangentes  des  lignes  courbes;  les 
quadraturesde  leursespaces,  leurs  rectifications,  etc. 
La  partie  qui  se  rapporte  à l’intégration  des  équa- 
tions différentielles,  est  traitée  avec  le  même  soin, 
et  l’auteur  lève  plusieurs  difficultés  qu’on  rencon- 
tre dans  l’usage  du  calcul  infinitésimal.  Enfin , il 
fonde  sur  la  même  théorie  les  principes  et  les  dé- 
monstrations du  Calcul  des  variations,  dont  il 
est  l’inventeur,  et  les  équations  fondamentales  de 
la  mécanique. 

Cet  ouvrage  a tout  à la  fois  le  mérite  d’enrichir 
l’analyse  de  plusieurs  nouveautés  intéressantes,  et 
de  présenter  aux  jeunes  géomètres  un  flambeau  à 
la  lueur  duquel  ils  pourront  s’enfoncer  désormais 
clans  cet  immense  labyrinthe , sans  crainte  de  s’y 
égarer. 
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CHAPITRE  IL 
Progrès  de  l'analyse  ordinaire- 

I. 

Lorsque  Leibnitz  eut  publié  les  principes  de 
l’analyse  infinitésimale,  les  géomètres  les  saisirent 
avec  avidité,  et  ne  s’occupèrent,  pour  ainsi  dire, 
pendant  J’espace  de  cinquante  ans,  qu’à  les  déve- 
lopper et  à résoudre  des  problèmes  qui  en  dépen- 
dent. L’analyse  ordinaire  lut  alors  Tort  négligée. 

Cependant  ou  sentit  à la  fin  qu’elle  avait  besoin 
d’être  perfectionnée , et  quelle  offrait  un  champ 
fécond  de  recherches  utiles.  Plusieurs  géo- 
mètres célèbres  en  firent  donc  l’objet  d’un  tra\  ail 
suivi  et  heureux.  On  sait  qu’elle  se  divise  en  deux 
branches  : l’analyse  déterminée  ou  l’algèbre  pro- 
prement dite , et  l’analyse  indéterminée , qui  com- 
prend la  théorie  des  nombres.  Je  commence  par 

celle-ci , comme  ayant  été  promue  la  première. 

» • . ( 

II. 

Viète  avait  résolu  quelques  problèmes  curieux 

^ ^ * * Analyse  indi- 

concernant  les  propriétés  des  nombres.  Bachet  de 
Méziriac  donna  une  solution  très-simple,  en  nom- 
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bres  entiers,  de  l’ équation  générale  indéterminée 
du  premier  degré , dans  la  seconde  édition  de  son 
livre  des  Problèmes  plaisans  et  délectables,  pu- 
bliée en  1624.  La  grande  réputation  de  Fermât 
est  fondée  en  partie  sur  ses  recherches  arithméti- 
ques, dont  j’ai  promis  de  parler  sous  cette  pério- 
de : je  vais  le  faire  brièvement. 

Les  nombres  n’étant  en  général  que  des  rap- 
ports avec  l’unité  de  numération,  on  a souvent 
besoin , même  dans  la  pratique  ordiuaire  de  l’a- 
rithmétique , de  savoir  si  ces  rapports  sont  sim- 
ples ou  composés , c’est-à-dire , si  un  nombre  est 
premier,  ou  n’a  d’autres  diviseurs  que  lui-même  et 
l’unité , ou  bien  s’il  est  composé  par  la  multiplica- 
tion de  plusieurs  autres  nombres.  Mais  indépendam- 
ment de  cette  utilité  primordiale , la  recherche  des 
propriétés  des  nombres  est  d’un  grand  intérêt  poul- 
ies géomètres,  à raison  des  difficultés  qu  elle  offre  à 
vaincre , et  de  la  singularité  de  plusieurs  résultats. 

Fermât  setait  fort  occupé  de  cette  théorie  ; et 
on  trouve  dans  ses  œuvres  une  foule  de  beaux 
théorèmes  arithmétiques.  Malheureusement  la 
plupart  sont  énoncés  sans  démonstrations,  soit 
que  l’auteur  voulût  laisser  aux  autres  géomètres  le 
plaisir  de  chercher  ces  démonstrations,  soit  qu’il 
ne  les  possédât  pas  lui-même , et  qu’il  ne  fût  par- 
venu que  par  induction  aux  résultats  qu’il  annon- 
çait. Il  paraît  qu’à  sa  mort  ses  écrits  sur  les  nom- 
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lires  furent  dispersés  eu  grande  partie;  ce  qui  a 
causé  une  perte  très-diflicile  à réparer. 

Parmi  ces  nombreux  théorèmes,  il  y en  a ùn 
fort  remarquable,  dont  il  n’a  pas  laissera  démons- 
tration, mais  qu  Euler  a suppléée.  11  consiste  en 
cette  proposition  générale  : supposons  un  nombre 
premier  quelconque  P,  et  un  autre  nombre  A 
non  divisible  par  P : le  nombre  A élevé  à une  puis-  . 
sance  dont  l’exposant  est  moindre  d’une  unité  que 
P,  produit  un  nombre  qui,  étant  diminué  de 
l’unité,  donne  un  reste  divisible  par  P.  Par  exem- . 
pie , supposons  les  deux  nombres  3 et  4 , qui  ont  la 
condition  requise  : le  nombre  4 élevé  à la  puis- 
sance 2,  produit  16,  qui,  étant  diminué  de  i , 
donne  i5,  nombre  divisible  |>ar  3.  Autre  exem- 
ple : soient  les  deux  nombres  y et  i o , qui  ont  aussi 
la  condition  requise  : le  nombrç  io  élevé  à la  puis-, 
sance  6,  produit  îoooooo,  qui, "étant  diminué  de 
l,  donne  999999 , nombre  divisible  par  7. 

Fermât  eut  avec  les  Anglais,  et  en  particulier 
avec  Wallis,  une  dispute  où  il  mit  en  avant  une 
proposition  générale  qui  s’est  trouvée  fausse  ; ce 
qui  ne  fut  pas  remarqué  alors,  mais  ce  qui  l’a  été  Ac  ,jep4.„,. 
dans  la  suite  par  Euler.  La  question  était  ainsi  pro-  l?Jï' 
posée  : étant  donné  un  nombre  (quelque  grand 
qu’il  puisse  être),  assigner  d’une  manière  sûre  et 
sans  tâtonnement , un  nombre  premier  qui  le  sur- 
passe. Fermât  crut  avoir  trouvé  la  solution  de  ce  ' 
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problème  par  le  moyeu  des  puissances  can  oës  du 
nombre  2 : il  affirma  que  ces  puissances  produis 
saient  toujours  des  nombres  qui,  augmentés  de 
l’unité,  étaient  des  nombres  premiers.  Sans  doute 
il  avait  formé  cette  assertion,  d’après  les  puissan- 
ces carrées  du  commencement  de  la  suite , où  elle 
a lieu  en  effet  : car  la  puissance  o de  2 (qu’on  peut 
• regarder  comme  une  puissance  carrée) , est  1 , qui , 
augmenté  de  1,  donne  2,  nombre  premier;  la 
puissance  deuxième  de  2 est  4 , qui , augmenté 
de  1 , donne  5 , nombre  premier  ; la  puissance  qua- 
trième de  2 est  16,  qui,  augmenté  de  1,  donue 
17,  nombre  premier;  la  puissance  huitième  de  2 
est  256,  qui,  augmenté  de  1,  donne  257,  nombre 
premier;  la  puissance  seizième  de  2 est  65536, 
qui , augmenté  de  1 , donne  65537,  nombre  pre- 
mier,yYIais  plus  loin  celte  loi  ne  se  soutient  plus  : 
la  puissance  tren  té-deuxième  de  2 est  4 294967  296, 
qui,  augmenté  de  1,  donne  4294967297,  qui 
n’est  plus  un  nombre  premier,  étant  composé  des 
deux  facteurs  641  et  6700417,  comme  on  peut  le 
vérifier  par  le  calcul. 

Non-seulement  Euler  a restitué  et  perfectionné 
les  recherches  de  Fermât  sur  les  nombres,  il  a de 
plus  enrichi  cette  théorie  de  plusieurs  nouvelles 
découvertes.  Il  a étendu , par  des  moyens  qui  tien- 
nent à la  meme  théorie,  les  méthodes  pour  la 
transformation  de  diverses  quantités  radicales  en 
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quantités  rationnelles;  ce  qui  est  de  la  plus  grande 
utilité  dans  les  problèmes  des  quadratures  des  cour- 
bes. Voyez  son  Traité  d' algèbre , et  un  grand 
nombre  de  mémoires  qu’il  a publiés  sur  ce  sujet 
parmi  ceux  de  Facadémie  de  Pétersbourg,  depuis 
l’année  * 

M.  Lagrange  est  venu  ensuite,  et  on  peut  bien 
penser  qu’il  a encore  enrichi  cette  théorie.  11  a Ac.h*  iwüo, 
donné  le  premier  des  méthodes  générales  pour  ré-  . 

1 O I Additions  à 

soudre , soit  en  nombres  entiers,  soit  en  nombres  ,1<^sébrod’Iiu' 
simplement  fractionnaires , les  équations  indéter- 
'miuées  du  second  degré.  On  n’a  pas  été  plus  loin  Ac  .u  Berlin, 
dans  la  résolution  générale  des  équations  indéter-  ‘'7‘ 
minées.  On  lui  doit  la  démonstration  d’un*  très- 
beau  théorème  arithmétique,  dont  on  ne  connais- 
sait que  l’énoncé,  trouvé  sans  doute  par  induction  : 
ce  théorème  est  que,  si  l’on  fait  le  produis  conti- 
nuel de  tous  les  nombres  qui  précèdent  un  nom- 
bre premier  P,  et  qu’au  nombre  résultant  on  ajou- 
te l’unité,  la  somme  sera  toujours  divisible  par  P. 

Prenons , par  exemple , le  nombre  premier  5 t 
le  produit  continuel  de  î par  2 , par  3 , par  4 » 
donne  24 , à quoi,  ajoutant  1,  on  a 2 5 qui  est  di- 
visible par  5.  Autre  exemple  : supposons  le  nom- 
bre premier  7 : le  produit  continuel  de  1 par  2, 
par  3,  par  4?  par  5,  par  6,  donne  720,  à quoi 
ajoutant  1,  on  a 721  qui  est  divisible  par  7.  Cette 
propriété  n’a  pas  lieu  pour  un  nombre  qui  n’est 
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pas  premier  : et  cela  fournit  un  caractère  facile 
pour  reconnaître  si  un  nombre  proposé 'est  pre- 
mier ou  non.  M.  Lagrange  donue  les  moyens  d'a- 
bréger les  calculs  que  demande  l’usage  de  ce  théo- 
rème. 

domine  cette  matière  est,  pour  ainsi  dire,  iné- 
puisable, M.  Legendre  s’y  est  aussi  distingué, 
d’abord  par  un  mémoire  imprimé  parmi  ceux  de 
l’académie  de  Paris,  pour  l’année  1785,  ensuite 
par  un  ouvrage  particulier,  intitulé  : Théorie  des 
nombres,  imprimé  pour  la  première  fois  en  179g, 
et  réimprimé  en  1808,  dans  lequel  l’auteur  a joint 
aux  théories  déjà  connues,  plusieurs  nouvelles  , 
propriétés  des  nombres.  . '• 

Enfin  M.  Gauss,  fameux  géomètre  de  Bruns- 
wick, a traité  ce  sujet  dans  la  plus  grande  étendue, 
et  d’nqp  manière  originale,  dans  un  ouvrage  latiu, 
intitulé  : Disquisitiones  arilhmeticœ,  publié  en 
1802  , et  traduit  en  français  en  1807,  par  M.  Poul- 
let  de  Lisle , savant  professeur  de  mathématiques 
au  lycée  d’Orléans.  On  distingue  principalement  , * 
dans  cet  ouvrage  la  section  vu,  où  l’auteur  exa- 
mine les  propriétés  des  équations  qui  déterminent 
les  sections  circulaires.  On  savait  depuis  long- 
temps diviser  géométriquement  la  circonférence 
du  cercle  en  divers  nombres  de  parties  égales , 
comme  3,  4,  5,  6,  10,  etc.  M.  Gauss  a trouvé, 
par  la  résolution  des  équations  binômes,  qu’on 
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I 


pouvait  diviser  de  même  la  circonférence  en  un 
graud  nombre  d autres  parties  égales , comme , par 
exemple,  en  1 7,  ce  qui  n était  pas  connu. 

III. 

La  resolution  des  équations  littérales , qui  fait  le  An«iySe  aé- 
fond  de  l’algèbre  considérée  en  elle-même,  est  Eîl"Zn;t- 
demeurée  jusqu’ici  au  terme  oÿ  Tartaglia  et  Car-  l4r,k*’ 
dan  1 ont  poussée , c'est-a-dire  bornée  aux  quatre 
premiers  degrés.  On  a bien  résolu  un  grand  nom- 
bre d équations  particulières,  dans  tous  les  degrés 
suivans;  on  a imaginé  divers  artifices  de  calcul, 
qui  abrègent  les  opérations,  et  qui  donnent  aux  ré- 
sultats la  forme  la  plus  simple  ; mais  on  n’a  point 
encore  trouvé  de.  méthode  par  laquelle  on  puisse 
assigner  en  général,  et  sous  la  forme  littérale,  le» 
racines  d’une  équation  du  cinquième  degré^  ni  des 
degrés  plus  élevés.  ‘ , * 

En  1 685 , Tschirnaus  proposa  une  méthode  qui  a«».  l;p. 
sembla  d’abord  promettre  la  résolution  générale  : 
elle  consiste  à faire  disparaître  tant  de  termes  in- 
termédiaires qu’on  voudra,  d’une  équation  quel- 
conque ; ce  qui  rappellerait  le  problème  à la  réso- 
lution d’une  équation  à deux  termes , et  par  con- 
séquent au  but  désiré.  Elle  réussit  très-bien  , quoi- 
qu’avec  un  peu  de  longueur,  pour  le  troisième  et 
le  quatrième  degrés;  mais , quand  on  veut  passer 
aux  degrés  suivans,  on  est  conduit  à des  équations 
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résolvantes,  qui , quoique  particulières , sont  tel' 
lement  compliquées,  que  l’auteur,  ni  aucun  autre 
analyste,  n’a  pu  en  déterminer  les  racines. 

Cette  tentative  infructueuse  fit  abandonner  le 

*•» 

Ac  a.  puer.»,  problème  pour  un  temps  considérable.  11  y a envi' 
ron  cinquante  ans  qn’Euler  et  Bezout  entrepri- 
rent de  le  résoudre  : leurs  méthodes  reviennent 
a la  même  quant  ^u  fond-,  et  ils  ont  été  égaler 
ment  conduits  à des  équations  résolvantes,  qui 
paraissent  intraitables.  9 

M.  Lagrange  a examiné  et  discuté  toutes  ces 
méthodes  avec  le  plus  grand  soin  5 il  en  a fait  con- 
naître les  avantages  et  les  inconvéniens.  La  con- 
clusion de  ses  remarques  est  qu’on  ne  peut  guère 
espérer  d’en  tirer  jamais  la  solution  générale  du 
problème, 

IV. 


Ac  de  Berlin, 
1770  et  1771 


Equations  nu- 


Si  la  résolution  des  équations  littérales  de  tous 
inériquc».  Jeg  degrés,  est  à désirer  pour  la  perfection  théori- 
que de  l’algèbre,  elle  ne  l’est  pas  pour  les  applica- 
tions particulières  à des  exemples  : car  alors  l’équa- 
tion 11e  contient  finalement  que  l’inconnue , et  des 
coefficiens  numériques , donnés  par  la  nature  du 
problème;  or,  quelqu’élevées  que  puissent  être 
ces  équations , qu’on  appelle  équations  numéri - 
ques,  on  a des  méthodes  pour  les  résoudre  immé- 
diatement, au  moins  par  approximation  ; et  on  est 
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dispensé  de  recourir  à la  traduction  numérique  des 
expressions  littérales  des  racines.  Il  y a plus  : quand 
on  connaîtrait  ces  expressions , la  traduction  de- 
viendrait souvent  impraticable  ou  de  nul  usage. 
Par  exemple,  si  on  voulait  traduire  en  nombres  les 
expressions  littérales  des  racines  d’une  équation 
du  troisième  degré,  qui  reuférme  le  cas  irréducti- 
ble, on  ne  pourrait  l’aire  disparaître  les  imaginaires 
que  par  des  séries  compliquées,  et  souvent  très- 
peu  convergentes.  On  résout  ce  cas  particulier  par . 
la  trisection  de  l’angle  , et  quelques  autres  par 
des  moyens  semblables.  Mais  en  général  on  est 
obligé  de  recourir  aux  méthodes  que  j’ai  annon- 
cées, et  dont  il  faut  maintenant  donner  quel- 
qu’idée. 

Vièle  avait  proposé  un  moyen  par  lequel  on 
pouvait  approcher  des  racines  de  plusieurs  sortes 
d’équations  d’une  manière  analogue  à l’extraction 
de  la  racine  carrée  ou  cube;  mais  ce  moyen  était 

v ** 

sujet  à des  longueurs  et  à des  tâtonnemens  incer- 
tains qui  l’ont  fait  abandonner.  • 

Neulon  a donné  une  méthode  beaucoup  plus 
simple , applicable  aux  équations  de  tous  les  de- 
grés, et  pendant  long -temps  presque  la  seule 
qu’on  ait  mise  en  usage.  Il  suppose  d’abord  qu’on 
ait  une  première  valeur  approché*  de  l’inconnue , 
par  exemple,  à un  dixième  près;  ensuite  il  substitue 
dans  l’équation  proposée,  à la  place  de  l'inconnue. 
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sa  valeur  approchée,  pins  une  inconnue  très-peti- 
te ; et  traitant,  comme  «les  quantités  sensible- 
ment négligeables,  les  termes  qui  contiennent  le 
carré  et  les  puissances  supérieures  rie  la  petite  iu- 
connue , il  obtient  cette  inconnue  par  la  résolution 
«l’une  équation  tlu  premier  degré.  Cette  opération 
lui  donne  une  secomle  valeur  approchée  «le  l’in- 
connue primitive;  il  fait  de  celte  seconde  valeur  le 
même  usage  que  de  la  première;  ainsi  de  suite;  de 
sorte  que  par  un  certain  nombre  «le  semblables 
calculs,  il  trouve  pour  l’inconnue  primitive  une 
valeur  qui  peut  approcher  de  très-près  de  la  véri- 
table. 

Celte  méthode  est  fort  simple , comme  on  voit  ; 
mais  elle  est  sujette  à quelques  inconvéniens  que 
M.  Lagrange  fait  remarquer  dans  son  Traité  de 
la  résolution  des  équations  numériques,  impri- 
mé pour  la  première  fois  en  1798,  et  réimprimé 
en  1 808.  Ces  iuconvéniens  sont , 1 .°  qu’elle  sup- 
pose une  opération  préliminaire  qui  fasse  connaître 
la  pAuière  valeur  de  l'inconnue,  a."  Qu’elle  n’est 
pas  toujours  sûre  ; car,  eu  négligeant  à chaque  0[>é- 
ration  des  termes  dont  on  11e  connaît  pas  la  valeur, 
il  est  impossible  de  juger  du  degré  d’exactitude  de 
chaque  nouvelle  correction  ; et  il  peut  arriver,  dans 
les  «'quations  qui  contiennent  des  racines  presque 
égales,  que  la  série  soit  très-peu  convergente,  ou 
quelle  devienne  même  divergente,  après  avoir  été 
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convergente.  5.  Qu’elle  ne  donne  que  des  valeurs 
approchées  des  racines  mêmes  qui  peuvent  être 
exprimées  exactement  en  nombres,  et  laissent  par 
conséquent  en  doute  si  elles  sont  commensurablcs 
ou  non. 

* A celte  méthode,  M.  Lagrange  en  substitue 
une  autre,  évidente  dans  les  principes,  et  menant 
certainement  au  but , sauf  la  longueur  des  calculs 
quelle  exige  quelquefois,  mais  qu’il  faut  suppor- 
ter, quand  on  veut  résoudre  un  problème  avec  celle 
exactitude  qu’on  doit  mettre,  autant  qu’il  est  possi- 
ble, dans  les  sciences  mathématiques.  11  s’est  donc 
proposé  ce  problème  général  sur  la  résolution  des 
équations  numériques.  Etant  donnée  une  équa- 
tion nümèrique  sans  aucune  notion  préalable 
de,  la  grandeur,  ni  de  l’espèce  de  ses  racines, 
I trouver  la  valeur  numérique  exacte , s’il  est 
possible,  ou  aussi  approchée  qu'on  voudra  de 
chacune  de  ses  racines. 

La  méthode  de  M.  Lagrange  attaque  l’équation 
d’une  manière  immédiate,  et  sans  qu  il  soit  d’abord 
nécessaire  de  chercher  à l’abaisser.  Mais  dans  la 
pratique  du  calcul , il  faut  tâcher  de  simplifier  et 
de  facihter  la  question,  le  plus  qu’il  est  possible. 
On  fera  donc  disparaître  les  coefficiens  fraction- 
naires, s’il  y en  a;  on  délivrera  l’équation  des  divi- 
seurs commensurablcs  et  des  racines  égales  qu’elle 
peut  contenir;  on  peut  aussi  changer  les  racines 
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négatives  dune  équation  eu  positives.  Toutes 
ces  opérations  préliminaires  s’exécutent  par  des 
moyens  aisés  et  connus  depuis  long-temps.  Ainsi 
il  ne  s’agira  plus  que  de  savoir  résoudre  des  équa- 
tions numériques  qui  contiennent,  ou  des  racines 
réelles  inégales  positives,  ou  des  racines  iruagi» 
n aires , ou  des  racines  eu  partie  réelles  iuégales  po- 
sitives , en  partie  imaginaires. 

Lorsque  toutes  les  racines  de  l’équation  ainsi 
préparée  sont  réelles,  et  sensiblement  inégales , on  ♦ 
peut  les  déterminer  successivement  par  approxi- 
mation , et  d’une  manière  fort  simple , au  moyen 
du  théorème  suivant,  connu  depuis  long-temps:  . 
que  si,  en  substituant  dans  l’équation  proposée,  à 
la  place  de  l’inconnue,  deux  nombres  ditl’érens, 
qui  donnent,  pour  la  totalité  des  termes  de  l'équa- 
tion, des  résultats  de  signes  contraires;  il  y aura 
toujours  au  moins  une  racine  comprise  entre  les 
deux  nombres  substitués.  En  resserrant  de  plus  en 
plus  l’intervalle  de  ces  deux  nombres,  par  la  trans- 
formation de  l’équation  primitive  en  une  autre, 
dont  les  racines  soient  dix  fois  , ou  cent  fois , 
ou , etc.,  plus  grandes,  on  arrivera  à des  expressions 
qui  feront  connaître  la  racine  cherchée  avec  tel  de- 
gré d’approximation  qu’ou  voudra.  Mais  lorsque 
toutes  les  racines  de  l’équation  primitive , ou  seule- 
ment quelques-unes  sont  presqu’égales,  l’applica- 
tion du  théorème  précédent  est  sujette  à des  lâ- 
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tonnemens  longs , même  incertains , quand  on  n'a 
pas  la  patience  ou  le  courage  de  pousser  les  trans- 
formations aussi  loin  qu’il  serait  nécessaire  pour 
obtenir  des  résultats  de  signes  contraires.  M.  La- 
grange obvie  à cet  inconvénient , en  apprenant  à 
former  une  autre  équation  (qu’on  peut  appeler 
auxiliaire  ) , dont  les  racines  sont  les  carrés  des 
différences  des  ibcines  de  l’équation  primitive , et 
à déterminer  ensuite  la  plus  petite  limite  des  raci- 
nes de  cette  équalibn  auxiliaire;  la  racine  carrée  de 
cette  limite  sera  moindre  que  la  plus  petite  diffé- 
rence entre  les  racines  de  la  proposée;  et  il  est  clair 
que  si  l’on  substitue  d’abord  ce  nombre,  puis  son 
double,  son  triple,  etc. , à la  place  de  l’inconnuè, 
dans  la  proposée,  on  obtiendra  nécessairement  des 
résultats  de  signes  contraires,  ce  qui  fera  connaître 
les  limites  de  ses  racines. 

Ces  limites  une  fois  trouvées , M.  Lagrange  ap- 
proche de  plus  en  plus  des  véritables  valeurs,  par 
le  moyen  des  fractions  continues , dont  personne , 
avant  lui , n’avait  fait  cet  usage. 

Eu  supposant  que  les  racines  de  l’équation  pri- 
mitive soient  réelles,  il  est  évident  que  'toutes  les 
racines  de  l’équation  auxiliaire  sont  réelles  et  posi- 
tives; d’où  il  suit,  par  la  règle  de  Descartes,  que 
les  termes  de  cette  équation  doivent  être  alternati- 
vement positifs  et  négatifs.  Si  cette  condition  n’a 
pas  lieu,  on  sera  sûr  que  l’équation  primitive 
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contient  des  racines  imaginaires.  Et  comme  les 
racines  imaginaires  vont  toujours  deux  à deux,  et 
que  chaque  couple  forme  une  équation  du  second 
degré,  le  carré  de  la  différence  des  deux  racines 
de  cette  équation  est  toujours  une  quantité  néga- 
tive ; d'où  l’on  voit  que  si  l’équation  proposée  con- 
tient des  racines  imaginaires , il  faudra  nécessai- 
ment  que  l’équation  auxiliaire  ait  au  moins  autant 
de  racines  réelles  négatives  qu’il  y aura  de  couples 
de  racines  imaginaires  dans  l’équation  primitive. 
Or,  d’un  autre  côté,  M.  Lagrange  démontre 
qu’une  équation  quelconque  ne  saurait  avoir  plus 
de  racines  positives  quelle  n’a  de  changemens  de 
signes , ni  plus  de  racines  négatives  quelle  n’a  de 
successions  du  même  signe.  Ainsi,  le  nombre  des 
racines  imaginaires  dans  une  équation  quelconque  , 
ne  pourra  jamais  être  plus  grand  que  le  double  de 
celui  des  successions  de  signe  dans  l'équation  auxi- 
liaire. De  toutes  ces  propositions,  il  suit  que  si 
l’équation  auxiliaire  a tous  ses  termes  alternative- 
ment positifs  et  négatifs , l'équation  primitive  aura 
nécessairement  toutes  ses  raciues  réelles,  sinon 
elle  aura  des  racines  imaginaires. 

M.  Lagrange  applique  sa  théorie  générale  à des 
exemples  : il  détermine,  d’une  manière  certaine, 
les  racines  réelles,  et  les  quantités  réelles  qui  en- 
trent dans  les  expressions  des  raciues  imaginaires , 
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en  abrégeant , autant  qu’il  est  possible  , les  calculs 
indispensablement  nécessaires. 

Cet  ouvrage  ne  laisse  rien  à désirer  sur  la  réso- 
lution générale  des  équations  numériques  ; mais 
on  voit  toujours  avec  plaisir  les  méthodes  qui, 
dans  certaines  classes  d’équations , font  connaître 
les  racines  avec  toute  la  simplicité  qu’on  peut  es- 
pérer. ' # 

Telle  est  la  médiode  de  M.  Budau,  dans  un 
très-beau  mémoire  qu’il  fît  paraître  sur  ce  sujet 
en  i8o3.  Il  résout  les  équations  qui  contiennent 
des  racines  réelles,  par  des  transformations  très-in- 
génieuses et  très-abrégées  qui  lui  appartiennent. 
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Principes  de 
l'équilibre. 
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CHAPITRE  III. 

Progrès  de  la  Mécanique.  ' 

J.  - , 

Depuis  Archimè<Ie , à quiTou  doit  le  principe 
général  de  l’équilibre  du  levier,  on  cherchait  à y 
rappeler  de  gré  ou  de  force  les  conditions  de  l’équi- 
libre de  toutes  les  machines  simples  ou  compo- 
sées. Mais  celte  méthode,  quelquefois  fort  indi- 
recte, entraînait  alors  des  longueurs  ou  de  l’obs- 
curité dans  les  applications.  ' 

Varignou  en  trouva  une  autre  plus  simple  et 
plus  commode , dans  la  loi  générale  des  mouve- 
meus  composés,  déjà  connue,  mais  restée  stérile 
en  quelque  sorte,  ou  presque  bornée  au  seul  usage 
que  Galilée  en  avait  fait  pour  déterminer  le  mou- 
vement des  projectiles  dans  le  vide.  Le  principe 
du  mouvement  composé  est  que  si  deux  forces , 
dont  les  directions  concourent  en  un  point,  sont 
telles  qu’en  agissant  séparément , elles  fissent  par- 
courir dans  le  même  temps,  à un  corps,  les  côtés 
d’un  parallélogramme  construit  sur  leurs  direc- 
tions, leur  action  conjointe  fera  parcourir  la  dia- 
gonale. Or,  dans  l’état  d’équilibre,  on  représente 
les  deux  forces  concourantes  par  leurs  effets  vir- 
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tuels,  c’est-à-dire  par  les  côtés  du  parallélogramme 
dont  je  vieus  de  parler  ; et  par  conséquent  leur 
résultante  est  représentée  par  la  diagonale.  Ainsi, 
eu  opposant  à cette  force  résultante  une  force  qui 
lui  soit  égale  et  contraire , elle  fora  nécessairement 
équilibre  aux  deux  forces  primitives.  C'est  ainsi 
que  Varignou  détermina  les  conditions  générales 
de  l’équilibre  pour  toutes  les  machines  simples , à 
quoi  il  joignit  quelques  applications  particulières , 
dans  un  petit  traité  publié  en  1687,  sous  ce  titre  : 
Projet  d’une  nouvelle  mécanique. 

Le  succès  de  cet  ouvrage  engagea  l’auteur  à dé- 
velopper davantage  scs  idées  : travail  long  et  péni- 
ble, dont  il  lit  sa  principale  occupation  pendant 
plus  de  trente  ans,  et  qui  ne  parut  qu’en  1725, 
trois  ans  après  sa  mort.  Je  dois  ajouter,  pour 
riiouueur  delà  vérité,  que  cette  nouvelle  méca- 
nique est  d’une  diflusion  accablante  par  la  multi- 
tude de  corollaires,  et  de  réflexions  souvent  très- 
minutieuses  , que  l’auteur  accumule  avec  une  sorte 
île  plaisir;  mais  ce  défaut  a qu  moius  pour  but 
d’obvier  à toutes  les  difficultés  que  les  plus  médio- 
cres géomètres  pourraient  rencontrer  dans  les  ap- 
plications de  la  théorie  à la  pratique. 

Varignon  a joint  à sa  mécanique  deux  petits 
traités  curieux  qui  s’y  rapportent,  et  sur  lesquels  je 
m’arrêterai  un  moment  : l’un  contient  l’explication 
et  l’usage  du  principe  des  vitesses  virtuelles,  qu’il 
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tenait  de  Jean  Bernoulli  (nouv.  méc.  tom.  n, 
pag.  174);  l’autre  est  l’examen  de  ces  machines, 
appelées  machines  sans  j roltemens , que  Claude 
Perrault  avait  proposées  dans  son  commentaire 
sur  Vilruve,  et  qu’il  regardait  comme  plus  avanta- 
geuses que  les  machines  ordinaires. 

Principes  ac.  Qu’on  ait  en  général  un  svstèine  quelconque  de 
tueiiea.  corps  tirés  ou  poussés  par  des  puissances  qui  se 
font  équilibre  : si  l’on  imprime  un  petit  mouve- 
ment à ce  système,  de  sorte  que  tous  ses  points 
parcourent  dans  le  même  temps  des  petits  espaces 
qu’on  nomme  leurs  vitesses  virtuelles ; le  pro- 
duit de  chaque  puissance  multipliée*  par  la  vitesse 
particulière  du  point  où  elle  est  appliquée , forme 
1 énergie  de  cette  puissance  ; et  la  somme  de  tou- 
tes ces  énergies  sera  égale  à zéro , en  soustrayant 
des  énergies  dans  un  sens  les  énergies  dans  le 
sens  contraire.  Varignou  lait  voir  que  par  cette 
propriété  on  trouve  les  mêmes  lois  d’équilibre  pour 
les  macliines , que  par  la  composition  et  décom- 
position des  forces.  Il  est  entré  sur  ce  sujet  dans 
plusieurs  détails  intéressans , mais  néanmoins  im- 
parfaits à certains  égards. 

Machines  sans  Les  machines  sans  frottemens  de  Perrault  se 
iruttcmcci.  r(yuiSC)lt  toutes  dans  le  fond  à ce  seul  cas  : un  cv- 

lindre  ou  rouleau  sert  d’essieu  à une  grande  roue 
en  forme  de  poulie;  ce  rouleau,  auquel  pend  le 
poids  qu’il  faut  élever,  est  soutenu  par  deux  ca~ 
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blés  attachés  au  haut  d’une  'grue , de  manière  que 
ces  cordes,  et  celle  du  fardeau,  s’entortillent  né- 
cessairement autour  du  rouleau , dès  que  la  puis- 
sance appliquée  à la  roue  l’ohligc  de  tourner.  Or, 
il  est  évident  que  tout  cela  s’exécute  sans  frotte- 
ment; mais  Varignon  fait  voir  que  par  la  position 
désavantageuse  de  la  puissance  relativement  au 
poids,  ces  macliiues  font  perdre  plus  de  force 
qu’on  n’en  perd  parle  frottement  dans  les  machi- 
nes ordinaires.  D’où  il  conclut  que  celles-ci  doi- 
vent être  préférées.  Ses  réflexions  sont  non-seule- 
ment utiles  dans  ce  cas  particulier;  elles  peuveut 
encore  servir,  en  d’autres  occasions,  à se  prému- 
nir contre  les  effets  apparens  de  certaines  machi- 
nes, et  à les  discuter  soigneusement  suivant  les 
lois  de  la  mécanique , avant  île  les  faire  exécuter. 

Du  reste,  on  doit  ici  rendre  à Claude  Perrault 
la  justice  de  dire  que  si  son  mécanisme  n’est  pas 
convenable  dans  la  pratique,  il  est  du  moins  très- 
ingénieux;  et  surtout  il  ne  faut  pas  oublier  que 
l’auteur  s’est  immortalisé,  d’un  autre  côté,  par  la 
colonnade  du  Louvre. 

II. 

En  i6g5,  La  Hire  donna  un  Traité  de  Méca-  T,(  IIlBïi 
nique,  qui  a pour  objet  général,  comme  la  méca-  â«rt« ‘io- 
nique de  Varignon,  l’équilibre  des  machines,  et 
qui  contient  de  plus  diverses  applications  curieu- 
II.  ï 2 
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ses,  et  utiles  aux  arts,  dans  lesquels  l’auteur  était 
très-versé. 

Cet  ouvrage  est  accompagné  d’un  traité  des 
épicycluïdes , et  de  leur  usage  dans  la  mécani- 
que. La  Hire  l'ait  voir  que  les  dents  des  roues  des- 
tinées à transmettre  le  mouvement  par  des  engre- 
nages, doivent  être  formées  eu  courbes  épicycloï 
dates dont  il  détermine  les  propriétés  et  les  di- 
mensions. Cette  théorie  est  très-belle , et  devrait 
faire  un  graud  honneur  à La  Hire,  si  elle  lui  ap- 
partenait effectivement;  mais  Leibnitz,  dans  sou 
Tom.  1,  commerce  de  lettres  avec  Jean  Bernoulli,  l’attri- 
*”s  iv‘  bue  d’une  manière  formelle  à Roemer,  qui  la  lui 
avait  communiquée  pendant  qu’ils  étaient  ensem- 
ble à Paris,  bien  long-tèmps  avant  que  La  Hire 
fût  de  l’académie,  et  qu’il  eût  produit  quelqu’ou- 
vrage  de  ce  genre.  A ce  grave  témoignage  se  joint 
l’invraisemblance,  que  La  Hire,  connu  d’ailleurs 
pour  un  médiocre  géomètre,  ait  pu  faire  une  pa- 
reille découverte.  En  effet,  on  ne  remarque  aucun 
trait  de  génie  dans  sa  mécanique  : au  contraire,  ou 
y rencontre  un  paralogisme  grossier  (et  peut-être 
n’esl-il  pas  le  seul),  au  sujet  du  tautochronisme 
de  la  cvcloide.  L’auteur  voulant  prouver  dans  sa 
proposition  cxx  (ce  qn’ou  savait  déjà  par  les  dé- 
monstrations de  Huguens),  que  les  corps  qui 
tombent  dans  une  cycloïde  renversée , et  dont 
l’axe  est  vertical 3 arrivent  à son  sommet  dans 
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le  même  temps , de  quelque  hauteur  que  ce  soit 
qu’ils  tombent , fuit  des  raisonnemens  qui  le  con- 
duisent à une  conclusion  vraie , mais  par  des  faus- 
setés qui  se  redressent  mutuellement.  Il  trouve 
que  le  temps  de  la  chute  par  la  demi  - cycloïde 
renversée  est  double  du  temps  de  la  chute  par  le 
diamètre  vertical  du  cercle  générateur  : proposi- 
tion fausse,  ainsi  tpi  il  aurait  pu  s’en  convaincre 
par  les  démonstrations  de  Huguens , desquelles  il 
résulte  que  le  premier  temps  est  au  second , com- 
me la  demi-circonférence  du  cercle  est  au  diamè- 
tre. Le  paralogisme  de  La  Hire  vient  d’avoir  pris 
pour  base , que  si  l’on  a une  suite  de  proportions 
quelconques,  la  somme  de  tous  les  premiers  anté- 
cédens  est  à la  somme  de  tous  les  premiers  consé- 
quens , comme  la  somme  de  tous  les  seconds  an- 
técédens  est  à la  somme  de  tous  les  seconds  consé- 
quens;cequi  n’est  vrai  que  dans  le  seul  cas  où  toutes 
les  proportions , d’ailleurs  quelconques,  sont  com-  • 
posées  de  rapports  égaux. 

III. 

\ 

Il  a para  un  très-grand  nombre  d’autres  traités 
de  mécanique  statique  : mon  plan  pe  me  permet 
pas  d’en  donner  l'analyse;  une  simple  nomencla- 
ture serait  inutile.  Je  me  contenterai  de  citer  la 
mécanique  de  Camus , Comme  un  ouvrage  fort  es- 
timable par  la  clarté  et  la  rigueur  des  démonstra-  mo 


Camv$, 
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lions.  L’auteur  expose,  entr’autrcs  objets,  toute  la 
théorie  des  roues  dentées,  avec  beaucoup  d’exac- 
titude et  de  méthode.  Il  n’était  pas  un  géomètre 
bien  profond;  mais  il  avait  l’esprit  très-juste  et 
très-exercé  à la  méthode  synthétique  des  anciens , 
dont  il  faisait  avec  raison  le  plus  grand  cas.  11  a ré- 
solu, par  cette  voie,  le  problème  de  mettre  en 
équilibre,  entre  deux  plans  inclinés , une  baguette 
chargée  d’un  poids  en  un  endroit  quelconque  de  sa 
longueur.  Ce  problème  est  très-facile  à la  vérité 
par  la  méthode  analytique;  mais  il  conduit  à un 
calcul  un  peu  long.  La  solution  synthétique  de 
Camus  mérite  attention  par  sa  simplicité  et  son 
élégance  : avantage  que  la  synthèse  a quelquefois 
sur  l’analyse,  et  qu’il  ne  faut  pas  négliger  dans  l’oc- 
casion. 

IV, 

La  description  des  machines  inventées  depuis 
* environ  un  siècle,  en  se  bornant  même  auxyalus 
ingénieuses  ou  aux  plus  utiles,  demanderait  un 
grand  ouvrage  à part.  Si  elle  était  de  mon  sujet,  je 
n’oublierais  pas  la  machine  à feu , qu’on  doit  met- 
tre au  premier  rang  des  productions  du  génie  des 
mécaniques.  Disons  seulement  que  cette  machine 
a pour  force  mouvante  la  vapeur  de  l’eau  alternati- 
vement dilatée  et  condensée , et  que  son  mouve- 
ment s’opère  par  des  moyens  mécaniques  à peu 
près  de  même  nature  que  ceux  des  montres  ou 
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des  horloges.  11  paraît  que  la  force  de  la  vapeur  de 
l’eau  n’a  commencé  à être  connue  que  par  les 
expériences  du  duc  de  Worcester,  en  Angleterre, 
vers  l’an  1660.  Ensuite  Papin , médecin  français, 
ayant  approfondi  davantage  la  nature  de  cet  agent 
par  son  fameux  digesteur,  construisit,  en  1698, 
la  première  machine  à feu  qu’on  ait  vue  : elle  était 
très-imparfaite  ; mais  elle  fît  naître  celle  du  capi- 
taine Savd  i , qui  est  fort  supérieure , et  qui  a été 
suivie  elle-même  de  plusieurs  autres  encore  plus 
parfaites.  Aujourd’hui,  il  existe  des  machines  à feu 
dans  tous  les  pays  de  l’Europe , pour  divers  servi- 
ces. Je  reprends  la  théorie  générale  de  la  méca- 
nique. 

V. 

v '■  , 

Depuis  que  l’on  avait  commencé  d’appliquer  le 
principe  du  mouvement  composé  àl’étatd’équilibre, 
on  ne  s’était  pas  avisé  d’examiner  si  celte  applica- 
tion était  bien  permise  en  toute  ligueur.  Daniel  Ber- 
> noulli  ne  trouvant  pas  assez  de  liaison  et  d’évidence  j 
dans  le  passage  d’un  cas  a l’autre , démontra  la  pro- 
position du  parallélogramme  des  forces  pour  l’é- 
quilibre , d’une  manière  immédiate  et  indépen- 
dante de  toute  considération  du  mouvement  com- 
posé. Plusieurs  autres  géomètres  , et  en  parti- 
culier d’Alembert  , l’ont  également  démontrée 
par  diverses  méthodes,  plus  ou  moins  simples. 
Par  malheur,  toutes  ces  démonstrations  sont  trop 
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longues,  trop  embarrassantes  pour  pouvoir  trou- 
- ver  commodément  place  dans  les  traités  élémen- 
taires de  statique;  mais  du  moins  elles  existent 
dans  les  écrits  des  géomètres,  comme  les  garans 
multipliés  d’une  vérité  dont  on  a d’ailleurs  la  preu- 
ve par  d’autres  moyens  plus  faciles  et  plus  à la  por- 
tée des  commcnçans, 

En  faisant  l’histoire  de  l’analyse  infinitésimale, 
j’ai  parlé  des  problèmes  de  la  chaînette , de  la  voile 
enflée  par  le  vent,  de  la  courbe  élastique,  etc.  A la 
de  Peters,  naissance  de  l’académie  de  Pélersbourg , Daniel 
lp8'  Bernoulli,  Euler,  Herman,  etc.,  reproduisirent  et 
résolurent  ces  problèmes , en  leur  donnant  plus 
d’extension , plus  de  généralité , et  augmentant  par 
là  leur  difficulté, 

VI, 

/ 

La  théorie  générale  des  motivemeus  variés  ou- 

Prim  ipes  da  . . . , ,,, 

luuuvcmeut.  vnt  un  champ  nouveau  et  immense  de  problèmes 
aux  recherches  des  géomètres.  Galilée  avait  fait 
connaître  les  propriétés  du  mouvement  rectiligne, 
uniformément  accéléré  ; Huguens  avait  considéré 
le  mouvement  curviligne;  il  s’était  élevé  par  degrés 
Horoi  oscii  *'  théorie  des forces  centrales  dans  le  cer- 

*1  Sum.  cje  ^ ]aqUeue  s’applique  également  au  mouvement 
dans  une  courbe  quelconque,  en  regardant  toutes 
les  courbes  comme  des  suites  infinies  de  petits  aresv 
de  cercle,  conformément  à l’idée  qu’il  eu  avait 
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donnée  lui-même  dans  sa  théorie  générale  des  dé- 
veloppées. 

D’un  autre  côté,  les  lois  de  la  communication 

•> 

des  mouvemens,  ébauchées  par  Descartes , portées 
plus  loin  par  Wallis,  Huguens  et  Wren,  avaient 
fait  un  nouveau  pas  très-considérable , par  la  solu- 
tion que  Huguens  donna  du  fameux  problème  des 
centres  cl’ oscillation. 

Toutes  ces  connaissances,  d’abord  isolées  et  en 
quelque  sorte  indépendantes  les  unes  des  autres, 
ayant  été  rappelées  à un  petit  nombre  de  formules 
générales,  simples  et  commodes,  au  moyen  de 
l’analyse  infinitésimale,  la  mécanique  prit  un  vol 
qui  ne  peut  être  arrêté  que  par  les  difficultés  atta- 
chées encore  à l’imperfection  de  l’instrument.  Tâ- 
chons de  nous  en  faire  quelqu’idée. 

On  peut  ranger  tous  les  problèmes  du  mouve- 
ment sous  deux  classes.  La -première  comprend  les  Deux  ru..., 

• * * r » i i i'  d*  mou v co- 

propriétés geuerales  du  mouvement  « un  corps  m»». 

isolé  ( par  où  j’entends  un  point  physique,  ou  un 
corps  dont  la  masse  est  infiniment  petite) , sollici- 
té par  des  forces  quelconques  ; la  seconde , les  mou- 
venions  qui  résultent  de  l’action  et  de  la  réaction 
que  plusieurs  corps,  infiniment  petits  ou  finis, 
exercent  les  uns  sur  les  autres,  d’une  mauière 
quelconque. 
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VII. 

Mouvement  _ 1 • » f * 

d’un  corps  iso-  Dans  lé  mouvement  isole  , nous  observons  que 
la  matière  étant  indifférente  par  elle-même  pour 
le  repos  et  le  mouvement,  un  corps  mis  en  mou- 
vement devrait  y persévérer  uniformément,  et  que 
sa  vitesse  ne  peut  augmenter  ou  diminuer  que  par 
l’action  instantanée  d’une  force  constante  ou  varia- 
ble. De  là  résultent  deux  principes  : celui  de  la 
force  d’inertie  et  celui  du  mouvement  composé , 

■ siïr  lesquels  est  fondée  toute  la  théorie  du  mouve- 

ment rectiligne  ou  curviligne,  constant,  ou  va- 
riable suivant  une  loi  quelconque.  En  vertu  de  la 
force  d’inertie,  le  mouvement  à chaque  instant 
est  essentiellement  rectiligne  et  uniforme,  abs- 
traction faite  de  toute  résistance,  de  tout  obstacle  : 
par  la  nature  du  mouvement  composé,  un  corps 
soumis  à l’action  d’un  nombre  quelconque  de  for- 
ces qui  tendent  toutes  à la  fois  à changer  la  quan-r 
lité  et  la  direction  de  son  mouvement,  prend  dans 
l'espace  un  chemin  tel  qu’au  dernier  instant  il  ar- 
rive au  même  endroit  où  il  serait  arrivé,  s’il  avait 
obéi  successivement,  en  toute  liberté,  à chacune 
des  forces  proposées. 

En  appliquant  le  premier  de  ces  principes  au 
mouvement  rectiligne,  uniformément  accéléré  , 
Moiirencni  on  voit,  i .“  que  dans  ce  mouvement,  la  vitesse 

rectiligne,  va-  . , , . 

ri-bu*.  croissant  par  degres  égaux , ou  proporlionnelle- 
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ment  au  temps,  la  force  accélératrice  doit  être 
constante,  ou  donner  des  coups  sans  cesse  égaux 
au  mobile  ; et  que  par  conséquent  la  vitesse  finale 
est  comme  le  produit  de  la  force  accélératrice  par 
le  temps;  i.°  chaque  espace  élémentaire  parcouru 
étant  comme  le  produit  de  la  vitesse  correspondan- 
te par  l’élément  du  temps,  l’espace  total  parcouru 
est  comme  le  produit  de  la  force  accélératrice  par 
le  carré  du  temps.  Or,  ccs  deux  mêmes  propriétés 
ont  également  lien  pour  chaque  élément  d’un 
mouvement  variable  quelconque;  car  rien  n’em- 
pêche de  regarder  en  général  la  force  accélératri- 
ce, quoique  variable  d'un  instant  à l’autre,  comme 
constante  pendant  la  durée  de  chaque  instant,  ou 
comme  ne  recevant  ses  variations  qu’au  commen- 
cement de  chacun  des  élémens  du  temps.  Ainsi, 
dans  tout  mouvement  rectiligne,  variable  suivant 
une  loi  quelconque , l’incrément  de  la  vitesse  est 
comme  le  produit  de  la  force  accélératrice  par 
l’élément  du  temps;  et  la  différentielle  seconde  de 
l’espace  parcouru  est  comme  le  produit  de  la  force 
accélératrice  par  le  carré  de  l’élément  du  temps. 

Si  maintenant  on  joint  à ce  principe  celui  du  • 
mouvement  composé , on  parviendra  à la  connais- 
sance de  tout  mouvement  curviligne.  En  effet,  Monv™fnt 
quelles  que  soient  les  forces  appliquées  a un  corps 
qui  décrit  une  courbe  quelconque,  on  peut,  à 
chaqhe  instant,  réduire  toutes  ces  forces  à deux 
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seulement,  l’une  tangente,  l’autre  perpendiculaire 
à l’élément  de  la  courbe.  Alors,  la  première  pro- 
duit un  mouvement  instantané  rectiligne , auquel 
s’applique  le  principe  de  la  force  d’inertie  ; la  se- 
conde a pour  expression  le  carré  de  la  vitesse  ac- 
tuelle du  corps , divisé  par  le  rayon  du  cercle  os- 
cillateur, conséquemment  à la  théorie  des  forces 
centrales  dans  le  cercle  ; ce  qui  rappelle  également 
au  même  pi  iucipe  le  mouvement  dans  le  sens  du 
rayon  oscillateur. 

VIII. 

Tels  sont  les  moyens  qu’on  a employés  pendant 
long-temps  pour  déterminer  les  mouvemeus  des 
corps  isolés,  animés  de  forces  accélératrices  quel- 
conques, en  quantités  et  en  directions.  INeuton  a 
suivi  cette  méthode  : il  a seulement  enveloppé  ses 
solutions  d’une  synthèse  qui , sous  les  apparences 
de  la  simplicité  et  de  l’élégance  , cache  Souvent  les 
plus  grandes  difficultés. 

inT.r,™»ni*  171G,  Herman  entreprit  d’expliquer,  dans 
un  traité  de  P/ioronomie,  tout  ce  qui  regarde  la 
• mécanique,  tant  des  corps  solides  que  des  corps 
fluides,  c’est-à-dire,  la  statique,  la  science  du 
mouvement  des  corps  solides,  l’hydrostatique  et 
l’hydraulique.  Celte  multitude  d’objets  ne  lui  a pas 
permis  de  les  développer  avec  l’étendue  et  la  clarté 
nécessaires.  D’ailleurs,  il  affecte,  comme  INeuton , 
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d’employer,  autant  qu’il  lui  est  possible,  la  mé- 
thode synthétique;  ce  qui  rompt  souvent  la  chaîne 
et  l'ensemble  des  problèmes.  Ajoutez  que  l'auteur 
s’est  trompé  en  quelques  endroits. 

La  Mécanique  d’Euler,  publiée  eu  1736,  con- 
tient toute  la  théorie  du  mouvement  rectiligne  ou 
curviligne  d’un  corps  isolé,  soumis  à l’action  de 
forces  accélératrices  quelconques,  dans  le  vide,  ou 
dans  un  milieu  résistant.  L’auteur  a suivi  partout 
la  méthode  analytique;  ce  qui , en  rappelant  toutes 
les  branches  de  cette  théorie  à l’uniformité,  en  fa- 
cilite d’autant  plus  l'intelligence , qu’Euler  manie 
d’ailleurs  le  calcul  avec  une  sagacité  et  une  élégan- 
ce  dont  il  n’y  avait  pas  encore  d’exemple.  Non- 
seulement  il  résout  une  foule  de  problèmes  diffici- 
les, dont  quelques-uns  étaient  alors  nouveaux,  mais 
il  perfectionne  l’analyse  même,  par  des  intégra- 
tions neuves  et  délicates , auxquelles  son  sujet 
donne  lieu.  Quant  aux  principes  de  mécanique 
pour  mettre  les  problèmes  en  équations,  il  emploie 
ceux  que  j'ai  indiqués  ci-dessus. 

IX. 

Quoique  cette  manière  de  poser  la  base  du  cal- 
cul fût  assez  commode , on  pouvait  parvenir  en- 
core plus  simplement  au  même  but  ; c était  de  dé- 
composer à chaque  instant  les  forces  et  les  mou- 
vemens  en  d’autres  forces  et  d’autres  mouvemens , 


Mécnniqn* 

d'Luler. 
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parallèles  à des  lignes  fixes,  de  position  donnée 
dans  l’espace.  Alors  il  ne  s’agissait  plus  que  d’ap- 
pliquer à ces  forces  et  à ces  mouvemens  les  équa- 
tions du  principe  de  la  force  d’inertie , et  on  n’a- 
vait pas  besoin  de  recourir  au  théorème  de  Hu- 
guens.  Cette  idée  simple  et  heureuse  , dont 
Maclaurin  a le  premier  fait  usage  dans  son  Traité 
des  Fluxions,  a jeté  un  nouveau  jour  sur  la  mé- 
canique, et  a singulièrement  facilité  la  solution  de 
divers  problèmes.  Lorsque  le  corps  se  meut  tou- 
jours dans  un  même  plan , on  prend  seulement 
deux  axes  fixes,  qu’on  suppose  perpendiculaires 
entr’eux,  pour  la  plus  grande  simplicité;  mais 
quand  il  est  obligé,  par  la  nature  des  forces,  de 
changer  continuellement  de  direction  en  tous  sens, 
et  de  décrire  une  courbe  à double  courbure,  il  faut 
employer  trois  axes  fixes,  perpendiculaires  entre 
eux,  ou  formant  les  arrêtes  d’un  parallélipipède  rec- 
tangle. 

X. 

Il  y a des  questions  qui  paraissent  demander  la 
décomposition  des  mouvemens,  et  où  cependant 
on  peut  se  dispenser  d’y  recourir  : alors  il  ne  faut 
pas  manquer  de  profiter  de  cet  avantage  ; car  une 
solution  directe,  quand  ellen’est  pas  d’ailleurs  trop 
compliquée,  est  toujours  préférable  à celles  où 
l'on  emploie  des  moyens  étrangers  et  auxiliaires. 
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N’ayant  pas  en  ce  moment  sous  la  main  d’autre 
exemple  d’une  telle  simplification,  j’en  tirerai  un 
de  mon  Traité  de  Mécanique , où  j’ai  démontré  Deuxième 

1 ' partie,  lir.  I, 

directement,  et  sans  faire  aucune  décomposition  ch,P-  T- 
de  mouvemens , ce  théorème  géuéral , (pie  si  dans 
un  système  quelconque  de  corps,  tous  ces  corps 
décrivent  •semblablement  , et  dans  le  même 
temps,  des  lignes  droites,  situées  ou  non  situées 
dans  un  même  plan,  le  centre  de  gravité  de  tout 
le  système  décrira  semblablement,  et  dans  le  mê- 
me temps , une  ligne  droite , ou  demeurera  en  re- 
pos. Je  dois  néanmoins  ajouter  que  Camus  a aussi 
démontré  la  même  propriété  dans  ses  élétnens  de 
Statique  , en  évitant  la  décomposition  des  mouve- 
mens 5 mais  il  divise  les  espaces  parcourus  par  les 
corps  en  parties  infiniment  petites,  suivant  une  pro- 
portion particulière  qui , quoique  permise , limite 
la  rigueur  et  la  généralité  de  la  démonstration. 

L’auteur  d’une  nouvelle  géométrie  estimée  m’a 
fait  l’honneur  d’y  insérer  mon  lemme  fondamen- 
tal , sans  me  citer. 

XI. 

Les  problèmes  de  la  communication  des'mou-  communic»- 
vemens,  appelés  ordinairement  problèmes  de  Dy-  venions. 
namique , demandaient  de  nouveaux  principes. 

Voici  quelques  exemples  de  ces  problèmes  : dé- 
terminer les  mouvemens  qui  résultent  de  la  per- 
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cussion  mutuelle  de  plusieurs  corps  5 le  centre 
d’oscillation  d’un  pendule  composé  ; les  mouve- 
mens  de  plusieurs  corps  enfilés  par  une  même  ba- 
guette à laquelle  on  imprime  un  mouvement  de 
rotation  autour  d’un  point  fixe-,  etc.  Or,  il  est  visi- 
ble que  dans  ces  sortes  de  cas , les  mouvemens  ne 
sont  pas  les  mêmes  que  si  les  corps  étaient  libres  et 
isolés,  mais  qu’il  doit  se  faire  entre  les  corps  d’un 
système  une  répartition  de  forces,  telle  que  les 
mouvemens  perdus  par  quelques-uns  de  ces  corps 
soient  gagnés  par  les  autres.  Le  mouvement  perdu 
ou  reçu  s’estime  toujours  par  le  produit  de  la  mas- 
se par  la  vitesse  perdue  ou  reçue , soit  que  les 
communications , ou  les  pertes  de  mouvement , 
s’opèrent  à chaque  instant  par  degrés  finis,  com- 
me dans  le  choc  des  corps  durs,  ou  qu’à  chaque 
instant  les  vitesses  ne  changent  que  par  degrés  in- 
finiment petits,  comme  dans  les  mouvemens  de 
plusieurs  corps  enfilés  par  une  baguette  mobile, 
et  généralement  dans  tous  les  cas  où  les  forces  agis- 
sent à la  manière  de  la  pesanteur. 

XII. 

Lorsque  Huguens  donna  sa  solution  du  pro- 
blème des  centres  d’oscillation,  quelques  mauvais 
géomètres  l’attaquèrent  dans  les  journaux.  Jac- 
ques Bernoulli  la  défendit,  et  entreprit  de  la  dé- 
montrer immédiatement  par  le  principe  du  levier- 
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Il  ne  considéra  d’abord  que  deux  poids  égaux , at- 
tachés à une  verge  inflexible  et  sans  pesanteur, 
mobile  autour  d’un  axe  horizontal  : ayant  ensuite 
observé  que  la  vitesse  du  poids  le  .plus  voisin  de 
l’axe  de  rotation  doit  être  nécessairement  moin- 
dre, et  qu’au  contraire  celle  de  l’autre  poids  doit 
être  plus  grande,  que  si  chaque  poids  agissait  sépa- 
rément sur  la  verge,  il  conclut  que  la  force  perdue 
et  la  force  gagnée  se  font  équilibre,  et  que  par 
conséquent  le  produit  d’une  masse  par  la  vitesse 
qu’elleperd,  et  le  produit  de  l’autre  niasse  par  la  vi  tes* 
se  qu’elle  gagne,  doivent  être  réciproquement  pro- 
portionnels aux  bras  de  levier.  Le  fond  de  ce  rai- 
sonnement lumineux  était  exact.  Seulement  Jac- 
ques Bernoulli  se  méprit  d'abord,  en  ce  qu’il  con- 
sidérait les  vitesses  des  deux  corps  comme  étant 
finies,  au  lieu  qu’il  aurait  dù  considérer  les  vites- 
ses élémentaires,  et  les  comparer  avec  les  vitesses 
élémentaires  produites  à chaque  instant  par  l’ac- 
tion de  la  pesanteur.  Le  marquis  de  l’Hôpital  re- 
marqua cette  méprise , et  eu  la  rectifiant,  il  trouva , 
sans  s’écarter  d’ailleurs  du  principe  de  Jacques 
Bernoulli,  le  centre  d’oscillation  des  deux  poids. 
Voulant  ensuite  passer  à un  troisième  poids,  il 
réunit  les  deux  premiers  à leur  centre  d’oscilla- 
tion, et  il  combina  ce  nouveau  poids  avec  le  troi- 
sième , comme  il  avait  combiné  ensemble  les  deux 
premiers  ; ainsi  de  suite.  Mais  la  réunion  proposée 
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était  un  peu  précaire , et  ne  pouvait  être  admise 
sans  démonstration.  Le  mémoire  du  marquis  de 
l’Hôpital  ne  produisit  donc  d’autre  avantage  que 
d’engager  Jacques  Bernoulli  à revoir  sa  première 
solution,  à la  perfectionner  et  à l’étendre  à un 
Act.  Lips.  nombre  quelconque  de  corps.  Tout  cela  fut  exé- 
l69*'  culé  successivement.  D’abord  Jacques  Bernoulli 
commença  par  réformer  sa  première  solution,  et 
par  ébaucher  la  solution  générale:  enfin,  il  résolut 
complètement  le  problème , quels  que  fussent  le 
nombre  et  la  position  des  corps  élémentaires  du 
M*m  df  l’nc.  système.  Sa  méthode  consiste  à décomposer,  pour 

dePaifa,  1703.  . 

un  instant  quelconque , le  mouvement  de  chaque 
corps,  en  deux  autres  mouvemcus,  l’un  que  le 
corps  prend  réellement  dans  l’instant  suivant,  l’au- 
tre qui  doit  être  détruit  ; et  à former  des  équations 
qui  expriment  les  conditions  de  l’équilibre  entre 
les  mouvemens  perdus.  Par  là  le  problème  est  rap- 
pelé aux  lois  ordinaires  de  la  statique.  L’auteur 
applique  son  principe  à plusieurs  exemples  ; il  dé- 
montre rigoureusement,  et  de  la  manière  la  plus 
évidente,  la  proposition  que  Huguens  avait  em- 
ployée pour  base  de  sa  solution.  A la  suite  de  ce 
mémoire  remarquable,  il  fait  voir,  parles  mêmes 
principes,  que  le  centre  d’oscillation  et  le  centr  e 
de  percussion  d’un  système  quelconque  de  corps 
sont  placés  en  un  même  point. 

Celle  solution  du  problème  des  centres  d’oscil- 
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lation  paraissait  ne  laisser  rien  à désirer-  cepen-  Antre»  «.îo- 
daut,  en  1 7 14,  Jean  Bernoulli  et  Taylor  ramené-  uèmedej’en- 
rent  encore  ce  problème  sur  Ja  scene,  et  ils  ent,un- 
donnèrent  des  solutions  qui  étaient  absolument  les  ac.  a»  par;., 
mêmes,  quant  au  fond;  conformité  qui  excita  en-  * ' * ph  *’ 
tr’eux  la  plus  vive  dispute  : ils  s’accusèrent  récipro- 
quement de  plagiat.  Dans  celle  nouvelle  manière 
de  traiter  la  question , on  suppose  qu’à  la  place  des  m 
poids  élémentaires  dont  le  pendule  est  composé, 
on  substitue  en  un  même  point  d’autres  poids , tels 
que  leurs  mouvemens  d’accélération  angulaire  et 
leurs  momens  par  rapport  à l’axe  de  rotation  soient 
les  mêmes , et  que  le  nouveau  pendule  oscille  com- 
me le  premier.  En  avouant  que  celte  solution  mé- 
rite des  éloges,  tous  les  géomètres  conviennent  au- 
jourd’hui qu’elle  n’est  pas  aussi  luniineuse,  ni  aussi 
simple  que  celle  de  Jacques  Bernoulli , immédiate- 
ment fondée  sur  les  lois  de  l’équilibre. 

XIII. # 

Nous  avons  vu  que  Leibnitz:  estimait  les  forces  N„lion  et 
des  corps  en  mouvement  par  les  produits  des  mas-  “pTu* ’ù co'"-" 

1 . r 1 • T ^ ir  «Ci-Talion  d«V 

ses  et  des  carres  des-  vitesses.  Jean  x>ernoulu  ayant  forces  vives 
adopté  cette  opinion , donna  au  principe  de  Hu- 
guens,  pour  le  problème  des  centres  d’oscillation , 
le  nom  de  principe  cle  la  conservation  des  for- 
ces vives,  qui  est  resté,  parce  qu’en  effet,  dans 
les  mouvemens  d’un  système  de  corps  pesans , la 
IF<  i3 
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somme  des  produits  des  niasses  par  les  carrés  des 
vitesses  demeure  la  même , lorsque  les  corps  des- 
cendent conjointement , cl  lorsqu'ils  remontent  en- 
suite séparément  avec  les  vitesses  qu’ils  ont  acqni- 
n;«».  «iv.  ses  par  la  descente.  Humions  lui-méme  en  avait 

à<>  Sar.  169».  1 0 

fait  brièvement  la  remarque,  dans  une  lettre  sur  le 
premier  mémoire  de  Jacques  Bernoulli  et  sur  ce- 
lui du  marquis  de  l’Hôpital.  Cette  loi  s’observe 
« également  dans  le  choc  des  corps  parfaitement 
éfastifjues,  et  dans  tous  les  mouvemens  des  corps 
qui  agissent  les  uns  sur  les  autres  par  des  forces  de 
pression  : elle  dérive  nécessairement  de  la  nature 
de  ces  mouvemens,  et  elle  est  indépendante  de 
, tout  système  sur  la  mesure  des  forces"  vives.  Aussi 
* les  géomètres  du  siècle  passé  font-ils  mise  en  usage 

avec  succès  dandine  foule  de  problèmes  de  dyna- 
mique. 

La  variété  de  ces  problèmes  a fait  iftiaginer  plu- 
sieurs autres  principe*  ingénieux,  celui  des  ten- 
sions, la  quantité  constante  de  mouvement  circu- 
latoire autour  d’un  point  fixe , la  puissance  vir- 
tuelle qu’a  un  système  de  corps,  dérangé  de  l’état 
d’équilibre,  pour  s'y  rétablir,  etc.,  lesquels  em- 
ployés avec  choix , suivant  l’espèce  de  chaque  pro- 
blème particulier,  abrègent  plus  ou  moins  le  cal- 
cul, et"  simplifient  la  solution.  Voyez  le  premier 
v * recueil  des  Opuscules  d’Euler,  les  mémoires  de 

l’académie  de  Paris,  1741,  i"42>  *747>  ctc*?  ceu* 
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de  l'académie  de  Berlin  1745,  et  plusieurs  autres 
ouvrages  qu’il  serait  trop  long  d’indiquer  en  dé-* 
tail. 

*XIV. 

Cependant  celte  diversité  de  moyens  était  quel- 
quefois  embarrassante,  par  l’incertitude  où  l’on  se 
trouvait  sur  le  meilleur  choix  à faire  pour  chaque 
cas  particulier  •,  et  ou  désirait  une  méthode  géné- 
rale , uniforme , et  indistinctement  applicable  à tous 
les  problèmes  de  dynamique.  Celle  que  Jacques 
Bernoulli  avait  employée  dans  le  problème  des 
centres  d’oscillation , était  douée  foncièrement  de 
ce  précieux  avantage  ; mais  il  fallait  la  développer 
et  la  généraliser;  il  fallait  en  faire  l’application  à 
des  exemples  choisis  et  difficiles.  D’Alembert  rem- 
plit parfaitement  le  vœu  des  géomètres  à cet  égard , 
dans  son  Traité  de  Dynamique , publié  en  1 743. 
Qu’on  donue  une  impulsion  quelconque  à un  sys- 
tème de  corps  qui  agissent  et  réagissent  les  uns 
sur  les  autres  : par  les  conditions  de  l’équilibre  qui 
doit  avoir  lieu  eutre  les  mouvemens  que  les  coq» 
perdent  ou  gagnent  en  vertu  de  leurs  actions  et 
réactions  mutuelles,  cTÀlembert  fait  connaître  les 
mouvemens  que  ces  corps  conserveront  dans  l’ins- 
tant suivant.  Tous  les  problèmes  de  dynamique 
sout  ainsi  réduits  à de  simples  problèmes  de  stati- 
que. Quelques  géomètres  jaloux  pnt  cherché  à dé- 
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priser  la  dynamique  de  d’Alcmbert , en  disant  que 
Jacques  Bernoulli  eu  avait  posé  la  base;  mais  cette 
base  existait  depuis  quarante  ans,  et  personne, 
avant  d'Alembert,  n’avait  élesé  fédifiee. 

XV. 

A*«  prin.i-  La  dynamique  a fait  eu  divers  temps  plusieurs 

panx  de  rata».  * J i l 

acquisitions  très-importantes  : telle  est , par  exem- 
ple , la  théorie  des  axes  principaux  de  rotation  d’un 
corps.  Pour  en  donner  line  idée  suffisante,  repre- 
nons les  choses  d’un  peu  haut. 

<1.  Daniel  Bernoulli  et  Euler  avaient  considéré  le 

.Pc  tels  bourg. 

1.  mouvement  que  doit  prendre  un  corps  poussé  ou 
tiré  par  une  force  qui  ne  passe  pas  |>ar  son  centre 
de  gravité.  Dans  celte  hypothèse,  le  mouvement 
-est  mixte.  i.°  Le  centre  de  gravité  du  corps  se 
• meut  exactement  de  la  même  manière , que  si  la 
direction  de  la  force  passait  par  ce  point.  a°.  Le 
corps  tourng  autour  du  centre  de  gravité , de  la 
même  manière  que  si  ce  point  était  fixe.  Dévelop- 
pons un  peu  cette  loi. 

Quelles  que  soient  la  figure  et  les  dimensions 
du  corps,  le  mouvement  du  centre  de  gravité  est 
• toujours  le  même,  pour  une  même  force,  à quel- 
que distance  quelle  passe  de  ce  point;  mais  le 
mouvement  de  rotation  dépend  tout  à la  fois  des 
dimensions  du  corps  et  de  la  distance  à laquelle  la 
force  (toujours  supposée  la  même) , passe  du  cen- 
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tre  de  gravité.  Si  I on  fait  passer  un  plan  par  le  ceu- 
tre  de  gravité  et  par  la  direction  de  la  force , et  que 
ce  plan  par  tage  le  corps  en  deux  parties  égales  et 
semblables,  la  rotation  sera  simple;  elle  se  fera  et 
se  perpétuera  autour  d’un  axe  passant  par  le  centre 
de  gravité,  et  perpendiculaire  au  plan  dont  je  viens 
de  parler  ; niais  si  les  deux  parties  du  corps  ne  sont 
pas  égales  et  semblables,  la  rotation  sera  compo- 
séey elle  formera  une  espèce  de  pirouetlement 
tour  du  centre  de  gravité.  Quant  au  mouvement 
progressif  du  centre  de  gravité,  il  sera  le  même 
dans  tous  les  cas. 

En  réfléchissant  sur  la  nature  du  pirouetlement, 
on  a reconnu  qu’il  pouvait  être  regardé  comme  un 
mouvement  résultant  de  trois  mouvemens  qui  se 
font  autour  de  trois  axes  perpendiculaires  entr'eux,** 
et  passant  par  le  centre  de  gravité  : ces  trois  axes 
s’appellent  axes  principaux  de  rotation.  Or,  pour 
que  chaque  axe  conserve  toujours  sa  même  posi- 
tion , il  faut  que  toutes  les  forces  centrifuges  des 
particules  du  corps  autour  de  cet  axe,’  se  fassent 
mutuellement  équilibre.  Telle  est  donc  la  con- 
dition qui  doit  être  remplie,  et  qui,  étaut  exprimée 
analytiquement,  mène  à une  équation  du  troisième 
degré , dont  les  racines  sont  réelles , et  par  consé- 
quent indiquent  trois  axes  principaux  de  rotation. 

Je  suppose,  dans  tout  ce  que  je  viens  de  dire , 
que  le  corps  n’a  reçu , pour  un  iustant,  qu’une 
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seule  impulsion,  qui  peut  d’ailleurs  provenir  ou 
d’une  force  simple  ou  de  l’action  simultanée  de 
plusieurs  forces  concourantes' en  un  même  point  ; 
je  fais  abstraction  des  mouvemens  que  d’autres  for- 
ces subséquentes  pourraient  produire.  * 

O11  juge,  par  un  petit  écrit,  que  Segner,  mem- 
bre de  l’académie  de  Berlin , publia,  en  1 y 55,  sous 
ce  titre  ; Specimen  Theoriœ  turbinum,  qu’il  a 
gu  le  premier  l’idée  des  axes  principaux  de  rota- 
tion. Celte  théorie  a été  développée  et  appliquée  à 
Ac'nrT~3*  ’ divers  problèmes  par  Jean- Albert  Euler,  dans  sa 
mort  en  i8uo.  pj£ce  sur  ]’anïmage  des  navires , qui  partagea  le 
prix  de  l’académie  de  Paiis  eu  1761,  et  par  son 
père  Léonard  Euler,  dans  les  mémoires  de  l’acadé- 
mie de  Berlin,  pour  l’année  1760, 

•»  Le  même  Euler  (le  père)  a traité  complète- 
ment la  théorie  du  mouvement  des  corps  solides  de 
grandeurs  quelconques , dans  son  ouvrage  intitulé  : 
Theoria  motus  corporum  solidorum  seu  rigi- 
’ (lorum,  Rostock , 1 765.  La  partie  des  axes  princi- 
paux de  rotation  y est  expliquée  dans  le  plus  grand 
détail , et  de  la  manière  la  plus  simple.  L’auteur 
considère  aussi  les  mouvemens  de  rotation  par  rap- 
* port  à des  axes  qui  passent  par  le  centre  de  gravité , 
mais  non  principaux , et  à d’autres  axes  qui  ne  pas- 
sent pas  par  ce  point.  Parmi  tous  ces  axes,  il  ap- 
prend à connaître  ceux  autour  desquels  les  mo- 
mens  d’inertie,  dans  chaque  espèce,  sont  des 


Digitized  by  Google 


PÉRIODE  IV.  CHAPITRE  III.  IQO 

mcixima  ou  des  minirna.  Lorsque  le  corps  est 
soumis  contiuuellement  à l'action  de  forces  accé- 
lératrices, ses  mouvemens  éprouvent  des  variations 
qu’Euler  soumet  également  au  calcul. 

MM.  d’Àlembert  et  Lagrange  ont  aussi  donné 
de  très-belles  recherches  sur  ce  sujet  : le  premier, 
dans  les  tomes  i et  v de  ses  Opuscules  mathéma- 
tiques j le  second , dans  sa  pièce  sur  la  libration 
(h  la  lune,  qui  remporta  le  prix  do  l’académie  de 
Paris,  en  1764*  ' 

XVI. 

Il  manquait  unsupplémcnt  au  traité  de  dynamique 
de  d’AIembert  : c’était  un  moyen  facile  et  unifor- 
me d’exprimer  les  conditions  de  l’équilibre  entre 
les  mouvemens  perdus  et  gagnés,  on  en  général  en-' 
tre  un  nombre  quelconque  de  forces  qui  se  font 
mutuellement  équilibre.  M.  LagraDge  a trouvé  ce 
moyen  dans  le  principe  des  vitesses  virtuelles.  II  en 
avait  fait  usage  dans  sa  pièce  sur  la  libration  «de  la 
lune , pour  trouver  les  équations  générales  du  mou- 
vement de  la  lune  autour  de  son  centre  de  gravité. 
En  1788,  il  fonda  une  nouvelle  Mécanique  ana- 
lytique, sur  le  même  principe.  Les  formules  gé- 
nérales qu’il  donne  renferment  d’abord  toutes  les 
conditions  de  l’équilibre  entre  un  nombre  quel- 
conque de  forces  qui  se  combattent  mutuellement. 
El  comme  la  détermination  des  niQuveinens  résul- 
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tans  de  l’action  réciproque  que  les  corps  d’un  me- 
me système  exercent  les  uns  sur  les  autres,  est 
rappelée  aitx  lois  de  l’équilibre,  on  voit  qu’on  a 
maintenant  une  méthode  générale  et  uniforme 
pour  résoudre  tous  les  problèmes  de  dynamique. 

XVII. 

Les  principes  de  la  mécanique , quoique  très- 
simples  en  eux -mêmes , peuvent  être  envisagés 
sous  diflérens  points  de  vue.  De  là  sont  nés  dans 
ces  derniers  temps  plusieurs  ouvrages  très-intéres- 
sans.  Je  distingue  d’abord  dans  ce  nombre  le  traité 
que  M.  Carnot  publia  en  1 8o5 , sous  ce  titre  : 
Principes  généraux  de  l’équilibre  et  du  mouvez 
jnent. 

Dès  l’année  1783,  l’auteur  avait  fait  paraître  un 
opuscule  intitulé  ; Essai  sur  les  machines  en  gé- 
néral, qu’il  a reproduit  avec  des  additions  consi-r 
dérables,  sous  le  titre  que  je  viens  de  rapporter. 

Dans  cet  ouvrage , M.  Çarnot  prend  pour  base 
le  principe  des  vitesses  virtuelles,  qu’il  généralise, 
eu  substituant  à ces  vitesses , qui  sont  infiniment 
petites,  des  vitesses  Çuies,  qu’il  nomme  gèomè t 
triques , parce  qu’on  peut  les  déterminer  par  la 
géométrie  seule,  et  indépendamment  des  règles  de 
la  dynamique,  En  partant  de  cette  notion,  l’auteur 
démontre  rigoureusement  le  principe  des  vitesses 
Virtuelles,  étendu  au  cas  des  changemens  brusr 
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ques  5 et  il  en  déduit  cette  proposition  : « Dans  le 
» choc  d’un  nombre  quelconque  de  corps  durs , 

» soit  que  ce  choc  soit  immédiat,  soit  qu’il  se  fasse 
» par  le  moyen  d’une  machine  quelconque  sans 
» ressorts , la  somme  des  produits  de  chacune  des 
))  niasses  par  le  carré  de  la  vitesse  quelle  perd  par 
» le  choc,  es^  un  minimum  » : principe  qui , dans 
tous  les  cas,  suffit  pour  déterminer  les  effets  du 
choc  des  corps  durs,  et  qui,  avec  quelques  modi- 
fications, s’étend  aux  corps  doués  d’un  degré 
quelconque  d’élasticité  ». 

Parmi  les  autres  proposirious  nouvelles  conte-  * 
nues  dans  le  même  ouvrage,  en  voici  une  très-re- 
marquable : « Daus  le  choc  des  diverses  parties 
» d’un  système  de  corps  durs,  soit  que  ce  choc  se 
» fasse  immédiatement,  ou  par  l’entremise  d’une 
» machine  quelconque  sans  ressorts,  la  somme  des 
» forces  vives  avant  le  choc  est  égale  à la  somme 
» des  forces  vives  après  le  choc , plus  la  somme  des 
» forces  vives  qui  aurait  lieu , si  chacun  des  cor|>s 
» se  mouvait  librement , avec  la  seule  vitesse  qu’il  a 
» perdue  par  le  choc  ». 

XVIII. 

Je  citerai  encore  les  Élé/nens  de  Statique  de 
M.  Poinsot,  professeur  de  mathématiques  aux  ly- 
cées de  Paris  : ouvrage  publié  en  1 8o5  , et  qui , 
sous  ce  simple  litre,  renferme  les  principes  pour 
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résoudre  les  problèmes  de  la  mécanique  transcen- 
dante. 

L’auteur  commence  par  établir  en  rigueur  la 
composition  de  deux  forces  parallèles  qui  agissent 
dans  le  même  sens  ; d’où  il  déduit  une  démonstra- 
tion très-simple  du  parallélogramme  des  forces.  En- 
suite il  forme  une  nouvelle  théorie  ffju’il  nomme 
la  théorie  des  couples,  expression  par  laquelle  il 
entend  le  système  de  deux  forces  égales , parallèles 
et  de  sens  opposés  : la  mesure  d’un  couple  est  le 
produit  de  l’une  des  forces  par  leur  distance.  L’ac- 
tion d’un  couple  ne  peut  être  contrebalancée  que 
par  celle  d’un  autre  couple  semblable  et  contraire. 
M.  Poinsot  lire  de  toute  cette  théorie  les  lois  géné- 
rais de  l’équilibre , et  la  composition  des  mo- 
mens  qui , dans  la  dynamique  , répondent  aux 
aires  projetées  par  les  raj'ons  vecteurs  sur  des  plans 
fixes.  On  trouve  surtout  l’application  de  ces  mêmes 
principes  à la  mécanique  transcendante , dans  un 
mémoire  que  l’auteur  a fait  imprimer  parmi 
ceux  de  l’école  polytechnique.  On  y remarque 
ce  théorème  nouveau  et  très  - curieux , que  dans 
tout  système  de  forces , il  existe  un  axe  central  par 
rapport  auquel  la  somme  des  momens  de  tou- 
tes les  forces  est  en  même  temps  un  maximum 
relativement  aux  autres  axes  qui  passent  par  le 
centre,  et  un  minimum  relativement  aux  axes  qui 
donneraient  des  maxi/na  de  momens  pour  tout 
autre  point  de  l’espace. 
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CHAPITRE  IV. 

Progrès  de  V Hydrodynamique. 

I. 

LE  principe  d’égale  pression  suffit,  avec  le  se- 
cours de  la  géométrie,  pour  résoudre  tous  les  pro- 
blèmes qui  dépendent  de  l’équilibre  des  fluides , et 
j’en  rapporterai  dans  la  suite  quelques  exemples 
imporlaus.  Ici  je  ne  considère  (pie  le  mouvement 
des  fluides.  Celle  partie  de  Hydrodynamique  est 
^ sujette  à de  très-grandes  difficultés.  Malgré  tous 
leurs  efforts,  les  géomètres  n’ont  pas  encore  pu 
trouver  des  formules  qui , au  mérite  de  l’exactitu- 
de, joignissent  l’avantage  d’être  facilement  appli- 
cables à la  pratique.  Je  commencerai  par  indiquer 
les  méthodes  théoriques;  ensuite  je  dirai  quelque 
chose  des  moyens  que  l’expérience  fournit  pour 
suppléer  à leur  imperfection , relativement  aux  ap- 
plications dont  je  viens  de  parler. 

II. 

Le  théorème  de  Torricelli  pour  l’écoulement  , 
d’un  fluide  par  un  orifice,  n’a  lieu  que  lorsque  cet  .ü,";iK,”t'*r 
orifice  est  infiniment  polit,  ou  physiquement  trés- 


Digitized  by  Google 


204  histoire  des  mathématiques, 
petit.  Cependant  quelques  auteurs,  tels  que  Vari- 
gnon , Gugliclmiui , etc. , doAnnnt  à ce  théorème 
plus  d'extension  qu’il  n’en  comporte,  en  ont  fait  la 
base  de  traités  sur  l’écoulement  des  fluides  par  de 
grands  orifices,  et  sur  le  mouvement  des  eaux 
courantes  dans  les  canaux,  dans  les  rivières;  ce  qui 
les  a conduits  à des  propositions  hypothétiques , in- 
certaines, et  quelquefois  même  contredites  ouver- 
tement par  l’expérience.  Ce  défaut,  qui  dépare  le 
Traité  des  fleuves,  de  Guglielmini,  est  du  moins 
racheté  par  d’excellentes  remarques  physiques  sur 
le  cours  des  eaux.  Nous  pouvons  même  ajouter 
que  tous  ces  premiers  essais,  inutiles  ou  infruc- 
tueux , sont  excusables  par  la  difficulté  du  problè- 
me. Je  ne  parle  pas  ici  de  la  difficulté  attachée  à 
une  solution  rigoureuse  : une  telle  solution  est  im- 
possible ; car,  puisqu’on  ne  sait  pas  même  détermi- 
ner en  général , par  la  géométrie  et  le  calcul , les 
mouvemens  d’un  système  fini  de  corps  solides, 
comment  trouverait-on  le  mouvement  d’une  masse 
fluide,  composée  d’une  infinité  d’élémens  dont 
on  ne  connaît  ni  la  grosseur,  ni  la  figure  ? On  ne 
peut  donc  espérer  de  résoudre  le  problème  du 
mouvement  des  fluides  que  par  approximation  ; et 
il  faut  même,  pour  cela,  i.°  que  l’expérience  , ou 
quelque  propriété  particulière  aux  fluides,  com- 
mence à fournir  une  base  sur  laquelle  on  puisse 
établir  la  correspondance  entre  la  théorie  du  mou- 
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vemeut  des  corps  fluides  et  celle  du  mouvement 
des  corps  solides.  2.*  Que  les  formules  analytiques 
conduisent  à des  résultats  applicables  à la  pratique  : 
car  il  ne  s’agit  pas  ici  d’un  problème  de  pure  géo- 
métrie. Toute  autre  méthode,  plus  générale  et 
plus  directe  en  apparence,  ne  sera  qu’une  simple 
spéculation  théorique  : elle  produira  des  expres- 
sions compliquées,  dont  011  De  pourra  faire  usage 
dans  l’explication  des  phénomènes  de  la  nature, 
qu’en  les  restreignant  par  des  suppositions,  quel- 
quefois précaires,  toujours  limitées, qui  leur  feront 
perdre  tous  les  prétendus  avantages  de  la  généralité 
primordiale. 

1H. 

Neulon  est  le  premier  qui  ait  entrepris , dans 
son  livre  des  Principes , de  résoudre  le  problème  • 
de  l’écoulement  d’un  fluide  par  un  orifice,  sans 
s’astreindre  à la  supposition  que  cet  orifice  fût  in- 
finiment petit.  Il  considère  un  vase  cylindrique  ver- 
tical percé  à son  fond  d’une  ouverture  de  grandeur 
quelconque,  par  laquelle  l’eau  s’échappe,  tandis 
que  le  vase  en  reçoit  continuellement  par  en  haut 
autant  qu’il  eu  dépense  -,  de  telle  manière  que  l’eau 
afïïuentc  peut  être  censée  former  une  couche  d’é- 
* paisseur  uniforme,  subitement  étendue  et  posée 
sur  l’eau  du  cylindre,  qui  par  là  demeure  toujours 
plein  à une  même  hauteur:  ensuite  il  conçoit  que 
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l'eau  du  cylindre  est  divisée  en  deux  parties , l’une 
centrale  et  librement  mobile,  qu'il  appelle  la  cata- 
racte , l'autre  adjacente  et  immobile,  retenue  à 
l’extérieur  par  les  parois  du  vase.  Il  suppose  que  la 
vitesse  d’une  tranche  lioiizontale  quelconque  de  la 
cataracte  est  due  à la  hauteur  correspondante  de 
l’eau  du  cylindre,  en  comprenant  dans  cette  hau- 
teur l’épaisseur  de  la  couche  de  remplacement  ; et 
comme  d’un  autre  côté  il  faut , ]>our  la  continuité 
de  la  cataracte,  que  les  vitesses  de  ses  différentes 
sections  horizontales  soient  en  raison  inverse  de 
leurs  surfaces,  le  calcul  montre  que  la  cataracte 
doit  prendre  la  forme  d’un  solide  produit  par  la 
révolution  d’une  hyperbole  du  quatrième  genre 
autour  de  la  ligne  verticale  qui  passe  par  le  centre 
de  l’orifice.  Par  là , ou  connaît  la  quantité  d’eau 
• écoulée  dans  un  temps  donné. 

L’auteur  n’ayant  pas  d’abord  remarqué  la  dimi- 
nution de  la  dépense  que  doit  occasionner  la  con- 
traction de  la  veine  fluide  au  sortir  de  l’orifice , 
avait  conclu  que  la  vitesse  à cette  sortie  est  simple- 
ment due  à la  moitié  de  la  hauteur  de  l’eau  dans  le 
■ cylindre  ; ce  qui  est  contraire  aux  expériences  des 
jets-d’eau.  Dans  la  seconde  édition  de  son  livre , il 
corrigea  celte  méprise;  mais  sa  théorie  générale 
n’en  demeura  pas  moins  vague , précaire,  et  même 
Job.  Bern.'Op  fausse  quant  au  Fond  : les  lois  de  l’hydrostatique  et 
l’expérience  ont  démontré  que  la  formation  et  la 
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figure  de  la  cataracte  lieutonienne  sont  physique- 
ment impossibles, 

IV. 

La  théorie  des  écoulemens  par  des  orifices  de 
grandeur  quelconque , demeurait  toujours  dans 
l’imperfection,  lorsque  Dauiel  Bernoulli,  après 
quelques  heureux  essais , parvint  à la  soumettre  à 
un  calcul  général  et  rigoureux  , en  admettant  quel, 
ques  hypothèses  suffisamment  conformes  à l’expé- 
rience. Tel  est  l’objet  de  son  Traité  d’ Hjdrody * 
namique , publié  eu  1758.  L’auteur  suppose, 
l.°  que  la  surface  supérieure  d’un  fluide  qui  sort 
par  un  orifice  quelconque , demeure  toujours  ho- 
rizontale ; 2.0  qu’en  partageant  la  masse  fluide  en 
une  infinité  de  tranches  horizontales,  tous  les 
points  d’une  même  tranche  s’abaissent  suivant  la 
verticale  avec  une  même  visesse  réciproquement 
proportionnelle  à l’étendue  delà  tranche;  3.° que 
toutes  les  tranches  conservant  ainsi  leur  parallélis- 
me sont  toujours  contiguës , et  ne  changent  de  vi- 
tesses que  par  degrés  insensibles , à la  manière  des 

« 

corps  pesaus.  Ayant  posé  ces  fondemens  du  calcul , 
Daniel  Bernoulli  fait  usage  du  principe , qu’il  y a 
toujours  égalité  entre  la  descente  actuelle  du 
fluide  dans  le  vase,  et  l'ascension  virtuelle  ; ce 
qui  est,  en  d’autres  termes,  la  conservation  des 
forces  vives.  Par  là , il  arrive , d’une  manière  très- 
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simple  et  très-élégante,  aux  équations  du  problè- 
me ; il  en  applique  les  formules  générales  à plu- 
sieurs cas  particuliers , utiles  dans  la  pratique.  Lors- 
que la  figure  du  vase  u est  pas  soumise  à la  loi  de 
continuité,  ou  lorsque,  par  quelqu’autre  cause,  il 
se  fait  des  cliangemens  brusques  et  finis  dans  la  vi- 
tesse des  tranches , il  y a une  perte  de  forces  vives; 
et  les  équations  fondées  sur  la  conservation  entière 
de  ces  forces  ont  besoin  d’être  modifiées.  Daniel 
Bernoulli  montre  encore  ici  la  sagacité  d’un  géo- 
mètre physicien  , attentif  et  accoutumé  à suivre  la 
marche  de  la  nature.  Le  calcul  n’est  jamais  pour 
lui  qu’un  instrument  du  besoin,  et  non  un  vain 
étalage  de  formules  purement  théoriques.  Quel- 
ques progrès  que  la  science  du  mouvement  des 
eaux  ait  faits  depuis  l’époque  où  l’Hydrodynamique 
de  Dauiel  Bernoulli  a paru;  la  postérité  équitable 
comptera  toujours  cet  ouvrage  parmi  les  plus  bel- 
les et  les  plus  sages  productions  du  génie  mathé- 
matique. 

V. 

» 

Malgré  le  succès  éclatant  qu’il  eut  dès  sa  nais- 
sance, Jean  Bernoulli  (père  de  l’auteur),  et  Ma- 
claurin,  jugeant  que  le  principe  secondaire  de  la 
conservation  des  forces  vives,  quoique  Vrai  en  lui- 
même,  ne  devait  pas  être  employé  immédiate- 
ment à la  détermination  du  mouvement  des  fluides. 
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résolurent  le  problème  par  d’autres  méthodes 
(d’ailleurs  fort  différentes  enlr elles),  qu’ils  régafr- 
daient  comme  plus  directes  et  plus  étroitement 
liées  aux  premières  lois  de  la  mécanique.  Leurs 
principaux  résultats  se  trouvèrent  conformes  à 
ceux  de  Daniel  Bernoulli,  Mais,  en  rendant  justice 
à leurs  savantes  méthodes,  on  y a remarqué  de 
l’obscurité  et  quelques  suppositions  précaires.  Je 
Centrerai  pas  dans  cette  discussion.  L’Hydrauli- 
que de  Jean  Bernoulli  est  imprimée  dans  le  tome  ïv 
de  ses  œuvres,  et  dans  les  recueils  de  l’académie 
de  Pétersbourg,  pour  les  années  et  1738;  la 
théorie  de  Maclaurin  fait  partie  de  son  traité  des 


Fluxions. 


* 


VL 


D’Àlembert,  après  avoir  fait  de  la  dydhmtque 
Une  science  presque  nouvelle,  au  moyen  du  prin- 
cipe dont  Jacques  Bernoulli  avait  produit  le  ger- 
me, appliqua  avenue  même  succès  ce  principe  au 
mouvement  des  fluides.  Il  publia  sur  c’e  sujet,  en 
1744?  mi  ouvrage  fort  étendu,  intitulé.'  Traité 
de  V Equilibre  et  du  Mouvement  des  fluides. 
Dans  le  problème  des  écoulemens  par  des  orifice» 
quelconques,  il  fait  d’abord  les  mêmes  supposi- 
tions préliminaires  que  Daniel  Bernoulli;  mais 
voilà  tout  Ce  qu’ils  ont  de  commun,  quant  aux  ba-  ' 
scs  du  calcul.  D’Alembert  considère  à chaque  ins- 
ii''  14 
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tant  le  mouvement  d’une  • tranche  quelconque , 
comme  composé  du  mouvement  quelle  avait dan^ 
l’instant  précédent  , et  d’un  autre  mouvement 
quelle  a perdu;  il  établit  facilement,  et  de  plu- 
sieurs manières  très-élégantes,  les  conditions  de 
l’équilibre  entre  les  mouvemens  perdus  : alors  les 
équations  résultantes  font  connaître  les  mouve- 
mens  conservés,  et  toutes  les  circonstances  de  l’é- 
coulement par  l'orifice.  L’auteur  résout  ainsi  avec 
beaucoup  de  simplicité , non-seulement  les  problè- 
mes des  géomètres  qui  l’ont  précédé,  mais  encore 
plusieurs  autres,  entièrement  nouveaux  et  très-dif- 
ficiles. 

Depuis  cet  ouvrage,  cTAlembert  n’a  cessé  jus- 
qu’à sa  mort  de  perfectionner  et  d’eurichir  l’hy- 
drodynamique. 11  voyait  avec  peine  que  la  détermi- 
nation cjp  mouvement  d’un  fluide  dans  un  vase  était 
astreinte  à l’hypothèse , que  les  tranches  conservent 
leur  parallélisme , et  que  tous  les  points  d’une  mê- 
me tranche  se  meuvent  suivant  «me  seule  et  même 


direction.  Des  tentatives  réitérées  lui  firent  enfin 
trouver  des  formules  pour  représenter  le  mouve- 
ment d’un  point  fluide  dans  un  sens  quelconque. 


Ces  formules,  dont  la  résolution  ne  dépend  plus 


que  de  l’analyse , sont  fondées  sur  cesdeux  princi- 


pes , qui  dérivent  eux-mêmes  immédiatement  des 
^premières  lois  de  l’hydrostatique  : savoir,  i .«  qu’un 


canal  rectangulaire  pris  où  Ton  voudra  dans  une 
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masse  fluide  en  équilibré,  est  séparément  en  équi- 
libre  ; 2.0  qu’une  portion  de  fluide,  en  passant  d’un 
endroit  à l’autre , conserve  le  même  volume  lors-» 
que  le  fluide  est  incompressible,  ou  se  dilate  sui- 
vant une  loi  donnée,  lorsque  le  fluide  est  élasti- 
que , en  sorte  que  dans  l’un  et  l’autre  cas  la  masse 
demeure  continue.  11  publia  cette  nouvelle  solu- 
tion dans  son  Essai  sur  la  résistance  des  Jlui - 
des,  imprimé  en  17 52  ; il  l’a  depuis  développée  et 
perfectionnée  dans  plusieurs  volumes  de  ses  Opus - 
cules  mathématiques «■ 

VIL 

Pendant  que  l’hydrodynamique  faisait  de  si  bril- 
lans  progrès  en  France,  Euler  était  occupé  à ré- 
duire toute  cette  science  en  formules  générales  et 
uniformes,  qui  présentent  l’un  de  ces  beaux  ta- 
bleaux analytiques  où  l’auteur  a excellé  dans  toutes 
les  parties  des  mathématiques.  11  a donné  cette 
théorie  dans  un  premier  mémoire  imprimé  parmi 
ceux  de  l’académie  de  Berlin  ; il  l’a  ensuite  étendue  Ae.  it  tiern*. 
et  perfectionnée  dans  quatre  grands  mémoires  qui 
font  partie  du  recueil  de  l’académie  de  Peters-  Acad.  Félrop. 

• • • 1768  176g  , 

bourg.  L’hydrostatique , tant  de  fois  maniée  et  re-  <77» . >77«- 
maniée,  est  présentée  ici  d’une  manière  nouvelle  et 
avec  des  applications  très-intéressantes.  Toute  la 
théorie  du  mouvement  des  fluides  est  comprise 
dans  deux  équations  diflérenlielles  du  second  or- 


3 

■ 

t 
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dre  ; l’auteur  applique  les  principes  généraux  aux 

écoulement  par  les  orifices  des  vases,  à Fasceusion 

de  l’eau  dans  les  pompes,  à son  cours  dans  les 

tuyaux  de  conduite  de  diamètres  constans  ou  varia-» 

blés,  etc.  11  a considéré  aussi  le  mouvement  des 
. . . • ;> 
fluides  élastiques  : celui  de  l’air  le  conduit  à des 

formules  très-simples  sur  la  propagation  du  son, 

et  sur  la  manière  dont  le  son  est  produit  dans  les 

tuyaux  d’orgue  ou  de  flûte.  Toutes  ces  recherches 

offrent  des  objets  du  plus  grand  intérêt  pour  les 

géomètres.  , . -u  aV  Y 

VIII. 


M.  Lagrange  a donné  aussi , sur  le  mouvement. 

1,  des  fluides,  un  savant  mémoire  dans  lequel  il  s’est 
proposé  de  lever  ou  du  moins  de  diminuer  les  dif- 
ficultés qui  ont  retardé  les  progrès  de  celte  théo- 
rie , et  qui  ont  obligé  les  géomètres  à se  contenter, 
pour  la  solution  des  problèmes  les  plus  simples  , * 
de  méthodes  indirectes,  ou  fondées  sur  des  sup- 
positions précaires. 

Il  y a des  sciences  qui,  par  leur  nature,  ne  pa- 
raissent destinées  qu’à  nourrir  la  curiosité  ou  l’in- 
quiétude de  l’esprit  humain.  Mais,  comme  je  l’ai 
déjà  remarqué,  l’hydrodynamique  n’est  pas  de  ce 
nombre;  elle  doit  sortir  de  cet  ordre  purement  in- 
tellectuel , et  s’appliquer  aux  besoins  de  la  société. 
Malheureusement  ici  les  grands  géomètres  que  je 
viens  de  citer,  en  s’attachant  à toute  la  rigueur  des 


Digitized  by  Google 


' ; PÉRIODE  TV.  CHAPITRE  IV.  2l3 
principes  qu’admet  le  problème  considéré  théori- 
quement, ont  été  conduits  à des  calculs  compli- 
qués qu’on  ne  peut  regarder  què  comme  des  Véri- 
tés géométriques  très-précieuses  en  elles-mêmes, 
et  non  comme  des  symboles*  propres  à diriger  le 
praticien  dans  la  connaissance  du  mouvement  ac- 
tuel et  physique  des  fluid&. 

IX. 

On  rapporte  ordinairement  à l'hydrodynamique  r stance  des 
une  théorie  particulière  qui  appartient  aussi  à la 
mécanique  des  corps  solides  : elle  a pour  objet  de 
déterminer  la  percussion  d’un  fluide  en  mouve- 
ment contre  un  corps  solide , ou  la  résistance  qu’é- 
prouve un  corps  solide  en  mouvement  à diviser 
un  fluide.  Les  géomètres  ont  fait  les  deruiei’S  ef- 
forts pour  établir  sur  ce  sujet  des  lois  générales  que 
l’expérience  pût  avouer. 

Une  idée  très-simple  et  vraie  en  partie,  à ln- 
. quelle  on  s’attacha  d’abord , fut  de  regarder  un 
fluide  en  mouvement,  comme  composé  d’une  in- 
finité de  filets  parallèles  qui  donnent  chacun  leur 
coup  au  corps  solide,  sans  en  être  empêchés  par  les 
filets  voisins.  De  là  on  trouva , i .“  que  dans  le  choc 
perpendiculaire  d’un  fluide  contre  un  plan , ou 
d’un  plan  contre  un  fluide,  la  percussion  ou  la  ré- 
sistance est  comme  le  produit  du  plan  par  la  den- 
sité du  fluide,  et  par  le  carré  de  la  vitesse  avec  la- 
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quelle  se  fait  la  percussion;  a.°  que  dans. le  choç 
oblique , la  percussion  qui  résulte  perpendiculaire" 
jnênt  au  plan,  est  comme  le  produit  du  plan  par  la 
densité  du  fluide,  par  le  carré  du  sinus  deïangle 
d’incidence , et  par  le  carré  de  la  vitesse,  > 

Rien  n'est  plus  facile  et  plus  commode  que 
cette  théorie  : elle  est  à très-peu  près  conforme  à 
l’expérience  pour  les  chocs  directs;  mais  dans  les 
chocs  obliques , elle  s’en  écarte  de  plus  en  plus , à 
mesure  que  l’obliquité  augmente  ; de  manière 
qu’elle  devient  absolument  fautive,  lorsque  les  an- 
gles d’obliquité  commencent  à être  au-dessous  de 
45  degrés , comme  il  est  prouvé  par  l’expérience. 

( Voyez  les  mémoires  de  l’académie  des  sciences 
de  Paris,  pour  l’année  1778,  pag.  353.)  ; 

Ce  défaut  considérable  a excité  plusieurs  géo- 
mètres à chercher  de  nouvelles  théories,  ou  à rec- 
tifier celle  dont  on  vient  de  parler,  par  de  certaines 
suppositions  qu’ils  regardaient  comme  peu  éloi- 
gnées de  la  vérité,  r «•»  *, 

* X,  ’ 

Théorie  de  Neuton  ( Princ.  math.  liv.  11)  traite  la  ques- 

tion de  la  résistance  des  fluides  sous  différées 
points  de  vue , selon  la  différence  des  fluides  ou 
des  milieux  dans  lesquels  les  corps  se  meuvent.  Il 
suppose  d’abord  un  milieu  rare , composé  de  par- 
ties égales,  qui  se  tiennent  librement  à des  dista»- 
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ces  égales  par  une  cause  quelconque-,  de  sorte  que 
chaque  particule  est  censée  pouvoir  donner  son 
coup,  sans  être  empêchée  par  les  autres,  ce  qui 
revient  à la  théorie  précédente.  Alors  il  trouve  que 
la  résistance  d’un  globe  n’est  que  la  moitié  de  celle 
qu’éprouverait  le  cylindre  circonscrit  mu  perpendi- 
culairement à sa  base.  Ensuite  il  cherche  la  résis-  , „ 
tance  absolue  du  globe,  en  supposant,  ou  que  le» 

. particules  fluides  sont  parfaitement  élastiques,  ou 
qu’elles  sont  dénuées  de  toute  élasticité  : dans  le 
premier  cas,  la  résistance  du  globe  est  à la  force  A 
par  laquelle  le  mouvement  total  de  ce  globe  peut 
être  produit  ou  détruit,  dans  le  temps  qu’il  em- 
ploie à parcourir  les  deux  tiers  de  son  diamètre  par 
une  vitesse  uniformément  continuée,  comme  la 
densité  du  milieu  est  à la  densité  du  globe  ; dans  le 
second  cas,  la  résistance  est  deux  fois  moindre. 

La  résistance  suit  une  proportion  moyenne  dans  les 
cas  intermédiaires. 

Il  est  évident  que  cette  théorie  n’est  pas  appli- 
cable aux  fluides  continus  et  denses,  tels  que  l’eau , 
le  mercure,  l’huile,  etc.  Aussi  Neuton  en  donne- 
t-il  une  autre  pour  ces  sortes  de  milieux , dans  les- 
quels le  globe  ne  frappe  pas  immédiatement  toutes 
les  molécules  résistantes  du  fluide,  mais  commu- 
nique seulement  aux  molécules  les  plus  voisines 
une  pression  qui  se  transmet  de  proche  en  proche 
aux  autres  parties.  Selon  cetté*  nouvelle  théorie  .. 


Digitized  by  Google 


ai  G HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 
qui  est  fondée  sur  plusieurs  propositions,  et  qui 
n’est  pas  ici  susceptible  d’extrait,  la  résistance  du 
globe  est  la  même  que  celle  du  cylindre  circons-j 
çril  : résultat  contraire  à l'expérience  ; d’où  l’on 
doit  conclure  que  cette  manière  de  considérer  la 
résistance  des  fluides  continus  u est  pas  conforme 
à l’état  physique  de?  choses. 

Théorie  ao  Dans  le  tome  vin  des  anciens  mémoires  da 
D.  a«uouU.  papa(j^qjje  <Je  Pétersbourg,  Daniel  Bernoulli  pro- 
pose une  méthode  très-ingénieuse  pour  déterminer 
le  choc  perpendiculaire  d’une  veine  fluide  qui  sort 
d’un  vase,  contre  un  plan  ; il  observe  qu’en  suppo- 
sant au  plan  une  certaine  étendue , les  filets  dont  la 
veine  est  composée,  finissent  par  se  fléchir  suivant 
des  directions  parallèles  au  même  plan  : il  regarde 
la  courbe  décrite  par  chaque  filet , comme  un  ca- 
nal dans  lequel  se  meut  un  corps  qui  éprouve  pan 
Conséquent  eu  chaque  point  l’action  de  la  force 
centrifuge,  et  que  l’auteur  suppose  de  plus  soumis 
à l’action  d’une  force  tangentielle , variable  suivaut 
une  loi  quelconque  ; il  calcule  toutes  ces  forces , et 
il  trouve  qu’il  en  résulte  parallèlement  à l’axe  de  la' 
veine,  ou  perpendiculairement  au  plan,  une  im- 
pulsion égale  au  poids  d’un  cylindre  du  fluide,  qui 
aurait  pour  base  la  section  de  la  veine  avant  que  les 
filets  ne  commencent  à se  fléchir,  et  pour  hauteur 
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Je  double  de  la  hauteur  due  à la  vitesse  du  fluide  ; 
ce  qui  est  assez  conforme  à l’expérience.  Cette  mé- 
thode s’applique  difficilement  aux  chocs  obliques, 
et  à plus  forte  raison  aux  chocs  contre  des  surfaces 
courbes;  elle  ne  peut  pas  avoir  lieu  pour  mesurer 
la  résistance  d’im  corps  plongé  dans  un  fluide. 

XII. 

D’Alembert , dans  son  Essai  sur  la  résistance  Théorie 

^ «i’Alembert. 

des  fluides,  qui  parut  en  i y 5s , détermine  les  lois 
de  la  résistance  des  fluides  par  gelles  de  leur  équi- 
libre.  Il  suppose  d’abord  un  corps  retenu  en  repos 
par  quelque  cause  extérieure , au  milieu  d’un  fluide 
qui  vient  le  choquer.  Les  filets  à la  rencontre  du 
corps  se  fléchissent  suivant  différentes  directions; 
et  la  portion  de  fluide  qui  couvre  la  partie  anté- 
rieure du  corps,  est  comme  stagnante  dans  une 
certaine  étendue.  L’auteur  observe  que  la  pression 
soufferte  parle  corps,  ou  la  résistance  qu’il  oppose 
au  mouvement  des  particules,  est  produite  parles 
perles  de  vitesses  que  fout  ces  molécules;  car  un 
corps  n’agit  sur  un  autre  corps  qu’autant  qu’il  lui 
communique,  ou  tend  à lui  communiquer  une 
partie  de  son  mouvement.  Il  fait  voir  que  la  ques- 
tion se  réduit  à trouver  d’abord  la  vitesse  du  fluide 
qui  glisse  immédiatement  sur  la  surface  du  corps, 
çl  il  la  détermine  par  deux  méthodes  différentes. 

Cette  vitesse  étant  trouvée , on  a la  formule  rigou- 
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reuse  de  la  pression  ou  de  la  résistance  ; mais  ce 
calcul  est  très-complkjué , et  de  nul  usage  dans  cet 
état  de  généralité.  En  le  modifiant  et  en  se  relâ- 
chant un  peu  sur  la  rigueur  géométrique,  d’Alem- 
bert  trouve  que  l’action  perpendiculaire  du  fluide 
contre  un  plan,  est  un  peu  moindre  que  le  poids 
d’un  cylindre  qui  aurait  pour  base  la  largeur  de  la 
veine , et  pour  hauteur  le  double  de  la  hauteur  due 
à la  vitesse  du  fluide  ; ce  qui  s’accorde  à peu  près 
avec  l’expérience  pour  les  courans  d’eau  resserrés 
dans  des  coursiers  ^ mais  non  pas  pour  la  résistance 
des  fluides  indéfinis  en  largeur  et  en  profondeur. 

, Euler,  admettant  comme  d’Alembert,  que  la 
résistance  d’un  fluide  est  produite  par  la  pression , 
* détermine  d’ailleurs  la  vitesse  par  les  moyens  ordi- 
naires, et  s’épargne  beaucoup  de  longs  calculs; 
mais  cette  nouvelle  méthode  mixte  est  encore  iu- 
suflisanto. 

XIII. 

. • • 

Toutes  les  théories  précédentes  ne  sont,  pour 
ainsi  dire , que  des  spéculations  de  géométrie  ; et 
on  ne  peut  en  faire  des  applications  avec  sûreté , 
qu’en  les  modifiant,  ou  en  y suppléant  par  la  voie 
de  l’expérience. 

Il  n’existait  point  d’expériences  un  peu  en  grand 
sur  le  mouvement  des  fluides,  avant  celles  quefe 
commençai  à faire  en  1 766 , et  que  fai  continuées 
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dans  la  suite.  Ce  travail,  qui  embrasse  à peu  près 
toutes  les  parties  de  l’hydraulique  pratique,  est  ex- 
posé au  long  dans  les  différentes  éditions  de  mort 
Traité  (l’Hydrodynamique,  dont  la  première 
parut  en  1771.  Sans  entrer  ici  dans  aucun  détail, 
je  dirai  seulement  que  les  expériences  sur  la  résis- 
tance des  fluides  dans  des  canaux  étroits  et  peu 
profonds,  furent  faites  en  1775,  à l’occasion  du 
fameux  canal  souterrain  de  Picardie.  On  s’accorde, 
ce  me  semble , à reconnaître  qu’elles  ont  pleine- 
ment éclairci  une  matière  très-importante , sur  la- 
quelle on  n’avait  que  des  notions  vagues  ou  même 
fausses. 

M.  Dubuat , ci  - devant  correspondant  de  l’a- 
cadémie des  sciences,  et  aujourd’hui  correspon- 
dant de  l’institut,  fit  paraître,  en  1786,  un  ex- 
cellent ouvrage  intitulé  : Principes  Hydrau- 
liques, dans  lequel  on  trouve  un  grand  nombre 
d’expériences  et  de  vues  théoriques  sur  le  mou- 
vement des  eaux  dans  les  rivières,  les  canaux,  les 
tuyaux  de  conduite , la  résistance  des  fluides , etc. 
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CHAPITRE  V. 

Suite  des  deux  chapitres  précédens.  applica- 
tions importantes  de  Ut  mécanique  et  de  l’hy- 
drodynamique. 

I. 

•La  mécanique  calcule  Tcflet  des  machines  : l’hy- 
drodynamique fournit  à plusieurs  machines  le 
principe  moteur,  comme,  par  exemple,  dans  les. 
pompes , les  moulins  à eau  ou  à bras,  les  roues  hy- 
drauliques, la  construction  des  vaisseaux,  etc.  Je 
• # , . • , * 
ne  puis  pas  entrer  ici  dans  tous  ces  détails  : je  me 

bornerai  à ceux  de  l’action  des  fluide§  sur  un  vais- 
seau flottant  à la  mer,  grand  objet  d’utilité  univer- 
selle, et  où  l’industrie  humaine  a continuellement 
besoin  d’être  conduite  par  les  règles  de  la  science. 

IL 

•-  • • 

Dès  l’année  1689,  le  chevalier  de  Renau,  lieu- 
tenant-général des  armées  du  roi  de  France,  en-  . 
* treprit  de  soumettre  le  mouvement  du  navire  au 
calcul , dans  un  ouvrage  intitulé  : Théorie  de  la 
manœuvre  du  vaisseau.  Une  de  scs  principales 
propositions  était  que  si  un  navire  est  poussé  en 
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même  temps  par  les  actions  de  deux  voiles  per- 
pendiculaires euîr’elles,  et  qu’on  représente  ces 
forces  par  les  côtés  contigus  d’un  parallélogram- 
me rectangle  construit  sur  leurs  directions,  le 
navire  éprouvera,  de  la  part  de  l’eau , une  résistance 
représentée  par  la  diagonale.  Huguens  observa  que 
la  proposition  serait  vraie,  si  les  résistances  de  l’eau 
étaient  comme  les  simples  vitesses-,  mais  quelle  est 
fausse,  dans  l’hypothèse  conforme  à la  nature , que 
les  résistances  sont  comme  les  carrés  des  vitesses. 

En  effet,  suivant  cette  hypothèse,  les  résistances 
que  l’eau  oppose  aux  actions  des  deux  voiles,  et 
qui  leur  font  équilibre,  étant  comme  les  carrés  des 
vitesses,  il  faut  d’abord  construire  un  parallélo- 
gramme pour  représenter  les  deux  vitesses  que  les 
deux  voiles  imprimeraient  séparément  au  navire  : 
ensuite  il  faut  construire  un  second  parallélogram- 
me, tel  que  ses  côtés , ayant  d’ailleurs  mêmes  direc- 
tions que  ceux  du  premier,  soient  proportionnels  à 
leurs  carrés  : alors  la  diagonale  de  ce  second  parai-  * 

lélogramme  exprimera  la  résistance  composée  ; et 
la  vitesse  du  navire,  dirigée  suivant  cette  même 
diagonale , sera  proportionnelle  à sa  racine  Carrée. 

Renau  ne  se  rendit  point  aux  démonstrations  de 
Huguens  : il  persista  dans  son  opinion  erronée, 
jusqu’à  ce  qu’enfin  Jean  Bernoulli , dans  son  Es- 
sai sur  la  manœuvre  des  vaisseaux,  publié  en 
1714»  mit  la  vérité  dans  tout  son  jour,  et  démêla 
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les  paralogismes  dans  lesquels  l’auteur  français 
s’enveloppait. 

Ce  même  auteur  était  tombé  dans  une  autre 
erreur  capitale  : il  avait  avancé  que  l’angle  de  la 
dérive  d’un  vaisseau  pouvait  se  déterminer,  dans 
tous  les  cas,  quelles  que  fussent  la  figure  et  la 
grandeur  du  vaisseau , par  le  seul  rapport 
qu’il  y a de  la  résistance  qu'il  trouve  à fendre 
Veau  avec  son  côté,  à celle  qu’il  trouve  a le 
faire  avec  sa  pointe  : règle  fort  simple , et  qui 
serait  d’un  usage  commode,  si  elle  était  vraie.  Jean 
Bernoulli  démontra  que  la  forme  et  les  dimensions  ' 
du  navire  entrent  nécessairement,  comme  élé- 
mens,  dans  la  détermination  de  la  déiive,  et  il  fit 
voir,  par  divers  exemples , que  la  méthode  du  che- 
valier de  Renau  mènerait  souvent  à des  erreurs 
très-considérables  et  très-dangereuses. 

Quoique  Jean  Bernoulli  n’ait  pas  résolu  avec  as- 
sez de  généralité  la  plupart  des  problèmes  que  son 
sujet  comportait,  il  rendit  néanmoins  un  très-grand 
service  à l’art  nautique,  en  y appliquant  exacte- 
ment les  principes  alors  reçus  sur  la  résistance  des 
fluides. 


uv,nt*  du  Ou  s’était  jeté  d’abord  dans  les  plus  difficiles  pro- 
(je  la  manœuvre  des  vaisseaux,  sans  trop 
avoir  examiné  les  conditions  essentielles  à l’équi- 
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libre  de  ces  sortes  de  corps  : conditions  d’où  dé- 
pendent cependant  la  sûreté  de  la  navigation,  et 
en  même  temps  tous  les  avantages  qui  peuvent  la 
rendre  prompte  et  facile.  Les  géomètres  revinrent 
donc  sur  leurs  pas,  et  reprirent  en  quelque  sorte  la 
science  navale  par  les  fondemens.  On  savait  depuis 
long-temps  qu’afin  qu’un  corps  solide , flottant  sur 
un  fluide,  demeure  en  équilibre,  il  faut  i.°  que 
son  poids  absolu,  et  celui  du  fluide  qu’il  déplace, 
soient  égaux  entr’eux;  2.0  que  le  centre  de  gravité 
de  ce  corps , et  celui  de  sa  partie  submergée,  con- 
sidérée comme  homogène,  soient  placés  sur  une 
même  ligne  verticale.  Mais  cela  ne  suffit  pas  pour 
former  un  équilibre  solide  et  permanent.  Daniel 
Bernoulli  fit  voir  de  plus  qu’eu  égard  aux  diverses  Ac»a.  purtrp. 
situations  respectives  que  les  deux  centres  de  gra- 
vité peuvent  avoir  sur  la  ligne  ferticale , il  existe 
divers  états  d’équilibre,  plus  ou  moins  fermes.  - 
Lorsque  le  centre  de  gravité  du  système  de  toutes 
les  matières  qui  composent  la  charge  d’un  vaisseau, 
est  placé  au-dessous  du  centre  de  gravité  de  la  ca- 
rène ou  de  la  partie  submergée , l’équilibre  est  tou- 
jours ferme , ou  tend  à se  rétablir  s’il  a été  dérangé, 
par  quelque  cause  extérieure , telle  que  l’agitation 
des  lames,  l’inégalité  dans  les  impulsions  du 
vent,  etc.  : le  vaisseau  revient  à sa  première  situa- 
tion avec  d’autant  plus  d’énergie,  que  son  cenue 
de  gravité  est  placé  plus  bas.  Mais  lorsque  les  deux 
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centres  de  gravité  se  confondent  , ou  lorsque  celui 
du  navire  est  plus  élevé  que  celui  de  la  carène, 
l’équilibre  est  versatile,  et  de  plus  en  plus  Versa- 
tile , à mesure  que  cette  élévation  augmente.  Da- 
niel Bernoulli  doune  des  formules  pour  évaluer  le 
degré  de  stabilité  du  vaisseau  dans  tous  les  cas. 

Il  paraît  qu’Euler  avait  trouvé  de  sob  côté , et1 
dans  le  même  temps,  des  résultats  semblables  ; il' 
les  développe  et  les  démontre  dans  son  ouvrage  : 
Scient ia  Navalis,  ] 7 /j  g . 

Bouguer  explique  an  long  la  même  théorie, : 
• d’une  manière  nouvelle  et  très-simple,  dans  son 
Traité  du  Navire,  publié  en  1746-  H fait  connaî- 
tre, sous  le  nom  de  métacentre,  la  limite  au-des- 
sous  de  laquelle  doit  être  placé  le  centré  de  gravi- 
té de  toute  la  charge  du  vaisseau  ; il  examine  la 
meilleure  position  des  mâts,  l’étendue  qu’il  faut 
donner  aux  voiles,  et  les  divers  moüvemefls  de 
roulis  et  de  tangage  qui  peuvent  arriver,  à raison 
des  changemens  du  point  velique,  c’est-à-dire , du 
point  auquel  doivent  concourir  la  résultante  des 
efforts  de  Feau  contre  le  vaisseau , la  résultante  des 
efforts  du  vent  contre  les  voiles,  et  la  verticale  me- 
née  par  le  centre  de  gravite  de  la  charge  totale  du 
vaisseau.  Les  connaissances  pratiques  qu’il  joignait 
à une’  profonde  théorie , l’ont  mis  en  état  de  ré- 
pandre sur  ce  sujet  des  lumières  fort  utiles  aux  ma- 
rins. Il  a traité  encore  plus  spécialement  de  la 
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manœuvre  des  vaisseaux,  ou  des  mouvemens  du 
navire,  dans  un  autre  ouvrage  qu’il  fit  paraître  en 
i Mais  il  y a , par  malheur , daus  ces  recher- 
ches, un  vice  radical  qui  en  diminue  beaucoup 
l'utilité  dans  la  pratique  : elles  sont  fondées  pour 
la  plupart  sur  la  théorie  ordinaire  de  la  résistance 
des  fluides , dont  on  ne  peut  faire  usage  qu’avec  les 
restrictions  que  j’ai  indiquées. 

IV. 

L’académie  des  sciences  de  Paris,  toujours  oc- 
cupée de  l’utilité  publique,  a singulièrement  con- 
tribué aux  progrès  de  la  navigation  dans  le  siècle 
passé , par  les  sujets  de  prix  qu’elle  proposait  aux 
savans  de  toutes  les  nations,  sur  des  questions  qui 
se  rapportent  à cet  objet  important. 

Le  sujet  du  prix  de  1727,  adjugé  à Bouguer,  fut 
de  déterminer  la  meilleure  manière  de  mater 
un  vaisseau.  Bouguer  discute  successivement  les 
conditions  du  problème  pour  la  route  directe  et 
pour  la  route  oblique.  La  première  a rarement 
lieu  ; mais  elle  doit  être  néanmoins  examinée  avec 
attention,  comme  donnant  la  limite  de  la  plus 
grande  hauteur  à laquelle *on  puisse  porter  la  mâ- 
ture. Le  principe  fondamental  du  problème  est  de 
régler  le  nombre , la  hauteur  et  la  distribution  des 
mâts,  de  telle  manière  que  le  centre  d’effort  du 
Vent  contre  toutes  les  voiles  se  trouve  toujours , 
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du  moins  à peu  près,  au  point  où  la  résultante  de 
toutes  les  impulsions  de  l'eau  contre  Je  navire  qui 
la  divise , va  rencontrer  la  verticale  élevée  par  le 
centre  de  gravité  de  la  charge  totale.  Bouguer 
avait  à combattre  plusieurs  mauvaises  pratiques  ac- 
créditées. On  n’avait  pas  encore  réfléchi  sur  la  né- 
cessité de  hien  fixer  ce  point  de  concours,  et  sur 
le  danger,  presquégal,  de  le  placer  trop  haut  ou 
trop  bits  : on  changeait  la  hauteur  et  la  largeur  des 
voiles,  sans  se  mettre  en  peine  de  l’endroit  où 
viendrait  ensuite  se  réunir  l’action  du  vent.  D’un 
autre  côté,  on  ne  faisait  ordinairement  dépendre  la 
résistance  de  l’eau , que  de  la  seule  largeur  et  de  la 
seule  longueur  du  vaisseau , tandis  qu’il  peut  arri- 
ver que  deux  vaisseaux,  qui  se  ressemblent  sur  ces 
deux  points , aient  d’ailleurs  des  figures  fort  diffé- 
rentes, et  que  par  conséquent  les  résistances  de 
l’eau  soient  aussi  fort  différentes,  tant  en  quantités 
qu’en  directions.  Bouguer  porta  le  flambeau  de  la 
géométrie  sur  toutes  ces  questions  et  sur  plusieurs 
autres  qui  en  dépendent.  Sa  pièce  a été  le  germe 
de  toutes  ses  recherches  ultérieures,  répandues 

dans  ses  traités  du  Navire  et  de  la  Manœuvre 

% 

des  V aisseaux , dont  j’ai  déjà  parlé. 

V. 

Les  prix  des  années  1729,  1731,  1753,  1737, 
1741,  eurent  pour  objets  respectifs,  la  meilleure 
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manière  d’observer  en  mer  la  hauteur  des  astres  ; la 
méthode  d’observer  en  mer  la  déclinaison  de  la 
boussole;  la  mesure  du  sillage  du  vaisseau;  la  cons- 
truction des  ancres;  l’invention  de  nouveaux  ca- 
bestans, ou  la  correction  des  anciens.  Toutes  ces 
questions  produisirent  d’excellens  mémoires,  que 
je  ne  puis  analyser  ici,  et  auxquels  je  renvoie  le  lec- 
teur, en  avertissant  qu’ils  ont  pour  auteurs,  Bou- 
guer,  Poleni,  Daniel  Bernoulli,  Euler  et  Jean  Ber- 
noulli fils. 

' VI. 

, Le  concours  de  174^,  sur  la  meilleure  manière 
de  construire  des  boussoles  d’inclinaison , est  re- 
marquable en  particulier,  par  la  pièce  de  Daniel 
Bernoulli , qui  remporta  le  prix , et  celle  d’Euler, 
qui  obtint  11  accessit; 

Jusque-là,  deux  boussoles  d’inclinaison  étaient 
sujettes  à donner  quelquefois  des  résultats  très- 
difierens,  dans  un  même  lieu,  et  dans  les  mêmes 
circonstances,  malgré  tous  les  soins  qu’on  prenait 
de  les  bien  construire,  et  d’une  manière  sembla- 
ble, comme  de  les  frotter  contre  un  même  acier, 
de  leur  donner  la  même  longueur,  la  même  épais- 
seur. Daniel  Bernoulli  propose  des  moyens  très- 
ingénieux  et  très-sûrs,  fondés  sur  les  lois  de  la  mé- 
canique, pour  faire  disparaître  ces  différences.  Ils 
aboutissent  à faire  en  sorte,  i.°  que  l’aiguille  soit 
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parfaitement  mobile,  de  sorte  quelle  tourne  libre- 
ment sur  son  axe,  saus  souffrir  le  moindre  frotte- 
ment. 3°  Que  l’action  de  la  pesanteur  magnéti- 
que ait  pleinement  son  effet,  sans  être  altérée  par 
aucune  autre  force , surtout  par  la  pesanteur  na- 
turelle, qui  est  commune  à tous  les  coqis.  Avec 
ces  précautions  principales,  et  leurs  accessoires, 
on  ne  pourra  manquer  de  parvenir  à rendre  toutes 
les  boussoles  d’inclinaison  exactement  compara- 
bles , eu  parité  de  circonstances. 

Euler  s’est  plus  appliqué  à déterminer  en  géo- 
mètre les  causes  qui  produisent  des  différences 
dans  les  boussoles  d’inclinaison,  qu’à  chercher  en 
physicien  les  moyens  d’y  obvier. 

VII. 

Ces  deux  grands  géomètres  partagèrent  le  piix 
double  de  1 747,  sur  la  meilleure  manière  de  trou- 
ver l’heure  eu  mer,  par  l’observation , soit  dans  le 
jour,  soit  dans  les  crépuscules,  et  surtout  dans  la 
nuit , quand  on  ne  voit  pas  l’horizon. 

On  sait  qu’on  peut  toujours  trouver  l’heure  par 
l'observation  d’un  astre  au-dessus  de  l’horizon , ou 
par  sa  distance  au  zénith  ; mais  ces  sortes  d’obser- 
vations sont  très-difficiles  à faire  avec  exactitude  en 
pleine  mer,  à cause  de  l’agitation  continuelle  du 
vaisseau,  surtout  quand  on  ne  voit  pas  l’horizon. 
Daniel  Bernoulli  propose  en  général  des  moyens 
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tirés  d’n  ne  mécanique  très-délicate,  pour  détermi- 
ner la  ligue  verticale  : il  suspend  plusieurs  pendules 
de  longueurs  différentes,  à un  même  axe  attaché 
fortement  au  centre  de  gravité  du  vaisseau,  ouïe 
plus  près  qu’il  est  possible  de  ce  point  ; il  attend 
que  les  mouvemeus  de  roulis  et  de  tangage  soient 
devenus  réguliers,  ce  qui  arrive  presque  toujours, 
au  moins  pour  quelques  inslans , même  quand  les 
agitations  sont  fort  violentes;  et  par  la  comparai- 
son des  formules  qui  expriment  les  angles  que  les 
fils  des  pendules  doivent  faire  avec  la  verticale,  il 
conclut  la  direction  absolue  de  cette  ligne  ; il  cons- 
truit sur  ce  principe  un  instrument  qui  fait  coh- 
naître  la  position  d’un  astre,  et  par  conséquent 
l’heure.  La  question  est  ensuite  de  conserver  l’heu- 
re , au  moins  pour  quelque  temps.  C’est  à quoi  ser- 
vent d’excellentes  montres.  Daniel  Bernoulli  fait , 
sur  la  construction  de  ces  machines,  des  remarques 
mathématiques  et  physiques , dont  les  artistes  ont 
tiré  daus  la  suite  les  plus  heureux  secours.  11  n’ou- 
blie aucun  moyen  de  porter  la  solution  du  problè- 
me de  l’académie  au  degré  d’exactitude  qu’on  pou- 
vait alors  espérer. 

Euftr  ne  s’est  pas  attaché  à examiner  la  question 
sous  le  rapport  immédiat  et  principal  qu’elle  a avec 
la  détermination  des  longitudes  en  mer  : il  s’est 
contenté  de  discuter,  par  de  savans  calculs,  les 
avantages  et  les  inconvéniens  des  instrumens  con- 
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nus  pour  prendre  hauteur  en  nier,  et  de  propose 
quelques  moyens  pour  les  perfectionner. 

VIII. 

Un  vaisseau  cinglant  à la  mer  est  souvent  dé- 
tourné de  sa  roule  par  des  courans,  malgré  tous  les 
obstacles  qu’on  leur  oppose.  Daniel  Bernoulli  rem- 
porta le  piix  double  de  l’académie  pour  l’année 
iy5i,  sur  la  cause  et  la  nature  de  ces  courans,  la 
meilleure  manière  de  les  observer,  et  d’en  empêcher 
les  mauvais  effets.  Ce  sujet  demandait , pour  être 
traité  avec  succès,  comme  il  l’a  été,  de  profondes 
connaissances  mathématiques  et  physiques,  dont 
Daniel  Bernoulli  était  éminemment  pourvu. 

Le  même  auteur  fut  couronné  en  1753,  sur  la 
meilleure  manière  de  suppléer  en  mer  à l’action 
du  vent.  Il  propose  à cet  effet  des  rames  d’une 
forme  particulière,  dont  il  détermine  l’arrange- 
ment et  les  .dimensions  avec  sagacité;  mais  ce 
moyen  n’est  guère  praticable  pour  les  grauds  vais- 
seaux, 

IX, 

En  1755,  M.  Chaucliot,  alors  sous-construc- 
teur des  vaisseaux  du  roi , à Brest , remporta  le 
prix  de  l’académie  sur  la  manière  de  diminuer,  le 
plus  qu’il  ert  possible,  les  mouvemens  de  roulis  et 
de  langage  du  navire,  sans  lui  faire  perdre,  au 
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moins  sensiblement,  aucune  des  bonnes  qualités 
• qu’il  doit  avoir.  11  propose  de  faire  à la  construc- 
tion du  tÿisseau  et  à la  mâture  quelques  change- 
mens  faciles,  dont  il  tâche  d’apprécier  les  effets 
par  la  géométrie. 

La  question  n ayant  pas  été  jugée  suffisamment 
résolue,  fut  proposée  de  nouveau  pour  le  sujet  du 
prix  de  1757,  qui  fut  adjugé  à Daniel  Bernoulli. 

Un  examen  plus  exact  et  plus  approfondi  des 
lois  de  la  mécanique  et  de  l’hydrodynamique, 
d’où  dépendait  la  solution  complète  du  problème, 
mil  ce  dernier  auteur  en  état  de  traiter  le  sujet  avec 
plus  d’exactitude  et  plus  de  succès.  Le  principal 
avantage  de  çes  nouvelles  recherches  fut  d’assurer 
parfaitement  la  stabilité  du  vaisseau , sans  laquelle 
il  est  exposé  à périr,  ou  par  submersion,  ou  par  la 
désunion  que  la  tourmente  tend  à produire  dans 
ses  parties.  ' 

Comme  il  est  impossible  d’cmpêcher  entière- 
ment les  mouvemeus  de  roulis  et  de  tangage,  quel- 
ques précautions  qu’on  prenne  pour  établir  la  sta- 
bilité, il  faut  du  moins  tâcher  de  donner  toute  la 
solidité  possible  à l’assemblage  des  différentes' piè- 
ces du  vaisseau.  Dans  cette  vue , l’académie  proposa 
pour  sujet  du  prix  de  1759,  l’examen  des  efforts 
que  la  carcasse  du  vaisseau  éprouve  dans  les  raon- 
vemens  de  roulis  et  de  langage,  et  les  moyens 
d’en  empêcher  les, mauvais  effets.  Le  prix  fut  par- 
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tagé  entre  Euler,  et  Grognard  constructeur  des 
vaisseaux  du  roi  à Toulon,  Euler  perfectionna  la 
théorie;  Grognard  proposa  plusieurs  clfengemeus 
avantageux  à la  construction, 

X, 

Après  avoir  ainsi  pourvu  à la  sûreté  de  la  navi- 
gation, on  voulut  - vo'r  si  Y arrimage,  ou  la  dis- 
tribution de  la  ch.  rge  Tuu  vaisseau,  n’aurait  pas 
quelqu’influence  sur  »cs  raouvemens  à la  mer. 
L’académie  de  Paris,  proposa  donc  pour  sujet  du 
prix  de  1761,  de  déterminer  la  meilleure  manière 
de  lester  et  d’arrimer  un  vaisseau;  et  les  change-» 
mens  qu’on  peut  faire  en  mer  à l’arrimage,  soit 
pêur  fijire  mieux  porter  la  voile  au  navire,  soit 
pour  lui  procurer  plus  de  vitesse,  soit  pour  le  ren- 
dre plus  ou  moins  sensible  au  gouvernail.  Le  prix 
fut  partagé  entre  M.  Jean- Albert  Euler  et  moi.  La 
pièce  de  M,  Euler  est  remarquable  par  de  profon- 
des recherches  de  géométrie , surtout  relativement 
au  mouvement  de  rotation  d’un  corps  autour  de 
trois  axes  principaux  ; les  juges  du  prix  pensèrent 
que  m’étant  un  peu  plus  ressemé  dans  les  homes 
de  la  question , je  l’avais  traitée  avec  un  peu  plus 
de  soin  : ce  qui  ( tout  compensé  ) leur  fit  regarder 
nos  deux  pièces  comme  égales. 

Les  pratiques  de  l’arrimage  des  vaisseaux  furent 
le  sujet  du  prix  double  pourTannée  1765  : prix 
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qui  fut  partagé  entre  M.  Bourde  de  Vïllhuet , 

M.  Gauthier,  M.  Grognard  et  moi.  Mes  trois 
rivaux , marins  de  profession , ont  traité  complète- 
ment la  partie  pratique  de  la  questiou.  Je  n’ai  pas 
pégligé  ce  même  objet , ayant  eu  soin  de  prendre 
pour  cela  divers  renseignemens.  Sans  sortir  du 
sujet , j’ai  eu  occasion  de  résoudre  quelques  nou- 
veaux problèmes  de  théorie,  entr autres  celui  de 
l'action  du  gouvernail , en  ayant  égale!  au  mouve- 
ment de  charnière  que  celte  pièce  reçoit  elle- 
même  du  choc  des  eaux , autour  de  l’axe  par  lequel 
elle  tient  au  corps  du  navire, 

XI* 

Nous  voici  arrivés  aux  temps  ou  l’horlogerie , MontTM  ml. 
après  plusieurs  essais,  est  enfin  parvenue  à cous-  x"“*‘ 
truire  des  montres  qui  conservent  leur  mouve- 
ment uniforme  à la  mer,  du  moins  sensiblement , 
pendant  de  très-longues  traversées  ; d’où  résulte  la 
manière  la  plus  simple  et  la  plus  commode  de  dé- 
terminer à chaque  instant  la  longitude  du  vais- 
seau , avec  une  précision  suffisante. 

En  partant  d’un  port  dont  la  position  est  suppo- 
sée connue,  une  excellente  montre  marine , réglée 
sur  le  temps  de  ce  port,  continuera  de  le  marquer 
à la  mer.  Ainsi,  lorsqu’on  voudra  déterminer  la 
longitude  du  vaisseau  en  un  endroit  quelconque 
de  sa  course , on  prendra  la  différence  entre  l’heu- 
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re  marquée  par  la  montre,  et  l’heure  observée 
dans  le  vaisseau  par  la  hauteur  des  astres  ; puis , en 
convertissant  cette  différence  en  degrés,  à raison 
de  24  hem  es  pour  56o  degrés , ou  de  1 heure  pour 
i5  degrés,  on  aura,  en  degrés,  la  longitude  du 
vaisseau  par  rapport  au  lieu  de  départ,  ou  à tout 
autre  endroit  bien  connu  de  position. 

Le  parlement  d’Angleterre  avait  promis,  par  un 
acte  légal,  passé  en  1714)  sous  le  règne  de  la  reine 
Anne,  une  récompense  de  dix  mille  livres  sterlings, 
à celui  qui , au  jugement  du  bureau  des  longitudes , 
présidé  alors  par  Neuton , résoudrait  le  problème 
des  longitudes,  à un  degré  de  grand  cercle  près  ; de 
quinze  mille  livres  stct-lings  si  l’erreur  n’excédait 
pas  deux  tiers  de  degré-,  enfin,  de  vingt  mille  livres 
sterlings,  si  la  précision  allait  jusqu’à  un  demi- 
degré.  Il  s’écoula  un  grand  nombre  d’années  avant 
qu’on  eût  rien  trouvé  de  satisfais  nt. 

Henri  Sully,  horloger  anglais , attiré  en  France 
par  le  fameux  contrôleur-général  Law,  sous  la 
régence  du  duc  d’Orléans,  est  le  premier  qui  ait 
construit  une  montre  marine,  suivant  les  vrais 
principes  de  l’art  5 mais  celte  machine,  éprouvée 
en  1726,  n’eut  pas  le  succès  qu’il  s’en  promettait. 
Il  mourut  peu  de  temps  après , sans  l’avoir  perfec- 
tionnée. On  lui  doit  plusieurs  autres  belles  inven- 
tions dans  l’horlogerie. 

Un  autre  célèbre  horloger  anglais,  Jean  Harri- 
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soi),  s’exerça  pendant  très-Iong-temps  sur  la  cons- 
truction des  montres  marines.  II  eut  uu  premier 
succès  en  i y4o  5 société  royale  de  Londres  lui  , > 

adjugea  le  prix  attaché  à la  plus  utile  découverte 
qui  se  fût  faite  daus  l’année.  En  1761  et  17G2, 
une  nouvelle  montre  marine  de  sa  façon , qu’il  pré- 
senta à l’amirauté,  fut.portéc  de  Porlsmoulh  à la  % 

Jamaïque,  et  rapportée  de  là  à Porlsmoulh;  et 
dans  l’espace  de  cent  quarante-sept  jours  que  dura 
le  voyage,  elle  se  dérangea  seulement  d’une  minute 
cinquante-quatre  secondes;  dans  un  second  voya- 
ge fait  en  1 7G4,  de  Londres  à la  Barbade , ou  trou- 
va que  l’erreur  de  la  montre  avait  été  de  deux  mi- 
nutes vingt  secondes,  en  cent  cinquante-six  jours. 

D’après  ces  deux  épreuves,  et  un  examen  scrupu- 
leux qui  fut  fait  de  la  machine,  pendant  dix  mois 
consécutifs,  àl’observatoire  deGreenwich,  Harrison. 
se  crut  en  droit  de  demander  le  maximum  de  la 
récompense,  c’est-à-dire  les  vingt  mille  livres  sler- 
Jings , promises  par  l’acte  de  1714?  maison  ne  lui 
en  accorda  d’abord  que  la  moitié,  sous  prétexte  que 
sa  montre  était  sensible  aux  b lessions  du  chaud 
et  du  froid;  que  la  mécanique  eu  était  fort  compli- 
quée, et  excédait  la  portée  d’intelligence  des  ou- 
vriers ordinaires;  et  qu’enfiu  il  pouvait  se  faire  que 
l’erreur  ne  parût  petite  que  par  la  compensation 
de  plusieurs  erreurs  plus  grandes,  en  sens  contrai- 
res. Il  perfectionna  sa  maclùne  ; on  en  lit  de  nou- 
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velles  épreuves  qui  réussireut  parfaitement , et  en- 
fin il  obtint  l’autre  moitié  de  la  récompense;  il 
mourut  en  1770,  âgé  de  quatre-vingt-deux  ans. 

Pendant  que  les  Anglais  poursuivaient  avec  tant 
d’ardeur  cette  grande  découverte,  les  horlogers 
français  travaillaient  de  leur  côté  à les  égaler,  et  peut-  • 
être  même  à les  surpasser.  Pierre  Leroi , fils  aîné 
du  célèbre  Julien  Leroi , et  Ferdinand  Berthoud, 
se  sont  le  plus  distingués  dans  cette  partie.  Tous 
deux  construisirent,  à peu  près  dans  le  même  temps, 
des  montres  marines,  qui  ont  eu  encore  plus  de 
succès  que  celles  de  Harrison , et  qui  d’ailleurs 
paraissent  l’emporter  par  la  simplicité  du  méca- 
nisme. 

Notré  académie  avait  proposé  pour  sujet  du 
prix  de  1 767,  et  ensuite  de  1 769 , la  meilleure  ma- 
nière de  mesurer  le  temps  à la  mer.  Le  prix  devenu 
double  fut  adjugé  à une  montre  marine  de  Pierre 
Leroi,  qu’on  avait  jugée  d’abord  très-exacte  dans 
les  principes,  et  qui  fut  soumise  d’ailleurs  aux 
épreuves  de  la  mer,  dans  un  voyage  fait  en  1767, 
du  Havre  à Am^erdam , et  dans  un  autre  voyage 
fait  en  j 768,  par  M.  Cassiui,  aujourd’hui  mem- 
bre de  l’institut  de  France,  en  partant  du  Havre, 
allant  à l’île  Saint-Pierre,  proche  Terre-Neuve, 
de  là  aux  côtes  d’Afrique,  et  venant  débarquer  à 
Brest,  après  avoir  touché  les  côtes  d’Espagne  et 
de  Portugal.  M.  Berthoud  avait  fait  dans  le  même 
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temps  deux  montres  marines  pour  le  service  du 
roi;  mais  elles  ne  furent  pas  mises  au  concours. 

Sur  la  fin  de  l'année  1768,  le  roi  de  France  fit 
armer  une  frégate  pour  vérifier  toutes  les  métho- 
des des  longitudes , et  spécialement  pour  consta- 
ter la  marche  de  deux  horloges  marines  de  M.  Ber- 
thoud.  Le  bâtiment  était  commandé  par  M.  de 
Fleurieu,  aujourd’hui  membre  de  l’institut  de 
France,  qui  s’associa  M.  Pingré , membre  de 
l’académie,  pour  faire  les  observations.  Les  deux 
montres  de  M.  Berthoud^ou  tinrent  l’épreuve  avec 
honneur  ; elles  marquèrent  le  temps  avec  plus  de 
précision  encore  que  l’auteur  ne  l’avait  promis. 

Un  autre  voyage  fait  par  ordre  du  roi  en  1771 
et  1772 , en  diverses  parties  de  l’Europe,  de  l’Afri- 
que etde  l’Amérique,  par  MM.  de  Verdun,  Borda 
et  Pingré,  eut  pour  objet  d’examiner  les  divers 
instrumens  astronomiques  et  mécaniques , destiués 
à déterminer  les  longitudes , et  de  faire  en  général 
toutes  les  observations  qui  pouvaient  être  utiles  à 
la  navigation.  Trois  montres  marines,  dont  deux 
étaient  de  Pierre  Leroi,  et  l’autre  de  Ferdinand 
Berthoud,  furenyembarquées  et- vérifiées  avec  le 
plus  grand  soin. 

La  précision  qu’on  avait  exigée  jusque-là  des 
montres  marines , était  de  donner  l’heure,  pendant 
dix  mois,  avecmoinsde4  minutes  d’erreur,  pourun 
degré  de  longitude.  On  trouva  les  erreurs  de  ces 
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trois  montres  fort  an-dessous  de  cette  limite.  Les 
deux  montres  de  Pierre  Leroi  remportèrent  le 
prix  double  de  l’académie  pour  l'annéei  773.  Fer- 
dinand Bertlioud  avait  déclaré  formellement  qu’il 
11e  prétendait  point  concourir.  Cet  excellent  artiste 
a formé  plusieurs  élèves  qui  marchent  dignement 
sur  ses  traces,  entr’autres  son  neveu  Louis  Ber- 
thoud , qui  a construit  lui-même  des  montres  ma- 
rines et  des  chronomètres  d’une  perfection  aupa- 
ravant inconnue. 

Je  n’ajouterai  plus  cpp’un  mot  sur  les  montres 
marines  : quoique  ces  machines  soient  de  la  plus 
grande  utilité  dans  la  navigation,  on  ne  doit  pas  ou- 
blier que  comme  tous  les  ouvrages  de  mécanique, 
elles  sont  sujettes  à se  déranger,  au  moins  à la  lon- 
gue, par  divers  accidens,  ou  par  des  imperfections 
inévitables  dans  la  construction.  11  est  donc  à pro- 
pos de  les  vérifier  de  temps  en  temps , daus  les  at- 
terrages, au  moyen  des  observations  astronomi- 
ques. La  prudence  veut  même  qu’on  mette  dans 
charpie  vaisseau,  au  moins  deux  montres  marines 
reconnues  pour  excellentes,  afin  de  pouvoir  con- 
clure de  leur  marche  compaijitive  la  mesure  du 
temps  avec  toute  l’exactitude  possible. 

XII.  . 

La  mécanique  pratique  a été  aussi  perfectionnée 
eu  d’autres  parties,  par  leAoins  de  notre  académie. 
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Le  prix  double,  pour  l'année  1777»  sur  la 
meilleure  construction  des  aiguilles  aimantées, 
produisit  deux  belles  pièces  : l’une  de  M.  W ans- 
vin  d en  , l’autre  de  M.  Coulomb  , entre  les- 
quelles il  fut  partagé.  M.  Wansvinden  est 
entré  dans  de  longs  détails  de  recherches  théori- 
ques et  expérimentales  sur  la  construction  des  ai- 
guilles aimantées  : il  finit  par  proposer  une  bous- 
sole qui  paraît  avoir  des  avantages  sur  les  boussoles 
ordinaires.  M.  Coulomb  marche  plus  prompte- 
ment vers  le  but.  Après  avo^r  examiné  lesincon- 
véniens  qui  s’opposent  à la  perfection  des  bousso- 
les ordinaires,  il  propose,  d’après  sa  théorie  et  ses 
expériences,  deux  boussoles , l’une  suspendue  par 
un  fil , et  propre  à faire  des  observations  de  physi- 
que, l’autre  suspendue  sur  une  chape , et  qui  peut 
être  d’un  usage  sûr  à la  mer. 

Le  même  M.  Coulomb  remporta  le  prix  double 
de  l’académie,  pour  l’année  1781,  sur  la  théorie  et 
la  pratique  des  machines,  en  ayant  égard  au  frot- 
tement, et  à la  roideur  des  cordages,  ou  à la  dilli- 
cul  lé  qu’ils  font  à se  plier.  Son  mémoire  est  princi- 
palement recommandable  par  des  expériences  en 
grand  sur  toutes  les  parties  du  sujet. 


C0CI.OHD, 
né  en  1736  , 
mort  en  1806. 
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CHAPITRE  VI. 
Progrès  de  V Astronomie • 


INTRODUCTION. 

On  serait  étonné  des  progrès  que  l’astronomie  & 
faits  depuis  la  Cu  du  dix-septième  siècle  jusqu’à 
nos  jours,  si  l’on  ne  songeait  aux  secours  quelle  a 
tirés  de  la  physique , de  la  mécanique  et  de  la  géo- 
métrie , soit  pour  perfectionner  les  anciens  înstru- 
mens,  ou  pour  en  inventer  de  nouveaux,  soit 
pour  mettre  plus  d’exactitude  dans  les  observa- 
tions, soit  enfin  pour  apprécier  et  faire  disparaître 
toutes  les  causes  d’altérations  réelles  ou  apparen- 
tes dont  les  observations  peuvent  être  affectées. 
Tout  a concouru  à doiiner,  pour  ainsi  dire,  une 
nouvelle  vie  à cette  science , et  à lier  plus  étroite- 
ment toutes  ses  parties,  par  la  connaissance  plus 
intime  de  leurs  rapports  mutuels  : on  a découvert 
plusieurs  nouveaux  phénomènes  célestes  *,  on  a 
perfectionné  la  théorie  des  planètes  principales  et 
des  satellites  : on  a dressé  des  tables  de  leurs  mou- 
vemens,  très-supérieures  à celles  qui  existaient 


r 
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déjà-,  ou  a observé  avec  soin  un  grand  nombre  de 
comètes,  etc.  De  leur  côté,  les  géomètres  se  sont 
eÜorccs  d’assigner  avec  précision  les  causes  physi- 
ques des  mouvemens  céJestes;  et  leurs  calculs  ont 
été  infiniment  utiles  à l'astronomie  pratique  elle- 
meme , par  l’avantage  qu’ils  ont  de  soumettre  à la 
loi  de  continuité , ou  d’attacher  à une  même  cour- 
be, les  faits  isolés  que  présentent  les  observations. 

On  sent  qu  il  n’est  pas  possible  d’exposer  ici  eu 
détail  tant  de  travaux.  Cela  demanderait  une  his- 
toire particulière.  En  me  renfermant  toujours  dans 
mon  plan  , je  dois  me  borner  à faire  connaître  en 
général  1 état  de  l’astronomie  sous  cette  quatrième 
période,  avec  toute  la  précision  et  toute  la  méthode 
qui  seront  en  mon  pouvoir.  Dans  cette  vue , et 
pour  la  plus  grande  clarté,  je  diviserai  d’abord  cé 
cHapilre  en  deux  parties,  dont  chacune  compren- 
dra encore  plusieurs  subdivisions. 

La  première  partie  aura  pour  objet  l’astrônomie 
pratique,  cest-a-dire  la  connaissance  des  mouve- 
mens  célestes,  tels  qu’on  les  trouve  par  des  obser- 
vations immédiates,  ou  tels  qu’on  les  déduit  de 
plusieurs  observations  combinées  ensemble.  La 

seconde  contiendra  l’astronomie' physique,  ou  la 

recherche  des  lois  générales  qui  règlent  ces*mou* 
vemens,  et  qui  servent  a les  expliquer. 
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PREMIÈRE  PARTIE. 

Astronomie  pratique. 

SECTION  PREMIÈRE. 

Principes.  Mouvemens  de  la  terre  et  de  la  lune. 

Éclipses  de  soleil  et  de  lune. 

I. 

™Toute  l’astronomie  a pour  objet  final  de  faire 
conuailre  la  position  d’un  astre  dans  le  ciel,  pour 
un  instant  donné.  Or,  cette  position  se  trouve  par 
la  latitude  et  par  la  longitude,  comme  celle  des 
objets  terrestres  : mais  ici  la  latitude  est  l’arc  de 
grand  cercle , mené  de  l’astre , perpendiculaire- 
ment à l’écliptique;  et  la  longitude  est  l’arc  de  l’é- 
cliptique , compté  depuis  le  cercle  de  latitude  de 
l’astre , jusqu’à  un  premier  cercle  de  latitude,  pris 
arbitrairement,  comme  par  exemple  le  colure  du 
printemps. 

II. 

Mmrement  Ltf  connaissance  exacte  du  mouvement  réel  de 

rM  « a ut-  ja  lcrrc  autour  du  soleil , ou  du  mouvement  appa- 
rent du  soleil  autour  de  la  |prre,  est  indispensable- 
ment nécessaire  pour  parvenir  à celle  de  tous  les 
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corps  célestes.  Ou  s'est  dune  appliqué  à établir  cet 
élément  fondamental  avec  précision.  Ilipparque 
avait  remarqué  la  précession  des  équinoxes , ou  la 
différence  qu’il  faut  mettre  entre  l’anuée  tropique 
et  l'année  sidérale,  c’est-à-dire  entre  le  retour  du 
soleil  à un  même  colure,  et  le  retour  à une  même 
étoile  lise  : différence  qui  provient  d’un  petit  mou- 
vement apparent  des  étoiles  en  longitude,  suivant 
l’ordre  des  signes.  Par  Je  rapprochement  et  la  com- 
binaison des  observations  anciennes  et  modernes, 
ou  a trouvé  que  l’année  tropique  ou  ordinaire  est 
de  365  jours  5 heures  46  minutes  46  à 49  secon- 
des, et  que  l'année  sidérale  est  de  565  jours  6 
heures 9 minutes  10  secoudes.  Ainsi,  l’année  tro- 
pique est  plus  courte  que  l'année  sidérale,  d’envi- 
ron 20  minutes  22  secondés:  ce  qui  répond  à 5o 
secondes  de  degré  à j>eu  près,  quantité  moyenne  de 
la  précession  annuelle  des  équinoxes.  Les  observa- 
tions modernes  ont  de  plus  lait  connaître  que  l’a- 
pogée du  soleil  a,  suivant  l’ordre  des  signes,  un 
petit  mouvement  qui  est  d’environ  16  secondes 
de  degré  en  un  au;  d’où  résulte  une  troisième  es- 
pèce d’année , appelée  année  anomalistique,  la- 
quelle est  de  565  jours  6 heures  i5  minutes  46 
secondes. 

III. 


Les  astronomes  de  tous  les  temps  se  sont  aecor- 


Digitized  by  Google 


244  histoire  des  mathématiques, 

Moorement  dés  à faire  tourner  la  lufle  autour  de  la  terre  ; mais 
...laïuno.  ce mouvement  se  complique  avec  d’autres,  et  ou 

a eu  bien  de  la  peine  à débrouiller  ce  calios.  D’a- 
bord Tyclio  avait  remarqué  que  l’inclinaison  de 
l’orbite  lunaire  sur  le  plan  de  l’écliptique,  éprouve 
des  variations  : on  s’est  assuré  que  cette  inclinai- 
son change  depuis  5 degrés  jusqu’à  5 degrés  18 
minutes.  On  avait  reconnu  aussi  que  les  nœuds  de 
l’orbite  de  la  lune,  et  l’apogée  de  celte  planète, 
sont  mobiles  : on  a trouvé  que  les  nœuds  font, 
contre  l’ordre  des  signes , une  révolution  entière  à 
*T égard  du  premier  point  du  bélier,  en  1 8 aus  224 
jours , et  que  l’apogée  fait  à l’égard  du  même 
point,  mais  suivant  l’ordre  des  signes,  une  révo- 
lution en  8 ans  009  jours  8 heures.  De  là,  en  fai- 
sant commencer  successivement  la  révolution  de  la 
lune  autour  de  la  terre , au  premier  point  du  bé- 
lier, à une  étoile  fixe,  au  soleil,  à l’apogée  delà 
lune , aux  nœuds  (je  son  orbite,  on  distingue  cinq 
sortes  de  mois  lunaires,  qui  ont  différentes  durées  : 
savoir,  i.°  le  mois  périodique  (27  jours  7 heures 
45  minutes  5 secondes  ) ; 2.0  le  mois  sidéral  ( 27 
jours  7 heures  43  minutes  12  secondes);  3.*  le 
mois  synodique  (29  jours  12  heures  44  minutes 
3 secondes)  ; 4-°  Ie  mois  anomalistique  (27  jours 
l3  heures  18  minutes  34  secondes);  5.°  enfin  le 
mois  nodial  (27  jours  5 heures  5 minutes *35  se- 
condes). 
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Cette  planète  a,  de  même  que  la  terre , un  mou- 
vement de  rotation  qui  s’accomplit  dans  le  même 
espace  de  temps  que  la  lime  met  à faire  sa  révolu- 
tion périodique  autour  de  la  terre  ; et  de  plus,  l’axe 
lunaire  est  presque  perpendiculaire  au  plan  de  l’é- 
cliptique : double  effet  qui  se  conclut  de  ce  que  la 
lune  préseute  toujours  la  même  face  à la  terre,  sauf 
quelques  petits  mouvemens  de  libration.  Je  revien- 
drai à ces  mouvemens  dans  la  seconde  partie.. 

. *v-  * 

La  terre  et  la  lune  sont  deux  corps  opaques,  Eci:r«M  .1* 
éclairés  chacun  à moitié  environ  par  le  soleil  : du 
côté  opposé,  ces  corps  jettent  des  côiles  d’ombre  -r 
et  il  y a éclipse  de  lune  quand  la  lune  passe  dans  le 
cône  d’ombre  de  La  terre  ; éclipse  de  terre  (ce 
qu’on  appelle  improprement  éclipse  de  soleil) , 
quand  la  terre  passe  dans  le  cône  d’ombre  de  la 
lune.  Prenons  d abord  une  idée  générale  des  hau- 
teurs de  ces  deux  cônes. 

Suivant  les  observations  astronomiques,  le  so- 
leil est  environ  un  million  de  fois  plus  gros  ou  plus 
volumineux  que  la  terre  ; et  la  terre  cinquante  fois 
plus  grosse  que  la  lune.  La  distance  de  la  terre  au 
soleil  est  de  vingt  mille  six  cent  vingt-sept  demi- 
diamètres  du  globe  terrestre  5 et  la  distance  moyen- 
ne de  la  terre  à la  lune  est  de  soixante  de  ces  demi- 

♦ 

diamètres»  D’après,  ces  données,  on  trouve  que  la 
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hauteur  du  cône  d’ombre  de  la  terre  est  de  deux 
cent  neuf  des  mêmes  deml-diamctres , et  la  hau- 
teur du  cône  d’ombre  de  la  lune , de  cinquante-six. 

Cela  posé , si  l’orbite  de  la  terre  autour  du  so- 
leil, et  l’orbite  de  la  lune  autour  de  la  terre,  étaient 
dans  un  même  plan,  il  y aurait  éclipse  de  lune  à 
chaque  opposition  de  cette  planète  par  rapport  au 
soleil  et  à la  terre , puisqu’alors  la  lutte  traverserait 
le  cône  d’ombre  terrestre  : pareillement , à chaque 
conjonction  de  la  luiie  avec  le  soleil  et  la,  terre , il 
y aurait  éclipse  de  soleil  pour  tous  H%>  habitaus  de 
la  terre  qui  pourraient  se  trouver  dans  le  cône 
d’ombre  lunaire.  Mais  les  orbites  de  la  terre  et  de 
la  lune  ne  sont  pas  dans  un  même  plan  ; l’orbite  lu- 
naire est  inclinée  d’environ  5 degrés  à l’ccliptique  ; 
ce  qui  produit  plusieurs  variétés  dans  l’étendue 
et  la  durée  des  éclipses,  tant  lunaires  que  so- 
laires. 

ciiiiMi  a*  Lorsque  la  lune  est  dans  ses  nœuds , et  par  cOusé- 

quant  dans  le  plan  de  l’écliptique;  si  de  plus  le  cen- 
tre de  cette  planète  rencontre  alors  l’axe  du  cône 
d’ombre  terrestre,  il  y aura  éclipse  totale  et  cen- 
trale de  lune.  L’éclipse  peut  encore  être  totale , 
mais  non  centrale,  lorsque  le  centre  de  la  lune 
laisse  à une  certaine  distance , susceptible  de  quel- 
ques variétés,  l'axe  du  cône  d’ombre  terrestre; 
après  quoi  viennent  les  éclipses  partielles.  La  du- 
rée de  l’éclipse  centrale  est  la  plus  longue  de  tou- 
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tes  : elle  peut  monter  a *4  heures,  depuis  rentrée 
de  la  lune  dans  l’ombre , jusqu’à  sa  sortie. 

Les  éclipses  de  soleil  s’expliquent  de  même,  a* 

avec  cette  différence  néanmoins  que  la  lune  étant 
beaucoup  -moindre  que  la  terre , le  cône  d’ombre 
lunaire  ne  peut  couvrir  qu’une  petite  partie  de  la 
surface  delà  terre,  et  il  n’y  a que  les  seuls  habitans 
de  cette  partie,  qui  soient  privés  de  la  lumière  du 
soleil.  Les  éclipses  totales  de  soleil  sont  extrême- 
ment rares,  et  le  temps  le  plus  long  que  le  soleil 
puisse  demeurer  entièrement  caché , u’est  guère 
que  de  4 minutes.  S’il  Arrive  même  qu’au  temps 
d’une  conjonction  parfaite  du  soleil,  de  lu  lune  et 
de  la  terre , la  terre  se  trouve  à sa  plus  grande  dis- 
tance du  soleil,  et  la  lune  à sa  plus  petite  distance 
de  la  terre , la  pointe  du  cône  d’oinbre  lunaire  n’at- 
tçindra  pas  jusqu’à  la  terre  : alors  l'éclipse  sera  an- 
nulaire, en  sorte  que  le  soleil  formera  une  cou- 
ronne lumineuse  autour  de  la  lune.  La  plupart 
des  éclipses  de  soleil  ne  sont  que  partielles. 

La  presqu’égalité  des  diamètres  apparens  du  so- 
leil et  de  la  lune , donne  lieu  à quelques  phénomè- 
nes curieux  et  dignes  de  remarque.  Supposons  que 
les  centres  du  soleil,  de  la  lune  et  de  la  terre, 
soient  exactement  en  ligne  droite  : alors , si  les  dia- 
mètres apparens  du  soleil  et  de  la  lune  sont  cen-  , 
ses  rigoureusement  égaux,  l’éclipse  de  soleil  sera 
totale  j si  le  diamètre  du  soleil  est  un  peu  plus 
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giand  < [no  celui  de  la  lune?,  l’éclipse  sera  annulai- 
re; enfin,  si  le  diamètre  apparent  de  la  lune  esc  un 
peu  plus  grand  que  celui  du  soleil,  l éclipsé  sera, 
pour  ainsi  dire , plus  que  totale , et  le  soleil  demeu- 
rera entièrement  caché  pendant  quelque  temps. 

1 ous  ees  plieuomeues  ont  été  observés,  au  moins 
par  intervalles,  eu  divers  pays.  Par  exemple,  il  v 
eut  une  éclipse  totale  de  soleil  à Arles,  en  1 70G  ; à 
Londies,  en  17  i5;  à Paris,  en  1724*  L’éclipse  du 
1 •"  avril  1 7G4 , fut  vue  annulaire  à Mézières,  ville 
de  guerre , dans  le  département  des  Ardennes. 

Quoique  dans  les  éclipses  totales  de  soleil,  l’obs- 
curité devienne  très-grande,  elle  ne  forme  pas  ce- 
pendant une  véritable  nuit;  il  reste  toujours  une 
certaine, clarté,  produite  par  les  rayons  que  l'at- 
mosphère réfléchit;  mais  le  passage  subit  du  grand 
jour  a un  état  si  opposé,  pendant  que  le  soleil  çst 
encore  sur  1 horizon , affecte  singulièrement  les 

ZX'ilsX.  auimaux-  A Paris > on  observa,  en  1724,  qu’à  me-  , 
sure, que  le  soleil  se  cachait,  les  oiseaux  effrayés 
cessaient  de  chauler,  et  cherchaient  d’autres  re- 
traites. 

Lue  éclipsé  de  lune  ou  de  soleil  ne  commence 
et  11e  finit  réellement  qu’au  moment  où  la  planète 
éclipsée  entre  dans  l’ombre  ou  en  sort;  mais,  au  • 
> voisinage  de  cet  te  ombre , la  planète  ne  reçoit  qu’une 
certame  partie  de  la  lumière  du  soleil  ; ce  qui  pro- 
duit une  pénombre,  un  aflàiblissemeut  de  lumic- 
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re , qui  va  en  augmentant  à mesure  que  la  planète 
approche  de  l’ombre  véritable,  puis  en  diminuant 
lorsqu’elle  s’en  éloigne. 

Tous  ces  effets  que  je  viens  d’indiquer  en  gros, 
se  calculent  avec  précision,  comme  on  peut  le 
voir  dans  les  livres  d’astronomie. 

Dans  les  temps  rlhciens , les  éclipses  de  lune  et 
de  soleil  étaient  un  objet  d’étonnement  et  d’admi- 
ralion  pour  les  peuples  : on  portait  un  grand  res- 
pect aux  astronomes  qui  savaient  les  prédire  ; mais 
ces  prédictions  étaient  nécessairement  très-impar- 
faites, parce  qu’on  ne  connaissait  pas  alors  lesmou- 
vemens  du  soleil  et  de  la  lune  avec  une  précision 
suffisante.  Cette  théorie  s’est  perfectionnée  par  de- 
grés , surtout  dans  celte  quatrième  période.  Parmi 
les  astronomes  à qui  elle  en  est  principalement  re- 
devable, on  cite  les  Cassini,  Flamsteed , Halley,  La 
Hire , le  chevalier  de  Louville , Le  Mouuier,  La- 
caille,  etc. 

La  méthode  du  chevalier  de  Louville  mérite  l»™ 
une  attention  particulière,  en  ce  quelle  contient  *ontn  173 ». 
la  première  application  qu’on  ait  faite  du  calcul  ac.  <u-  rari», 
analytique  à cet  objet.  L’auteur  donne  des  formu-  *7 
les  d’un  usage  simple  et  commode  pour  les  éclipses 
de  lune  : il  n’a  pas  été  aussi  heureux  pour  les  éclip- 
ses de  soleil , où  il  est  obligé  de  prendre  un  détour 
un  peu  plus  long  pour  arriver  à son  but.  Cette  ma- 
tière a été  plus  approfondie,  plus  généralisée  et 
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Dffubon-  plus  facilitée  par  Dionis  Duséjour,  membre  de 
mort  en  i'aca'démie  des  sciences , dans  son  bel  ouvrage  inti- 

tulé : Traité  des  mouvemens  célestes,  1784. 

Les  planètes,  qui  ont  des  satellites,  offrent  des 
phénomènes  d’écïipses  entièrement  semblables  à 
ceux  de  la  lune  et  du  soleil.  Nous  avons  remarqué 
les  services  iruportaus  que  les  éhlipses  des  satellites 
de  Jupiter  ont  rendus  et  rendent  encore  tous  les 
jours  à la  navigation. 


SECTION  II. 


Parallaxes  et  réfractions. 


pâraUtie».  J’Ai  rapporté , sons  l’année  1672,  le  résultat  des 
observations  correspondantes  qui  furent  faites  alors 
en  France  et  à Cayenne,  sur  les  parallaxes  des 
planètes.  En  i75i,  La  Caille,  l’un  des  plus  savans 
né  en  1713,  astronomes  dê  notre  academie  des  sciences,  fut 

mort  en  i-/6a. 

envoyé  au  cap  de  Bonne-Espérance,  pour  y faire 
4#  a,  Paru,  diverses  observations  astronomiques.  Son  objet 
17Gl''  principal  était  de  déterminer  la  parallaxe  horizon- 
tale du  soleil , et  ce  qui  en  est  la  suite , la  distance 
de  cet  astre  à la  terre t au  moyen  d’observations  im- 
médiates sur  les  parallaxes  de  Mars  et  de  Vénus  > 
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pendant  que  les  astronomes  d’Europe  en  feraient 
de  semblables  de  leur  côté.  On  avait  ici  l’avantage 
de  s’appuyer  sur  une  base  beaucoup  plus  grande 
que  toutes  ce/les  qui  avaient  été  employées  précé- 
demment , la  ville  du  Cap , où  La  observait 
étant  située  à 53  degrés  55  minutes  de  latitude 
australe.  Le  succès  de  toutes  ces  opérations  fut 
complet. 

Après  avoir  féduit  au  méridien  du  Cap  les  ob- 
servations de  Mars,  faites  en  Europe,  La  Caille 
en  compara  quarante -trois  avec  les  siennes  pro- 
pres; et  il  trouva,  en  prenant  un  milieu,  que  la  pa- 
rallaxe horizontale  de  Mars , en  opposition  avec  le 
soleil,  le  i/j.  septembre  iy5i,  devait  être  presque 
de  27  secondes  *.  Or,  ce  même  jour,  les  distances 
de  Mars , et  du  soleil  à la  terre , étaient  entr’elles , 
suivant  les  meilleures  tables  astronomiques , com- 
me les  nombres  384 1 et  10047  > d’où  il  est  aisé  de 
conclure,  par  le  calcul  trigonométrique , que  la 
parallaxe  horizontale  du  soleil  était  d’environ  10  se- 
condes, jet  sa  distance  à la  terre  de  20627  demi- 
diamètres  du  globe  terrestre. 

La  parallaxe  horizontale  de  Vénus  fut  trouvée 
de  36  secondes;  ce  qui  donne  également  10  se- 
condes environ  pour* celle  du  soleil,  et  20627* 


* Je  néglige  toujours  les  très-petites  fractions  dans  ces 


calculs. 


# 
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* demi-diamètres  terrestres  pour  la  distance  du  soleil 

à la  terre.  Ce  résultat  fut  confirmé  par  les  obser- 
vations que  La  Caille  fit  des  hauteurs  méridiennes 
du  soleil  et  de  l’étoile  d’arcturus.  * 

On  vcrr^plns  la  suite  que  les  observations  du 
passage  de  Vénus  sur  le  soleil  tendent  à diminuer 
de  plus  d’une  seconde  la  quantité  précédente  de  la 
parallaxe  horizontale  du  soleil.  Si  on  la  suppose  de 
8 secondes , avec  quelques  astronomes , on  trouve- 
ra que  la  distance  du  soleil  à la  terre  est  de  25784 
dcmi-diamctrcs  du  globe  terrestre. 

Pamlînxe  ht>—  La  détermination  de  la  parallaxe  horizontale  de 

Tizcnlalt  de  la  . 

laDe-  Ja  lune  fut  un  autre  fruit  du  voyage  de  La  Caille. 

Dans  la  recherche  de  la  parallaxe  du  soleil,  il  est 
permis  de  regarder  le  globe  terrestre  comme  une 
sphère  parfaite.  Il  n’en  est  pas  de  même  pour  la 
lune.  La  forme  sphéroïdale  de  la  terre  influe  ici 
sensiblement  sur  les  résultats.  Un  observateur  pla- 
cé à l’un  des  pôles  de  la  terre , trouverait,  en  parité 
des  autres  circonstances,  une  parallaxe  sensible- 
ment moindre,  pour  la  lune,  que  s’il  était  placé  à 
l’équateur,  llya  une  autre  cause  encore  plusgrande 
de  variations  dans  les  parallaxes  lunaires  ; elle  pro- 
vient des  inégalités  successives  de  distances  de 
•la  lune  à la  terre , à raison  de  l’ellipticité  considéra- 
ble de  l’orbite  lunaire.  La  Caille  a eu  égard  à tous 
ces  élémens  dans  ses  calculs.  Il  trouve , par  la  com- 
paraison de  ses  observations  avec  celles  d’Europe , 
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que  la  plus  petite  parallaxe  horizontale  la  luue 
est  de  53  minutes  56  secondes,  et  la  plus  grande 
de  61  minutes  3 2 secondes;  ce  qui  donne  5j  mi- 
nutes 44  secondes  pour  la  parallaxe  moyenne  arith- 
métique. Les  distances  de  la  lune  à la  terre  corres- 
pondantes à ces  trois  parallaxes , sont  en  demi-dia- 
mètres du  globe  terrestre,  64,  56,  5g , sauf  les. 
• petites  fractions  négligées. 

Toutes  les  parallaxes  dont  j’ai  parlé  jusqu’ici  se 
mesurent  par  des  arcs  de  grands  cercles  qui  passent 
par  le  zénith  de  l’observateur.  On  les  appelle  pa- 
rallaxes de  hauteur.  Elles  aflècteut  plus  ou 
moins  les  déclinaisons  des  astres , les  ascensions 
droites,  les  latitudes  elles  longitudes  : quantités 
qui  se  trouvent  par  la  résolution  de  quelques  trian- 
gles sphériques. 

0 

II. 


Le  globe  terrestre  est  environné  de  tous  côtés  nuï«««r». 
d’une  atmosphère  que  les  rayons  envoyés  d'un 
astre,  sont  obligés  de  traverser  pour  arriver  à nos 
yeux.  Sil’observateurétaitplacé  au  centre  de  la  terre, 
les  rayons  directsentrant  alors  perpendiculairement 
à la  surface  extérieure  de  l’atmosphère,  seraient 
seulement  arrêtés  en  partie  par  le  choc  contre  les 
particules  atmosphériques  ; les  autres  éprouveraient 
les  mêmes  déviations  dans  leurs  routes  ; de  sorte 
que  l’astre  serait  vu  à sa  vraie  place  dans  le  ciel. 
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Mais  l’ observateur  est  placé  à la  surface  de  la  terre, 
et  à l'exception  du  seid  cas  où  l’astre  répondrait  au 
zénith  de  l’observateur,  ce  qui  revient  au  cas  précé- 
dent, les  rayons  traversent  obliquement  latino- 
sphère  ; et  passant  sucoessivement  d’uu  milieu  dans 
un  autre  plus  dense,  se  brisent  eu  approchant  de 
la  perpendiculaire,  ou  du  rayon  de  chaque  couche 
atmosphérique , et  font  paraître  l'astre  plus  haut  * 
qu’il  n’est  réellement  : eflèt  contraire  à celui  des 
parallaxes. 

La  partie  basse  de  l’atmosphère,  celle  qui  avoi- 
sine la  terre,  est  composée  d’un  air  épais,  mêlé  de 
vapeurs  étrangères;  d’où  résultent  des  réfractions 
considérables  et  fort  inconstantes  : elles  diminuent 
dans  la  partie  supérieure , et  deviennent  plus  régu- 
lières à mesure  que  l’air  devient  pins  pur,  plus  ho- 
mogène, comme  sur  les  montagnes,  ou  lorsqu’il 
est  raréfié  par  la  chaleur,  comme  dans  le  voisinage 
de  la  ligne  équinoxiale. 

■ Les  réfractions  n’affectent  pas  seulement  la  po- 

sition apparente  des  astres  qui  sont  au-dessus  de 
l’horizon  ; elles  se  font  sentir  lorsqu’ils  en  sont  à 
une  certaine  proximité  en  - dessons  ; elles  produi- 
sent , par  exemple , le  crépuscule  du  matin  et  ce- 
lui du  soir.  Lesolcil  étant  à 18  degrés  environ  au- 
dessous  de  l’horizon,  soit  avant  son  lever, soit  après 
son  coucher,  nous  commençons  à apercevoir  sa 
lumière  qui  se  brise  dans  l’atmosphère,  et  nous  est 
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envoyée  par  réflexion  en  plus  ou  moins  grande 
quantité,  selon  qu'il  est  plus  ou  moins  près  de 
l’horizon.  La  durée  du  plus  petit  crépuscule  pour 
un  lieu  dont  îa  latitude  est  donnée,  se  détermine 
par  la  méthode  de  maximis  et  minimis,  comme 
je  l’ai  déjà  remarqué.  • 

• III. 

Les  astronomes  et  les  géomètres  ont  fait  les  vmx 
derniers  efforts  pqpr  découvrir  la  loi  des  décroisse-  iÔumnw 
mens  de  la  réfraction  depuis  l’horizon  jusqu’au  zé-  l”n*- 
nith , afin  de  connaître  l’influence  de  celle  cause  * 
sur  la  position  apparente  des  astres  ; mais  ils  n'ont 
pas  encore  pu  y parvenir;  d’une  manière  absolu- 
ment certaine  et  dégagée  de  toute  supposition  svs- 
tématique. 

Dominique  Gassini  avait  construit  une  table  des 
réfractions  astronomiques , par  une  méthode  où  il 
faisait  entrer  l’angle  d’élévation  de  l’astre  au-dessus 
de  l’horizon , et  les  densités  de  l'atmosphère  aux- 
quelles il  attribuait  une  variation  assujéfie  à une 
loi  constante  et  régulière.  II  partait  de  quelques  ob- 
servations immédiates  et  fondamentales,  faites  près 
de  l’horizon  où  les  réfractions  sont  les  plus  gran- 
des , afin  que  les  erreurs  des  calculs  comparatifs 
allassent  toujours  en  diminuant  jusqu’au  zénith. 

On  a fait  usage  pendant  long-temps  de  ces  tables, 
dans  le  livre  de  la  Connaissance  des  temps . 
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j.  Cas, ni i,  La  meme  méthode  a été  suivie  et  perfectionnée 

mort  en  nie.  par  Jacques  CusMni,  fils  de  Dominique.  Deux  ob- 
Ac.  de  p*ris , servalions  immédiates  en  forment  le  principe  l’on- 

17l4.  ^ 

damcntal  ; l’une,  que  la  réfraction  astronomique 
est  de  52  minutes  20  secondes  à l’horizon;  l’autre, 
qu  elle  est  de  5 minutes  28  secondes,  à io  degrés 
de  hauteur.  Ensuite  Jacques  Cassini  suppose  qu’à 
une  certaine  hauteur,  qu’il  appelle  hauteur  de  la 
couche , ou  surface  rèfractive , la  réfraction  est 
comme  nulle;  de  sorte  qu’à  parler  de  cette  surface, 
et  en  approchant  de  la  terre,  le  rayon  doit  décrire 
une  certaine  ligne  donnée , en  satisfaisant  aux  deux 
observations  mentionnées.  11  essaye  successive- 
ment de  prendre  pour  cette  ligne  donnée  une  sim- 
ple ligne  droite,  un  arc  de  cercle , cl  un  arc  de  pa- 
rabole. Dans  le  premier  cas , la  hauteur  de  la  sur- 
face rèfractive  serait  seulement  de  2000  toises; 
dans  les  deux  autres,  les  hauteurs  de  la  surface  ré- 
fraclive  seraient  à peu  près  égales , et  chacune 
.d  environ  6918  toises.  Enfin  l’auteur  construit 
dans  ces  trois  hypothèses  une  table  de  réfractions 
depuis  l'horizon  jusqu'à  40  degrés  d’élévation.  La 
* seconde  hypothèse  donne  les  résultats  qui  s’éloi- 

gnent le  moins  de  la  vérité.  Il  est  fâcheux  que  tous 
ces  calculs  portent  sur  des  bases  précaires  et-  peu 
naturelles. 

IV. 

De  grands  géomètres  ont  traité  la  partie  tliéori- 
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<|ue  du  problème,  d’une  manière  bien  plus  pro- 
(onde  et  plus  satisfaisante.  Huguens  avait  dé- 
munit é dans  sa  tlissertalion  de  Lamine , que  si  An  i69u 
un  rayon  lumineux  traverse  obliquement  un  mi-  V ut’' 
beu  diaphane,  composé  de  couches  planes  et  ho- 
rizontales , inégalement  denses,  avec  des  vitesses 
réciproquement  proportionnelles  aux  densités, 
eu  sorte  que  la  plus  grande  vitesse  soit  là  où  est 
la  moindre  densité,  et  vice  versa , ce  rayon  arri- 
vera il  un  point  à un  autre  dans  un  minimum  de 
temps.  Mais  il  n’avait  pas  nommé  la  courba  qtte 
le  rayon  décrira.  Jean  Bernoulli  acheva  la  solu- joh.  b.™  oP. 
tion.  Eu  considérant  que  les  siuus  de  réfraction^.  *'  l"‘" 


sont  comme  les  sinus  des  angles  que  forment  les 
démens  de  la  courbe  avec  la  verticale,  et  que 
par  conséquent  les  vitesses  du  rayon  sont  ici 
comme  cef  derniers  sinus , il  rappela  le  problè- 
me à celui  de  trouver  la  courbe  que  ddit  décrire 
un  corps  pesant,  en  supposant  que  le  sinus  de  l’an*- 
gle  que  cette  courbe  fait  en  chaque  point  avec  la 
^Prticale,  soit  proportionnel  a la  vitesse  correspon- 
dante du  mobile.  Or,  dans  ce  second  problème,  les 
vitesses  sont  comme  les  racines  des  hauteurs  ; d’où 
il  est  aisé  de  conclure  que  la  courbe  cherchée  est 
un  arc  de  cycloïde.  Tout  cela  est  fort  ingénieux 
mais  ne  peut  guère  s’appliquer  au  sujet  présent.  Les 
couches  de  l’atmosphère  ne  sont  point  planes  ; elles 

II.  17 
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ont  la  forme  sphérique , et  la  loi  attribuée  aux  vites- 
ses du  rayon  lumineux  n’est  qu’une  hypothèse. 

Taylor,  dans  son  livre  Methodus  incrernen- 
toruni , résout  le  problème  d’une  manière  plus  , 
directe  et  plus  conforme  à la  nature  des  choses. 

11  détermine  la  courbe  que  doit  décrire  le  rayon 
lumineux , en  supposant  que  l’atmosphère  est 
composée  de  couches  circulaires;  que  la  densité 
de  chaque  endroit  est  proportionuelle  à la  pres- 
sion , suivant  la  règle  de  Mariotte  ; que  celte  pres- 
sion est  égale  au  poids  de  la  colonne  atmosphéri- 
que correspondante;  que  la  pesanteur  de  chaque 
• point  matériel  de  l’atmosphère  est  comme  le  carré 
inverse  de  sa  distance  au  centre  de  la  terre;  et 
qu’enfin  les  sinus  de  réfraction  sont  proportion- 
nels aux  densités  des  couches.  Les  formules  aux- 
quelles il  parvient  d’après  ces  données, jie  sont  pas 
trop  compliquées  pour  les  géomètres;  elles  le  sont 
trop  pour  les  opérations  ordinaires  du  calcul  as- 
tronomique, et  je  ne  vois  pas  qu’on  en  ait  fait 
usage.  * ^ 

'On  trouve,  dans  X Hydrodynamique  de  Danifl 
Bernoulli , une  autre  solution  très -élégante  du 
même  problème,  mais  également  difficile  à em- 
ployer dans  la  pratique  de  l’astronomie, 
m'  Bouguer,  qui  joignait  à cette  pratique  de  pro- 
«u  r«.  17,9.  fonties  connaissances  théoriques , profitant  de  quel- 
ques circonstances  qui  simplifient  la  question, 
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sans  la  dénaturer,  a mieux  atteint  le  but  utile.  Il 
regarde  l'atmosphère  comme  formée  de  couches 
sphériques  et  concentriques  au  globe  terrestre,  et 
il  observe  que  dans  la  partie  supérieure  et  extrême 
où  ce  fluide  est  extrêmement  rare,  la  réfraction  est 
comme  nulle,  et  peut  être  négligée.  Lorsqu’à  par- 
tir du  point  où  l’on  suppose  que  le  pouvoir  ré- 
fringent commence  à se  faire  sentir,  et  que  le 
rayon , en  passant  successivement  d’une  couche  à 
la  couche  voisine  inférieure,  change -coutitiuelle- 
ment  de  direction,  fauteur  construit  une  courbe 
dont  l’axe  des  abscisses  est  vertical,  et  dont  les  or- 
données représentent  les  densités  de  la  matière  ré- 
fractive,  ou  les  siuus  de  réfraction.  Or,  d’un  autre 
côté,  ces  sinus  sont  eux-mêmes  continuellement 
proportionnels  aux  perpendiculaires  menées  du 
centre  de  la  terre  sur  les  tangentes  de  la  courbe 
que  décrit  le  rayon.  Il  existe  donc  une  liaison  réci- 
proque entre  la  courbe  des  densités  et  la  courbe  du 
rayon  ; de  telle  sorte  que  connaissant  l’une  de  ces 

courbes , on  connaîtrait  l’autre.  Par  une  suite  de 
* 

considérations  géométriques  et  physiques  sur  la 
nature  du  problème,  et  en  négligeant  quelques 
circonstances  inutiles  à considérer  clans  lès  opéra- 
tions pratiques  du  calcul,  Bouguer  trouve  qu’on 
peut  toujours  regarder  la  courbe  des  densités 
comme  une  parabole  d’un  ordre  plus  ou  moins 
élevé.  De  là  il  construisit  une  nouvelle  table  des 
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réfractions  astronomiques , qui  fut  jugée  alors  plus 
exacte  qu’aucune  de  celles  que  l’on  connaissait. 

L’auteur  ayant  été  envoyé  au  Pérou  pour  la 
mesure  de  la  terre,  comme  on  le  verra  ci-dessous , 
eut  occasion  de  faire  une  remarque  importante  et 
nouvelle  sur  les  réfractions.  On  croyait  auparavant 
que  les  réfractions  astronomiques  devenaient  plus 
grandes  à mesure  que  l’observateur  s’élevait  plus 
haut  au-dessus  du  niveau  de  la  mer.  Bouguer  a 
trouvé  le  contraire  par  la  comparaison  d’un  grand 
nombre  d’observations  faites  au  niveau  de  la  mer, 
et  sur  les  plus  hautes  montagnes  du  Pérou.  ‘Je 
pourrais  encore  citer  de  lui  plusieurs  autres  remar- 
ques curieuses  et  utiles  sur  le  même  sujet;  mais  le 
* temps  me  presse,  et  je  renvoie  le  lecteur  aux  mé- 
moires de  l’académie  pour  l’année  i y49- 

Les  réfractions  sont  sujettes  à tant  d inégalités , 
à tant  d’anomalies,  et  la  connaissance  eu  est  telle- 
ment importante  dans  la  pratique  de  l’astronomie , 
qu’on  ne  saurait  trop  s’appliquer  à constater  exacte- 
ment leurs  effets.  C’est  dans  cette  vue  que  La  Caille 
Ac.  a*  Paris,  a fait  mie  longue  suite  d’observations,  tant  à Paris 
j,  5i  <t  i;5j  ^ <jaJJS son  Yoyage  au  cap  de  Bonne-Esperance.  Sa 
méthode  est  fcfrt  simple  : elle  est  fondée  sur  celte 
considération , que  s’il  n’y  avait  point  de  réfrac- 
tion , la  distance  véritable  de  deux  parallèles  (ici  les 
parallèles  de  Paris  et  du  cap  de  Bonne-Espérance) , 
se  déduirait  directement  de  la  simple  comparai- 
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son  de  deux  hauteurs  méridiennes  d’une  même 
étoile,  observée^  l’une  à Paris,  l’autre  au  Cap  ; et 
que  s’il  n’y  avait  de  réfraction  qu’à  l’un  de  ces  deux 
endroits,  comme  s’il  n’y  en  avait  qu’au. Cap , il  ré- 
sulterait de  celte  comparaison  une  distance  de  pa- 
rallèles qui  ne  serait  altérée  que  par  la  réfraction 
au  Cap.  Si  doue  on  est  parvenu,  par  quelque 
moyen  que  ce  soit , à connaître  la  vraie  distance  de  ' 
ces  parallèles , la  différence  entre  la  distance  véri- 
table et  celle  qui  est  altérée  par  la  réfraction , don- 
nera cette  réfraction.  Or,  il  y a une  très -grande 
variété  à cet  égard  entre  les  résultats  des  observa- 
tions de  différentes  étoiles.  La  Caille  a employé 
plus  de  trois  cents  observations  comparatives  faites 
à Paris  et  au  Cap;  et,  en  profitant  de  quelques  cir- 
constances heureuses  que  fournissent  les  positions 
respectives  de  Paris  et  du  Cap  sur  la  surface  du 
globe , il  est  parvenu  à construire  une  table  de  ré- 
fractions, qui  diffère  quelquefois  beaucoup  des 
tables  précédentes , et  qui  est  fort  estimée. 

Quoique  les  observations  forment  essentielle- 
ment la  base  de  la  théorie  des  réfractions  astrono- 
miques, on  a toujours  besoip  de  la  géométrie  pour 
découvrir  leurs  relations  mutuelles  à différentes 
hauteurs,  et  pour  les  lier  à la  loi  de  continuité. 

Thomas  Simpson,  célèbre  géomètre  anglais,  a si*»***. 
t donc  bien  mérité  des  astronomes , en  leur  fournis-  mort  ca  ij6o. 
sant  à cet  égard  uue  formule  commode  et  assea 
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simple,  dans  son  recueil  intitulé  : Mathernalicàl 
dissertations,  1 743*  Elle  s’énonçe  ainsi  : Multi- 
pliez par  un  coefficient  Constantin  distance  ap- 
parente de  U astre  au  zénith,  et  égalez  le  pro- 
duit au  sinus  d’un  angle  qui  est  la  diffé- 
rence entre  la  distance  de  l’astre  au  zénith, 
et  le  produit  de  l'angle  de  la  réfraction  mul- 
tiplié par  tin  autre’ coefficient  constant  : équa- 
tion par  laquelle  on  voit  que  les  deux  coefli- 
ciens  constans  étant  supposés  connus,  on  trouvera 
l’angle  de  réfraction , soit  par  le  retour  des  suites , 
soit  par  des  tâtonnemens,  ou  par  ces  fausses  posi- 
tions si  fort  en  usage  dans  l'astronomie  pratique. 
Simpson  détermine  les  deux  coefiiciens  dont  il 
s’agit , paF  deux  observations  immédiates  -,  l’une , 
que  la  réfraction  est  de  33  minutes  à l’horizon  ; 
l’autre , quelle  est  d’une  minute  5o  secondes  à 3 1 
degrés  d’élévation  au-dessus  de  l’horizon. 
î5«*»ii!T  Quelque  temps  ayant  sa  mort,  Bradley  donua 
.„u:n7X.  une  autre  formule  encore  plus  simple,  et  d’une 
grande  exactitude  : selon  cette  régie,  le  petit  an- 
gle de  la  réfraction  est  proportionnel  à la  tan- 
gente de  la  différence  entre  la  distance  appa- 
rente de  l'astre  au  zénith,  et  le  triple  de  l’angle 
de  la  réfraction.  D’où  l’on  tire  l’angle  de  réfraç- 
lion  par  des  procédés  semblables^  ceux  qu’on  vient 
d’indiquer  pour  la  règle  de  Simpson. 
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SECTION  III. 


Aberration  apparente  des  étoiles  fixes.  Nuta - 
. , tion  de  l’axe  de  la  terre . 


L e s deux  grandes  decouvertes  dont  j’ai  à rendre 
compte  ici , sont  dues  au  même  Bradley,  et  l’ont 
fait  regarder  comme  l’Hipparque  de  l’Angleterre. 


I. 


Parmi  les  raisons  qu’on  allégua  dans  le  temps 
contre  le  système  de  Copernic,  on  disait,  comme 
nous  l’avons  déjà  rapporté , que  si  la  terre  tourne 
en  effet  autour  du  soleil , elle  doit  faire  paraître 
une  parallaxe  dans  les  étoiles,  lorsqu’elle  passe 
d’un  point  de  son  orbite  au  point  diamétralement 
opposé;  ce  qu’on  ne  remarquait  aucunement. 
L’objection  était  forte;  quoique  Copernic  et  Ga- 
lilée y eussent  répondu  d’une  manière  très-plausi- 
ble, on  la  voyait  encore  reparaître  de  temps  en 
temps.  Elle  aurait  été  détruite  radicalement,  si  l’on 
avait  pu  découvrir  enfin  que  les  étoiles  fussent  su- 
jettes à la  parallaxe  du  grand  orbe.  Les  astronomes 
suivans,  persuadés  qu’une  telle  parallaxe  avait  lieu , 
employèrent  tous  les  moyens  d’en  reconnaître  la 
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étoiles. 
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quantité;  quelques-uns  crurent  l’avoir  fixée,  cl  se 
hasardèrent  à dire  quelle  était  de  4 « 5 secondes'; 
les  autres  en  plus  grand  nombre,  appuyés  sur  les 
observations  les  plus  précises , la  trouvèrent  abso- 
lument insensible,  et  enfin  cette  dernière  opinion 
prévalut  ; mais  elle  ne  renversa  point  le  système  de 
Copernic.  On  en  revint  à la  réponse  qu’il  avait 
faite , que  la  distance  de  la  terre  aux  étoiles  fixes 
était  si  prodigieusement  grande,  qu'il  fallait  la  re- 
garder comme  infinie  par  rapport  au  diamètre  de 
l’orbite  terrestre.  Cependant  il  restait  toujours  à 
expliquer  certains  mouvemens  sensibles  que  l'on 
observait  dans  les  étoiles,  et  contraires,  pour  la 
plupart,  à ceux  qu’auraient  dù  faire  paraître  la  pa- 
rallaxe du  grand  orbe  pour  les  étoiles,  et  la  préces- 
sion des  é({uiuoxes.  Ou  désignait  ces  mouvemens 
irréguliers  sous  la  dénomination  générale  d aber- 
rations apparentes  des  étoiles  fixes.  Ne  sachant 
à quoi  les  attribuer,  les  astronomes  prenaient  toutes 
les  précautions  pour  éviter  les  erreurs  qu’ils  au- 
raient pu  introduire  dans  la  détermination  du  mou- 
vement des  planètes  par  rapport  aux  étoiles. 

Molyneux,  astronome  irlandais,  entreprit,  en 
1725,  de  déterminer  ces  mouvemens  d’aberration  ; 
il  les  observa  à Kew  , dans  le  voisinage  de  Lon- 
dres, avec  un  excellent  secteur  de  Graham;  mais 
il  ne  put  parvenir  à les  soumettre  à des  lois 
générales. 
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Bradley  fut  plus  heureux.  Excellent  observa- 
teur, savant  géomètre,  il  suivit  dans  le  même 
lieu  la  même  recherche,  avec  ime  constance  qui  * 
le  conduisit  enfin  à la  parfaite  connaissance  de 
tous  ces  phénomènes  singuliers.  11  reconnut  que  • 
certaines  étoiles  paraissaient  avoir,  dans  l’espace 
d’un  an,  une  espèce  de  balancement  en  longitu- 
de, sans  chauger  en  aucune  manière  de  latitude; 
que  d’autres  variaient  seulement  en  latitude;  et 
qu’enfin  d’autres  ( et  c’était  le  plus  grand  nombre  ) 
paraissaient  décrire  dans  le  ciel,  pendant  l’espace 
d’une  année,  une  pedte  ellipse  plus  ou  moins 
allongée.  Celte  période  d'une  année-,  à laquelle 
répondaient  tous  ces  mouvemens , quoique  d’ail- 
leurs si  dilTérens,  était  un  indice  certain  qu’ils 
avaient  quelques  rapports  avec  le  mouvement  de 
la  terre  dans  sou  orbite  autour  du  soleil  ; mais 
cela  n’était  encore  qu’un  aperçu  général,  insuffi- 
sant pour  rendre  une  raison  précise  et  complète 
des  phénomènes.  Bradley  fit  un  nouveau  pas 
qui  décida  la  question;  il  conçut  la  belle  pensée, 
que  l’aberration  apparente  des  ‘étoiles  fixes  est 
produite  par  la  combinaison  du  mouvement  pro- 
gressif de  la  lumière  avec  le  mouvement  annuel 
de  la  terre  ; il  y arriva  en  se  faisant  à lui-même  ce 
raisonnement  : . 

La  théorie  de  Roëmer  m’apprend  que  la  vitesse 
de  la  lumière  n’est  pas  instantanée , et  quelle  a un 
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rapport  fini,  environ  celui  do i oooo  à i,  à la  vi- 
tesse de  la  terre  dans  son  orbite  autour  du  soleil  ; 

• donc  un  rayon  de  lumière,  parti  d’une  étoile,  et' 
apportant  l’impression  de  cette  étoile  à mon  œil , 
n arrive  qu’après  que  la  terre  a changé  sensible- 
ment de  place  depuis  l’instant  où  il  est  parti  : ainsi, 
quand  mon  œil  reçoit  le  coup,  il  doit  rapporter' 
Kétoile  à un  endroit  différent  de  celui  oit  il  l’aurait 
rapportée , si  j’étais  toujours  resté  à la  même  place. 
Un  observateur  terrestre  ne  voit  donc  pas  les  étoi- 
les à leurs  véritables  places  dans  le  ciel,  et  il  doit 
leur  attribuer  difi’érens  mouvemeus  qui  dépendent  ' 
des  différentes  positions  quelles  ont  par  rapport  à 
lui. 

Muni  de  cette  clef,  Bradlcy  expliqua  tous  les 
mouvemens  d’aberrations  apparentes  des  étoiles 
fixes , d’une  manière  exacte  , précise  , conforme 
à ses  propres  observations  et  à celles  de  tous  les 
autres  astronomes.  Dès  lors  toutes  les  incertitu- 
des furent  dissipées.  On  ne  fut  plus  embarrassé  à 
écarBer  du  mouvement  des  planètes,  ces  illusions 
produites  par  les*  aberrations  apparentes  des  étoiles 
fixes.  A cet  avantage  se  joignit  une  nouvelle  preu- 
ve du  système  de  Copernic.  La  part  principale  et 
exclusive  qu’a  la  terre  dans  l’explication  de  Bradley, 
est  une  démonstration  presque  mathématique  , 
qu’en  effet  la  terre  tourne  autour  du  soleil,  et  non 
pas  le  soleil  autour  de  la  terre.  * • 
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Non  content  d’avoir  jeté  les  fondemens  de  cette 
théorie  par  les  observations , il  la  réduisit  en  for- 
mules trigonométriques,  dont  il  publia  les  résul- 
tats, saus  démonstrations , dans  les  Transactions  An 
philosophiques  de  la  société  royale  de  Londres.  , 

La  nouveauté  et  1 intérêt  du  sujet  attirèrent  l’at- 
tention des  astronomes  et  des  géomètres.  Clairaut  Ac.  ilf  Paris  , 
donna  les  démonstrations  que  Bradlcy  avait  sup- 
primées; et  il  y joignit  plusieurs  autres  théorèmes 
d’un  usage  facile  et  commode  : service  important 
qui  n’a  pas  peu  contribué  à accélérer  les  progrès  de 
cette  nouvelle  branche  de  l’astronomie. 

Environ  dix  ans  après,  le  même  géomètre  appli-  Ac.  «ta  P«ria  , 
qua  la  théorie  de  l’aberration  au  mouvement  des 
planètes  et  des  comètes.  On  sent  en  effet  qu’elle  y , 
doit  avoir  également  lieu.  Le  temps  que  la  lumière 
met  à venir  d’une  planète  ou  d’une  comète  à la 
terre,  produit  nécessairement  quelque  changement 
apparent  dans  la  position  de  la  planète  ou  de  la  co- 
mète. Le  problème  est  donc  ici  de  même  nature 
que  pour  les  étoiles,  avec  cette  différence  néau- 
moins  que  les  étoiles  étant  fixes,  au  lieu  que  les 
planètes  et  les  comètes  ont  des  mouvemens  dont  il 
faut  tenir  compte,  les  formules  d’aberration  sont 
un  peu  plus  compliquées  pour  les  planètes  et  les 
comètes,  que  pour  les  étoiles.  A quoi  on  doit  sur- 
tout ajouter  la  dificulté  de  calcul,  qui  provient  de 
l’excentricité  des  orbites  planétaires  ou  cométaircs. 

f 
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II. 

Nutation  d*  I*a  nutation  de  Taxe  de  la  terre  est  un  autre  phé- 
ut'rl.  ' a nomène  remarquable,  que  Bradley  découvrit  avec 
le  secours  de  la  géométrie  et  des  observations. 

_•  Instruit  en  général  que  les  inégalités  des  attrac- 
liods  de  la  lune  ou  du  soleil  sur  les  différentes  par- 
ties du  sphéroïde  terrestre,  devaient  faire  prendre 
divers  mouvemensà  son  axe,  par  rapport  afu  plan 
de  l'écliptique,  Bradley  s’attacha  à reconnaître  et  à 
démêler  ces  mouveraens,  par  une  longue  suite 
d’observations  pénibles  et  délicates,  faites  dans  les 
positions  du  soleil  et  de  la  lune,  les  plus  propres  à 
manifester  les  effets  qu’il  cherchait.  Il  trouva 
i .°  que  l’axe  de  la  terre  a un  mouvement  conique , 
Aa  ,7i:*  par  lequel  ses  extrémités  décrivent  autour  des  pô- 
les de  f écliptique , et  contre  l’ordre  des  signes,  un 
cercle  entier  en  a5qoo  ans,  ou  un  arc  d’environ 
5o  secondes  en  un  an  : ce  qui  produit  la  préces- 
sion des  équinoxes  ; a.°  que  ce  même  axe  a,  par 
rapport  au  plan  de  l’écliptique , un  mouvement  de 
libration  ou  de  balancement  alternatif,  par  lequef 
il  s’incline  d’environ  18  secondes  pendant  une  rér 
• volulion  des  noeuds  de  la  lune,  laquelle  se  fait  , 

contre  l’ordre  des  signes,  dans  l’espace  d’environ 
ig  ans;  après  quoi  il  revient  à sa  première  posi- 
tion, pour  s’incliner  de  nouveau;  ainsi  de  suite. 
Ces  observations,  conformes  au  système  de  l’at- 
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traction  neulonieune , eu  sont  une  nouvelle  dé- 
monstration , comme  je  le  remarquerai  plus  expres- 
sément dans  la  suite.  Depuis  ees  découvertes,  la 
nutation  de  l’axe  de  la  terre  entre  dans  le  calcul 
astronomique  aussi  essentiellement  que  la  préces- 
sion des  équinoxes , dont  on  connaissait  déjà  à peu 
près  la  quantité  avant  cet  astronome. 


SECTION  IV. 

Figure  de  la  terre  par  [ es  observations.  Des- 
cription géographique  de  la  France . 

I.  * 

, * > 

La  question  de  la  figure  de  la  terre , par  des  me- 
sures immédiates,  est  une  autre  branche  de  f astro- 
nomie pratique , qui  a reçu  son  éclat  et  sa  perfec- 
tion dans  le  siècle  passé.  Je  crains  bien  qu’on  ne 
trouve  un  peu  de  longueur  dans  les  détails  suivans’; 
mais  il  m’a  été  impossible  de  me  rendre  plus 
court.  t 

‘Picard  avait  trouvé,  comme  nous  l’avons  vu, 
que  la  longueur  du  degré  d’un  méiidien  terrestre 
est  de  57060  toises,  par  une  latitude  boréalç  de 
49  degrés  minutes.  Quoique  cette  détermina- 
tion fût  regardée  comme  beaucoup  plus  exacte 
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que  toutes  les  precedentes , elle  laissait  néanmoins 
• encore  quelqu’incertitude,  tant  par  rapport  à la 
mesure,  géodesique,  qif’à  la  mesure  astronomi- 
que. L’auteur  avait  employé  treize  triangles  sur 
une  étendue  d’environ  32  lieues,  pour  calculer  la 
longueur  d’un  degré.  Or,  ne  pouvait-il  pas  s' 'être 
glissé  quelques  erreurs  dans  les  résolutions  trigo- 
noinétriques  de  tant  de  triangles  ? D’un  autre  cô- 
té, les  meilleurs  instrumens,  alors  connus,  ne 
pouvaient  donner  qu’à  quatre  secondes  près  la  va- 
leur de  l’arc  céleste,  correspondant  à l’arc  terres- 
tre ; et  ces  quatre  secondes  rapportées  sur  la  terre 
valent  près  de  soixante-six  toises.  Enfin , un  seul 
degré  ne  pouvait  pas  suffire  pour  faire  connaître  si 
la  terre  est  sphérique,  ou  si  elle  ne  s’écarte  pas 
sensiblement  de  cette  figure. 

Les  considérations  ayant  ele  présentées  au  gou- 
vernement français,  toujours  porté  à favoriser  le 
progrès  des  sciences,  il  ordonna  que  non-seule- 
ment la  mesure  de  Picard  serait  vérifiée,  mais  en- 
| ' 

cOre  que  la  méridienne  serait  prolougée  à travers 

la  France  jusqu’à  Dunkerque  vers  le  nord , et  jus- 
An  i683.  qu  a.  Colioure  vers  le  midi;  ce  qui  comprenait  une 
etendue  d environ  8 degres.  La  Hire  fut  chargé  de 
• An  ,7°'-  panio  du  nord;  Dominique  Cassini  de  celle  du 
. nndi,  dans  laquelle  il  fut  ensuite  aidé  par  son  fils 
Jacques  Cassini  : il  résulta  de  toutes  ces  opéra- 
tions, que  la  longueur  moyenne  du  degré  terres- 
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tre,  en  France , était  de  bjo'j  i luises,  plus  grande 
d’environ  une  toise  que  celle  de  Picard. 

Les  auteurs  de  ces  nouvelles  mesures,  persua- 
dés , par  l’e)tpérience  du  raccourcissement  du  pen- 
dule à Cayenne,  et  par  les  théories  de  Huguens  et 
de  INeuton,  que  la  terre  était  un  sphéroïde  applali 
vers  les  pôles , mais  égarés  par  une  fausse  applica- 
tion de  la*  géométrie,  qui  leur  fit  croire  que  dans 
un  tel  sphéroïde,  les  degrés  terrestres  doivent  di- 
minuer de  longueur,  en  allant  du  midi  au  nord , ne 
se  tinrent  peut-être  pas  assez  eu  garde  contre  les 
sources  d'illusion  que  ce  préjugé  pouvait  faire  naî- 
tre. Soit  par  cette  cause , ou  par  le  défaut  de  jus- 
tesse de  leurs  instrumens,  ou  par  quelques-unes  de  » 
ces  petites  erreurs  presqu’iuévitables  dans  une  lon- 
gue suite  d’observations  pénibles,  ils  trouvèrent  que 
lesdegrés  terrestres  diminuaienten  effetdelongueur 
du  midi  au  nord  ; et  ils  se  hâtèrent  de  publier  ce 
résultat  avec  d’autant  plus  de  confiance  , qu’ils 
croyaient  par  là  confirmer  l’aplatissement  de  la 
terre,  que  l’on  regardait  somme  très-probable. 

Le  problème  paraissait  ainsi  complètement  ré- 
solu : on  demeura  pendant  plusieurs  années  dans  la 
persuasion,  que  les  observations  s’accordaient  avec 
la  théorie,  du  moins  quant  à la  conséquence  géné- 
-rale;  mais  enfin  les  géomètres  vinrent  troubler 
cette  tranquillité  : ils  démontrèrent  que  cet  accord 
prétendu  des  observations  avec  la  théorie  était 
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fondé  sur  un  paralogisme  de  géométrie,  et  que 
dans  uu  sphéroïde  aplati  vers  les  pôles , les  degrés 
de  latitude  devaient  augmenter  en  longueur  du 
midi  au  nord,  et  diminuer  au  contraire  dans  un 
sphéroïde  allongé.  En  effet,  on  voit,  sans  le  secours 
d’aucune  figure  de  géométrie , que  dans  le  sphé- 
roïde aplati,  le  méridien  terrestre  étant  plus  cour- 
be auprès  de  l’équateur  qu’auprès  du  pôle,  la  lon- 
gueur d’un  arc  terrestre  d’un  degré,  correspon- 
dant à uu  arc  céleste  d’un  degré , doit  aller  en  aug- 
mentant à mesure  que  la  courbure  du  méridien 
terrestre  diminue,  ou  à mesure  qu’on  avance  vers 
le  pôle.  Le  contraire  doit  avoir  lieu  pour  le  sphé- 
roïde allongé.  La  vérité  de  ce  raisonnement,  si 
simple  et  si  concluant,  ne  pouvait  manquer  de 
frapper  bientôt  tous  les  esprits.  Alors  les  auteurs 
des  nouvelles  mesures  furent  fort  embarrassés. 
D’un  côté , ne  pouvant  rejeter  les  démonstrations 
qu’on  leur  opposait,  de  l’autre,  ne  voulant  pas 
abandonner  des  observations  qu’ils  regardaient 
comme  très-certaines,  ils  furent  enfin  réduits  à 
dire  que  la  terre  était  un  sphéroïde  allongé  vers  les 
pôles.  De  nouvelles  mesures , prises  également  en 
Fiance,  aux  années  iy35  et  iy36,  semblaient  for- 
tifier l’opinion  que  les  longueurs  des  degrés  terres- 
tres diminuaient  du  midi  au  nord.  La  terre  fut 
donc,  pendant  l’espace  d’environ  quarante  ans,,  ufi 
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sphéroïde  allongé,  du  moins  en  France,  en  dépit 
de  Huguens  et  de  Neutou. 

Cependant  les  géomètres  n’étaient  pas  convain- 
cus. Ils  renouvelaient  de  temps  en  temps  leurs 
protestations  contre  un  système  qu’ils  ne  pouvaient 
concilier  avec  les  lois  de  l’hydrostatique  : ils  soute- 
naient qu’en  supposant  même  que  les  observations 
faites  en  France  eussent  toute  l’exactitude  possi- 
ble, les  différences  entre  les  degrés  consécutifs 
étaient  trop  petites  pour  être  parfaitement  saisies  ; 
que  les  erreurs  pouvaient  s’accumuler  de  proche 
en  proche  dans  le  même  sens , au  moins  en  grande 
partie  ; cl  qu’on  ne  pouvait  obtenir  les  rapports  des 
degrés,  d’une  manière  bien  marquée  et  suffisante, 
que  par  la  comparaison  de  degrés  mesurés  en  des 
endroits  très-éloignés  les  uns  des  autres,  dans  le 
sens  du  méridien.  Des  réclamations  si  bien  moti- 
vées furent  enfin  écoutées  du  gouvernement  fran- 
çais.  Le  comte  de  Maurepas,  alors  ministre  de 
l’académie  des  sciences , ordonna  que  des  mathé- 
maticiens iraient  mesurer  le  degré  du  méridien 
au  Pérou , dans  le  voisiuage  de  l’équateur,  taudis 
que  d’autres  iraient  faire  une  semblable  opération 
en  Laponie , sous  le  cercle  polaire. 

Godiu,  Bouguer  et  La  Condamine  partirent 
pour  le  premier  voyage  en  i ^35  j l’année  suivante, 
Maupertuis,  Clairaut,  Camus  et  LeMonnier,  aux- 
quels se  joignirent  l’abbc  Outhier,  correspondant 
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de  l'académie,- et  Celsius,  professeur  d’astronomie 
à Upsal , allèrent  en  Laponie.  Les  premiers  éprou- 
vèrent toutes  sortes  de  contrariétés  et  de’relarde- 
mens  dans  leurs  opérations,  et  ne  purent  revenir 
en  France  qu’environ  sept  ans  après  leur  départ; 
les  autres  eurent  toutes  choses  prospères;  leur 
Ouvrage  fut  commencé  et  achevé  en  très-peu  de 
temps  ; ils  rentrèrent  dans  leurs  pays  au  bout  de 
quinze  à seize  mois  d’ahseuce. 

Il  semble  quoi}  aurait  dû  attendre  le  retour 
des  académiciens  du  Pérou,  pour  rendre  un 
compte  général  et  concerté  d’opérations  toutes 
entreprises  dans  la  même  vue;  c’était  l’avis. des 
savans  modérés  et  justes.  Mauperluis,  chef  des 
observateurs  du  nord,  homme  ardent  à faire  du 
bruit,  rejeta  une  proposition  qui  contrariait  sa 
petite  ambition.  Il  n’eut  rien  de  plus  presse  que 
d’annoncer  partout  , à l’académie , au  publie , 
dans  le  grand  monde  où  il  était  fort  répandu,  le 
résultat  d’une  opération  dont  il  s’appropriait  en 
quelque  sorte  toute  la  gloire,  et  à laquelle  néan- 
moins il  n’avait  eu  qu’une  part  médiocre  comme 
collaborateur.  Ce  résultat  était  que  la  longueur 
du  degré  du  méridien,  sous  le  cercle  polaire,  est 
de  57438  toises.  Eu  la  comparant  avec  celle  du 
degré  moyen  en  France,  qui  est  de  57061 
toises,  on  voit  que  les  longueurs  des  degrés 
terrestres  augmentent  très-sensiblement,  du  midi 
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ail  nord,  et  que  par  conséquent  la  terre  est  un 
sphéroïde  aplati  vers  les  pôles.  Aussitôt  les 
nombreux  partisans  de  Maupertuis  adoptent  et 
répandent  cette  conclusion  avec  enthousiasme; 
il  est  exalté,  comme  s’il  eût  apporté  aux  hommes 
une  vérité  nouvelle  et  extraordinaire;  on  ne  l'ap- 
pelait plus  que  V aplallsseur  de  la  terre  ; lui- 
inêine  se  fit  peindre  en  habit  de  Lapon,  s’appuyant 
sur  le  globe  terrestre  comme  pour  lui  faire  prendre 
la  figure  sphéroïdale  accourcie  ; et  Voltaire,  alors 
son  ami,  mit  au  bas  de  l’estampe  quatre  vers 
qu’on  admira  alors,  et  qu’on  a plus  justement  ou- 
bliés dans  la  suite  *.  Mais  tons  ces  pompeux  éloges 
d’une  expérience  qui  ne  faisoit,  dans  le  fond,  que 
confirmer  les  théories  de  Huguens  et  de  Neulon, 
étaient  d’autant  plus  déplacés,  d’autant  plus  pré- 
maturés, que  si  par  hasard  la  mesure  du  Pérou  , 
que  l’on  ne  connaissait  pus  encore,  fût  venue  à 
donner  le  degré  du  méridien  plus  long , ou  seule- 
ment à peu  près  le  même  au  Pérou  qu’en  France, 
la  question  serait  retoml>ée  dans  un  état  d’indéci- 
sion pire  que  jamais. 


* Les  voici  : 

Ce  globe  mal  connu , qu’il  a su  mesurer, 
Devient  un  monument  où  sa  gloire  se  fonde  : 
Son  sort  est  de  fixer  In  figure  du  monde , 

De  lui  plaire  et  de  l*éclairer. 
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Les  Cassini,  auteurs  du  système  de  la  terre  al- 
longée , se  tinrent  pendant  quelque  temps  sur  la 
réserve  ; mais  voyant  enfin  que  leur  édifice,  élevé 
si  lentement,  avec  tant  de  soins,  taul  de  dépenses, 
menaçait  ruine  de  jour  en  jour,  et  toujours  per- 
suadés, par  les  observations  faites  en  France,  que 
la  longueur  des  degrés  terrestres  allait  en  dimi- 
nuant de  l'équateur  au  pôle,  ils  se-crurent  fondés 
en  droit  et  en  raison  d’attaquer  l’opération  du  nord. 
Us  publièrent , ou  firent  publier,  entr’autres,  un 
écrit  véhément,  dans  lequel  on  soutenait  que  l’arc 
de  57  minutes  seulement,  mesuré  au  cercle  po- 
laire , était  trop  petit  pour  en  tirer  aucune  consé- 
quence certaiue  ; que  dans  ces  sortes  d’opérations 
il  fallait  employer  les  plus  grands  arcs  possibles, 
afin  que  les  erreurs , se  répandant  sur  Un  grand  es- 
pace, devinssent  comme  insensibles;  qu’à  la  vérité 
on  n’aurait  pu  guère  prolonger  l’arc  vers  le  nord , 
mais  qu’on  le  pouvait  vers  le  midi,  et  que  tel  avait 
été  en  effet  l’avis  de  Camus , le  plus  utile  peut-être 
des  collaborateurs,  avis  auquel  Maupertuis,  pressé 
de  finir  et  de  jouir,  s'était  formellement  opposé; 
fine  lorsqu’il  s’agissait  de  mesurer  de  petits  arcs 
terrestres  , il  était  de  la  dernière  importance  de 
placer  l’instrument  exactement  dans  le  plan  du  mé- 
ïidien,  et  qu’on  ne  voyait  pas*  les  moyens  qjue  les 
observateurs  du  nord  avaient  pris  pour  remplir 
cette  condition  es&ntielle  ; qu’ils  ne  s’étaient  pas 
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assez  prémunis  contre  les  déviations  du  fil  à plomb, 
que  le  voisinage  des  montagnes  pouvait  occasion- 
ner; que  dans  la  suite  des  triangles  fie  Tornèo  à 
Kittis,  il  se  trouvait  plusieurs  angles  extrêmement 
aigus,  source  des  plus  grandes  erreurs;  qu’on  avait 
opère  sur  un  terrain  fort  incommode  à plusieurs 
égards , et  par  un  froid  rigoureux  qui  pouvait  avoir 
fait  négliger  plusieurs  précautions  nécessaires  pour 
l’exactitude,  etc.  D’où  l’on  concluait  que  cette  me- 
sure ne  pouvait  pas  entrer  en  comparaison  avec 
celles  de  France,  où  l’on  avait  employé  des  arcs  de 
plusieurs  degrés,  et  des  instrumens  cxcellens,  avec 
toutes  les  attentions  imaginables,  dans  un  pays  et 
sous  un  ciel  qui  ne  laissait  à désirer  aucune  com- 
modité locale. 

On  juge  bien  qu’une  telle  Critique  ne  demeura 
pas  sans  réponse.  Celsius,  l’un  des  adjoints  aux  aca- 
démiciens du  nord , y opposa  un  mémoire  très-vif, 
où,  non  content  de  justifier  l’opération  du  nord,  il 
se  permit  des  personnalités  grossières  contre  les 
auteurs  de  la  mesure  de  France;  il  n’eut  pas  honte 
d’accuser  Jacques  Cassini  d’avoir  écarté  lui-même 
quelques-unes  de  ses  propres  observations , qui  ten- 
daient à faire  la  terre  aplatie  : imputation  odieuse, 
dénuée  de  preuves,  et  reçue  avec  indignation  par 
tous  Jes  honnêtes  gens.  Si  le  sort  d’une  cause , bon- 
ne ou  mauvaise , pouvait  dépandre  de  la  manière 
dont  elle  est  défendue , rien  nelait  plus  mal  ima- 
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giué , ni  plus  dépourvu  du  tact  des  convenances, 
cjue  le  procédé  de  Celsius. 

Maupertuis,  caché  derrière  le  rideau,  employa 
un  autre  moyen , bien  plus  adroit  et  plus  efficace, 
pour  combattre  ses  adversaires.  En  1708,  il  (il  pa- 
raître un  écrit  anonyme  intitulé  : Examen  désin- 
téressé des  dijf'érens  ouvrages  qui  ont  été  faits 
pour  déterminer  la.  figure  de  la  terre.  D abord 
on  crut,  malgré  ce  titre  imposant,  que  le  livre  là- 
vorisait  les  Cassini,  en  voyant  les  louanges  qu’on 
leur  prodiguait,  au  point  qu’eux-mémes  ou  leurs 
amis  lurent  soupçonnés  d'en  être  les  auteurs.  Mais 
on  ne  tarda  pas  de  reconnaître  que  le  poison  était 
caché  sous  les  (leurs.  Toute  la  prétendue  impartia- 
lité de  l’écrivain  , enveloppée  dans  un  système  de 
raisounemens  entortillés  et  équivoques,  aboutis- 
sait à cette  conclusion  alternative  : Ou  il  faut  ad- 
mettre l’allongement  de  la  terre,  foudé  sur  cinq 
laineuses  ojiéraiions  , taudis  que  l’aplatissement 
n’en  a encore  qu’une  seule  en  sa  faveur  ; ou  s’il  ar- 
rive quou  soit  enfin  forcé  de  reconnaître  que  la 
terre  est  aplatie , il  faut  supposer  que  MM.  Cas- 
sini ont  commis  daus  leurs  mesures  des  erreurs 
énormes , et  telles  qu’elles  ne  pourraient  échap- 
per aux  astronomes  les  plus  maladroits.  Mais 
ce  dilemme  iusidieux  fut  rejeté,  et  démasqua  l’au- 
teur. Les  indillérens  trouvèrent  ridicule  de  vouloir 
hcr  la  réputation  d aussi  grands  astronomes  que  les 


Digitized  by.Googl 


PERIODE  IV.  CHAPITRE  VI.  379 

Cassini,  à une  opération  dont  les  défauts,  suppo- 
sés réels,  pouvaient  avoir  plusieurs  causes  très-na- 
turelles , très- difficiles  à démêler  dans  le  temps, 
telles , par  exemple , que  l’imperfection , alors  pres- 
qu’inévitable , des  iustrumeus , l’aberration  appa- 
rente des  étoiles  fixes,  dont  on  ignorait  les  lois,  la 
nutation  de  l’axe  de  la  terre,  quelques  irrégulari- 
tés dans  les  réfractions,  et  surtout  les  erreurs  atta- 
chées à la  mesure  de  degrés  consécutifs , comme 
nous  l’avons  déjà  observé  : les  parties  intéressées  ne 
«e  méprirent  point  aux  malignes  intentions  de 
Maupertuis. 

Il  parut  encore  sur  le  même  sujet  d’autres  écrits, 
où  l’on  remarquait  plus  l’amour-propre  que  l’a- 
mour de  la  vérité.  Je  ne  veux  pas  les  tirer  de  l’ou- 
bli; mais  je  ne  puis  passer  sous  silence  une  anec- 
dote assez  curieuse.  Un  ardent  défenseur  de  la 
terre  allongée,  croyant  avoir  réfuté  victorieuse- 
ment le  système  contraire,  ne  voulut  pas  néan- 
moins livrer  son  manuscrit  à l’imprimeur,  avant 
de  l’avoir  communiqué  à Fontenelle,  dont  l’auto- 
rité était  d’un  très-grand  poids.  Fontenelle  lut  l’ou- 
vrage, et  en  le  rendant  à l’auteur,  il  lui  conseilla  de 
le  publier.  Celui-ci,  un  peu  indécis,  un  peu  incer- 
tain de  l’opinion  du  juge,  dit  après  un  moment  de 
silence  : V eus  me  donnez,  monsieur,  un  con- 
seil que  vous  n’avez  pas  suivi  pour  vowrmème; 
on  a beaucoup  écrit  contre  vous,  et  jamais  vous 
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n' avez  répondu 01»  ! répliqua  finement  le 

sage  secrétaire  de  l’académie  des  sciences,  je  n'é- 
tais pas  si  sûr  que  vous  d'avoir  raison. 

Dans  ce  combat  scientilique , où  les  gens  du 
monde  même  prirent  parti,  le  système  de  la  terre 
aplatie  gagnait  tous  les  jours  le  dessus,  par  le  dou- 
ble avantage  qu'il  réunissait,  d’être  fondé  sur  la 
théorie  des  forces  centrales,  et  sur  des  observations 
immédiates  qui , même  en  leur  refusant  une  ex- 
trême exactitude,  ajoutaient  ici  un  poids  considé- 
rable dans  la  balance.  D’ailleurs,  quoique  les  aca- 
démiciens du  Pérou  n’eussent  pas  encore  achevé 
leur  travail , on  apprit  par  leurs  lettres , pendant  la 
disput#,  que  les  degrés  du  méridien  à l’équateur 
étaient  moindres  quen  France.  Tant  de  fortes  pro- 
babilités en  faveur  de  l’aplatissement  de  la  terre  , 
ébranlèrent  les  Cassini  eux-mêmes.  Leur  austère 
probité,  et  les  intérêts  de  celte  astronomie  qui  leur 
devait  tant  de  découvertes , tout  les  détermina  à 
revenir  sur  leurs  pas,  et  à reconnaître  la  nécessité 
de  vérifier  les  degrés  de  France  avec  de  nouveaux 
instrumens  très-exacts,  et  avec  l’attention  la  plus 
scrupuleuse  à ne  négliger  aucun  des  élémens  de  la 
question , dans  l’état  où  se  trouvait  alors  l’aSlro- 
nomie. 

Ck*.  Cassiiti,  Eu  i y 3g  et  i 740,  Cassini  de Thury , fils  de  Jac- 

mort  en  17 »4.  ques,  et  l’abbé  de  La  Càille  firent  cette  vérifica- 
tion. Ils  étaient  l’un  et  l’antre  très-exercés  à la  pra- 
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tique  de  l’astronomie , très-instruits  des  nouvelles 
théories  ; et  leurs  opérations , auxquelles  ils  appor- 
tèrent les  plus  grands  soins , ne  pouvaient  manquer 
de  réussir,  et  d’obtenir  toute  la  couliancc  quelles 
méritaient.  Us  trouvèrent  que  la  plus  grande  partie 
des  degrés  allait  eu  augmentant  du  midi  au  nord, 
et  qu’un  petit  nombre  seulement  paraissait  dimi- 
nuer. La  conséquence  qui  suivait  de  là  était  en  fa- 
veur de  l’aplatissement  de  la  terre.  11  ne  s'agissait 
plus  que  de  la  manifester  dans  une  forme  authen- 
tique. Cassini  de  Tliury,  du  consentement  de  son 
digne  père,  eut  le  noble  courage  d’annoncer,  dans 
une  assemblée  publique  de  l’académie  des  scien- 
ces, qu'il  s’était  glissé  quelques  erreurs  dans  les 
premières  mesures  des  degrés  de  Fiance,  et  de 
conclure  que  les  nouvelles  concouraient  avec  celles 
du  nord  à prouver  que  la  terre  était  un  sphéroïde 
aplati  vers  les  pôles.  Il  publia  tout  ce  travail  en 
i dans  un  livre  intitulé  : Méridienne  de  l’ob- 
servatoire royal , vérifiée , etc.  Alors  la  terre 
prit,  du  commun  accord  des  astronomes,  et  à la 
grande  satisfaction  des  géomètres , la  figure  apla- 
tie qu’on  lui  avait  disputée  si  long-temps. 

Maupertuis  aurait  joui  d’une  gloire  pure  et  Iran-  .* 
quille,  si,  content  d’avoir  contribué  un  des  pre- 
miers à cette  révolution , il  n’eût  pas  cherché  à se 
l’attribuer  toute  entière,  et  à se  faire  un  malheur 
de  l’arrivée  prochaine  des  académiciens  du  Pérou , 
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avec  lesquels  il  faudrait  discuter  de  nouveau  la  ques- 
tion. Les  hommes  instruits  et  désintéressés,  quoi- 
que déjà  persuadés  de  l’aplatissement  de  la  terre-, 
attendaient  néanmoins  ce  retour  avec  une  sorte 
d'impatience,  pour  prendre  une  plus  parfaite  con- 
naissance de  la  figure  et  des  dimensions  du  globe 
terrestre.  On  savait  que  Godin  et  Bouguer  étaient 
des  astronomes  du  premier  ordre , et  que  de  plus 
Bouguer  était  un  très -grand  géomètre;  que  La 
Condamine , sans  égaler  ses  deux  collègues  en  sa- 
voir, avait  surmonté,  par  son  zèle  et  son  activité, 
une  foule  d’obstacles  qui  s’opposaient  au  suqcèsdes 
opérations.  On  avait  donc  tout  lieu 'de  penser  que 
leurs  travaux  répandraient  un  nouveau  jour  sur 
cette  matière.  Les  amis  de  Maupertuis  s'efforcaient, 
par  tous  les  moyens , de  détruire  ou  d’affaiblir  de  si 
justes  espérances  : ils  ne  cessaient  de  répéter  que  le 
problème  était  résolu  ; que  Jes  mesures  du  Pérou 
n’apprendraient  rien  de  nouveau,  ou  ne  ferment 
tout  au  plus  que  confirmer  des  vérités  déjà  con- 
nues. On  employait  même,  pour  les  combattre' d’a- 
vance, l’arme  du  ridicule.  Né  caustique  et  mor- 
dant , Maupertuis  disait  dans  les  sociétés  d’un  mon- 
de frivole,  pour  qui  une  plaisanterie,  bonne  ou 
mauvaise , tient  lieu  de  raison  : Lorsque  les  Péru- 
viens arriveront , ils  seront  bien  plus  embarras- 
sés de  leur  figure , que  de  la  figure  de  la  terre. 
Tout  cela  fut  inutile  : malgré  les  intrigues  et  les 
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sarcasmes,  les  mesures  du  Pérou  furent  accueillies 
avec  la  distinction  qui  leur  était  due.  Botiguer  en 
rendit  un  compte  sommaire  dans  une  assemblée  An  1744. 
publique  de  l’académie  des  sciences,  peu  de  temps 
après  son  retour.  Il  exposa  ensuite  tout  ce  travail 
au  long,  avec  les  réflexions  astronomiques  et  géo- 
métriques, qui  en  étaient  la  suite  et  la  preuve,  dans 
un  livre  exprès  sur  la  figure  de  la  terre.  Arrêtons-  An  1749. 
nous  un  moment  sur  cet  ouvrage  remarquable. 

Les  observateurs  du  Pérou  se  trouvant  près  de 
l’équateur,  avaient  l’avantage  de  pouvoir  mesurer 
un  arc  de  ce  cercle,  et  le  commencement  d’un 
méridien.  Si  celle  double  mesure  eut  pu  s’exécuter 
avec  toute  la  précisio#uécessaire , elle  aurait  sufli 
seule  pour  déterminer  le  rapport  des  axes  de  la  ter- 
re, sans  rien  emprunter  des  mesures  de  France  et 
de  Laponie;  et  d’ailleurs  elle  n’empêchait  point 
qu’on  ne  les  employât  aussi  au  même  objet.  Mais 
supposé  qu’on  se  déterminât  à mesurer  en  effet  un 
arc  de  l’équateur  et  un  arc  du  méridien,  par  où  fal- 
lait-il commencer?  Godin  et  La  Condamine  vou- 
laient que  ce  fût  par  l’équateur;  Bouguer  par  le 
méridien.  Il  lit  sentir  à ses  collègues,  et  il  explique 
dans  son  livre , qu’il  était  comme  impossible  de  me- 
surer un  arc  de  l’équateur  avec  une  précision  suf- 
fisante ; que  les  incertitudes  inévitables  dans  les 
temps  des  apparitions  des  signaux  terrestres  ou  cé- 
lestes, qu’il  fallait  employer,  pouvaient  entraîner 
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des  erreurs  plus  grandes  que  la  quantité  cherchée, 
c’est-à-dire , que  la  différence  des  axes  de  la  terre  ; 
et  que  si  enfin,  après  avoir  consumé  un  temps  con- 
sidérable à cette  opération , il  arrivait,  par  quel- 
qu’accident  imprévu,  qu’on  ne  pût<pas  mesurer  un 
arc  du  méridien , l’objet  principal  du  voyage  serait 
manqué  au  lieu  que  la  mesure  de  l’arc  du  méri- 
dien était  susceptible  d’une  exactitude  beaucoup 
plus  grande , plus  facile  à exécuter  à raison  des  lo- 
calités, etqu’après  tout  la  comparaison  des  arcs  du 
méridien , à différentes  distances  de  l’équateur , 
donnerait  toujours  le  rapport  des  axes  de  la  terre, 
d’une  manière  plus  approchante  de  la  vérité,  qu’on 
ne  pourrait  l’obtenir  par  W comparaison  d’un  arc 
de  l’équateur  avec  un  arc  du  méridien.  D’où  il  con- 
cluait qu’il  fallait  d’abord  s’assurer  de  l’arc  du  mé- 
ridien. Cette  opinion,  fondée  sur  des  raisons  pé- 
remptoires , et  soutenue  d’ailleurs  par  des  ordres 
arrivés  de  France , fut  la  règle  du  travail  : on  ne 
pensa  même  plus  dans  la  suite  à mesurer  un  arc  de 
l’équateur. 

Ce  premier  point  qrrcté,  Bouguer  ne  s’occupe 
plus  dans  son  livre  que  de  la  mesure  du  méridien. 
Il  traite  des  triangles  de  la  méridienne,  considérés 
absolument,  ou  dans  les  plans  différemment  incli- 
nés où  ils  peuvent  se  trouver  ; il  apprend  à rappor- 
ter toutes  les  lignes  et  tous  les  angles  à l’horizon  , 
en  ayant  égard  aux  réfractions  et  aux  chaugemens 
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de  direction  des  lignes  verticales;  il  examine  le 
choix  qu’on  peut  faire  entre  différées  systèmes  de 
triangles , lorsqu’on  veut  déterminer , par  de  gran- 
des opérations,  la  longueur  d’un  méridien,  ou  de 
tout  autre  intervalle;  il  distingue  les  circonstances 
où  il  faut  multiplier  les  triangles,  et  celles  où  il  en 
faut  diminuer  le  nombre  ; il  apprécie  les  avantages 
auxquels  on  peut  prétendre , et  les  inconvéuiens 
qu’on  doit  craindre  : non  que  les  localités  permet- 
tent toujours  le  meilleur  système,  mais  du  moins 
on  se  trouve  à peu  près  en  état  d’estimer  les  er- 
reurs. 

Les  précautions  à prendre  pour  déterminer  exac- 
tement l’amplitude  astronomique  d’un  arc  du  mé- 
ridien, forment  la  matière  d’un  petit  traité  où  l’on 
trouve  une  foule  de  remarques  délicates  et  nouvel- 
les , qui  tendent  à perfectionner  celte  branche  très- 
étendue  de  l’astronomie  pratique,  et  que  l’auteur 
applique  à son  sujet.  Yieunent  ensuite  les  obser- 
vations qu’il  a faites,  soit  avec  Godin  et  La  Conda- 
mine,  soit  avec  La  Coudamine,  quand  Godin  se 
fut  séparé  d’eux,  soit  enfin  tout  seul.  Il  compare 
toutes  ces  observations  avec  celles  de  France  et  de 
Laponie , et  il  en  conclut  le  rapport  des  axes  de 
la  terre. 

On  croyait  avant  lui  que  la  terre  avait  partout , 
au  moins  sensiblement , la  figure  d’un  sphéroïde 
elliptique  ; il  a reconnu  que  cette  figure  ne  con- 
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vient  pas  à tous  les  méridiens  : lorsqu’elle  a lieu, 
les  accroissemens  des  degrés  sont  comme  les  car- 
rés des  sinus  de  latitude:  mais  Boujnicr  a trouvé 
que  dans  plusieurs  cas  ces  accroissemens  sont  plu- 
tôt commfe  les  quatrièmes  puissances  des  sinus  de 
latitude,  ce  qui  indiquerait  qu’en  regardant  tou- 
jours la  terre  comme  un  solide  de  révolution , la 
courbe  génératrice  s’écarterait  de  l’ellipse,  au  moins 
dans  les  cas  dont  il  s’agit. 

L’ouvrage  est  terminé  par  un  grand  nombre 
d’#xpérie!ices  que  BougUer  a faites  sur  la  longueur 
du  pendule , et  sur  les  ellels  que  produisent  dans 
cette  longueur  les  attractions  «les  grosses  monta-  • 
gnes.  ' 

Tant  d’importantes  recherches  imprimèrent 
dans  le  temps  aux  opérations  du  Pérou , un  carac- 
tère d’évidence  et  de  certitude,  qui  leur  firent  don- 
ner une  préférence  marquée  sur  celles  du  nord.' 
Les  temps  postérieurs  ont  confirmé  ce  jugement. 

Que  résulte-t-il  enfin  des  trois  mesures  faites  en 
France,  en  Laponie  et  au  Pérou?  D’abord  une 
conséquence  cerlaine  : savoir , que  la  terre  est  apla- 
tie vers  les  pôles  ; car  le  premier  degré  du  méri- 
dien, à partir  de  l’équateur,  est  de  5Gj5o  toises; 
celui  de  France,  par  une  latitude  de  4q  degrés, 
a3  minutes,  est  de  57 oy5  toises,  suivant  la  déter- 
mination de  La  Caille  et  de  Cassini  de  Tlniry;  et 
celui  de  Laponie,  de  5y458  toises;  d’où  l’on  voit 
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que  la  valeur  du  degré  augraeute  cousidérablement 
en  allant  de  l’équateur  en  France  et  en  Laponie. 

Mais  quelle  est  la  loi  précise  de  cette  augmentation; 
ou,  en  d’autres  tgrmes,  quel  est  le  rapport  des  axes 
de  la  terre,  dans  la  supposition  généralement  ad- 
mise, au  moins  comme  à peu  près  vraie,  que  la 
terre  a la  forme  d’un  sphéroïde  elliptique?  C’est  sur 
quoi  il  y a de  la  diversité  daus  les  résultats,  selon  les 
données  d’où  l’on  part  pour  résoudre  le  problème. 

En  supposant  que  la  terre  était  originairement  Dirmnp. 

1 1 . 1 . ° . ports  entre  les 

une  niasse  fluide  homogène,  soumise  aux  lois  de  «■» d' u l«- 
l’ attraction  et  de  la  force  centrifuge  , ou  trouve 
que  le  diamètre  tîe  l’équateur  et  l’axe  de  rotation 
devraient  être  comme  les  deux  nombres  23 i et 
a5o  ; les  observations  du  Pérou  et  de  France,  com- 
parées ensemble,  donnent  3o4  et  3o3  ; celles  du 
Pérou  et  de  Laponie,  2i5  et  214  ; celles  de  France 
• et  de  Laponie  avaient  d’abord  donné  J78  et  177, 
mais  en  y faisant  quelques  corrections  nécessaires, 
elles  donnent  i33  et  i52.  Voyez  le  livre  de  La 
Condaminc  : • 'Mesure  des  trois  premiers  degrés 
du  méridien , page  25g. 

11  y a , comme  on  voit , des  différences  considé-  Doutes  sur  U 

, , “ , r\  1 régularité  *1» 

fables  dans  tous  ces  rapports.  (Quelques  astronomes  n i«re, 
ont  pensé,  en  conséquence,  que  les  méridiens  de 
la  terre  n’étaient  pas  des  ellipses,  ni  même  des 
courbes  égales  et  semblables.  Il  semble  que  cette 
malheureuse  planète  est  destinée  à tourmenter  sos 
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habitons  de  toutes  les  manières.  A peine  est -elle 
en  possession  de  la  ligure  elliptique  aplatie,  après 
un  long  procès , qu’on  vient  lui  disputer  la  régula- 
rité de  sa  constitution.  Il  est  vrai  que  les  observa- 
tions du  Pérou  avaient  déjà  donné  l’exclusion  à la 
figure  elliptique  pour  certaines  parties  des  méri- 
diens 5 mais  cette  exclusion  n’avait  qu’un  effet  limi- 
té, et  on  regardait  néanmoins  toujours  la  terre 
comme  un  solide  produit  par  la  révolution  d’une 
courbe  que  l’on  pouvait  prendre  pour  une  ellipse 
dans  la  plus  grande  partie  de  son  cours.  Fallait -il 
donc  renoncer  au  système  de  la  régularité  ? 

La  Caille,  dans  son  voyage  Sli  cap  de  Bonne- 
Espérance  , ayant  mesuré  la  longueur  d’un  degré 
terrestre,  par  une  latitude  australe  de  53  degrés  18 
minutes,  trouva  quelle  était  de  57037  toises  : lon- 
gueur qui,  étant  plus  grande  que  celle  de  l’équa- 
teur , et  moindre  que  celle  du  degré  au  cercle  po- 
laire, indique  bien  un  aplatissement  dans  la  terre  ; 
mais  elle  est  moindre  qu’on  ne  devrait  le  conclure , 
en  la  comparant  avec  celle  du  degré  de  France,  ce 
qui  semble  indiquer  un  aplatissement  irrégulier. 
Les  Jésuites  Boscovich  et  Le  Maire  ont  établi  cette 
irrégularité  d’une  manière  qui  serait  même  plus  . 
décisive,  si  elle  était  absolument  incontestable.  Par 
des  mesures  faites  en  Italie , de  plusieurs  degrés  du 
méridien , à des  latitudes  égales  à celles  des  degrés 
mesurés  en  France,  ils  ont  trouvé  des  longueurs 
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très  - sensiblement  differentes  des  longueurs  de 
France.  Il  y a plus  : en  supposant  les  méridiens  de 
la  terre  égaux  et  semblables,  ils  n’ont  pu  concilier 
leurs  propres  mesures  entr’elles,  ni  avec  les  opéra- 
tions du  nord  et  du  Pérou.  D’où  ils  ont  conclu 
qu’il  faut  abandonner  l’hypothèse  de  la  similitude 
des  méridiens.  Alors  tombent  plusieurs  théories 
astronomiques  : la  teiTe  n’étant  plus  un  solide  de 
révolution,  la  direction  du  fil  à plomb  n’indiquera 
plus  celle  de  la  perpendiculaire  à la  stu-face  de  la 
terre,  ni  celle  du  plan  du  méridien  5 l’observation 
de  la  distance  des  étoiles  au  zénith  ne  donnera  plu  J 
la  vraie  mesure  des  degrés  dans  le  ciel,  ni  par  con- 
séquent celle  des  degrés  terrestres  correspon- 
dans , etc.  Ces  fâcheuses  conséquences  n’arrêtent 
point  les  auteurs  de  ce  nouveau  système.  Pourquoi , 
disent-ils,  la  terre  aurait-elle  essentiellement  une 
figure  régulière?  Si  elle  avait  été  dans  son  origine 
une  masse  fluide  et  homogène , l’attraction  récipro- 
que de  ses  parties,  combinée  avec  le  mouvement 
de  rotation  autour  de  son  axe,  lui  aurait  fait  pren- 
dre la  figure  d;un  sphéroïde  elliptique  aplati  ; ou  si 
elle  avait  été  d’abord  composée  de  fluides  de  diffe- 
rentes densités,  ees  fluides , cherchant  à se  mettre 
en  équilibre,  se  seraient  finalement  arrangés  dans 
un  ordre  régulier,  et  les  méridiens  auraient  encore 
été  égaux  et  semblables.  Mais  pourquoi  vouloir  que 
la  terre  ait  été  originairement  fluide,  d’une  maniè- 
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re  ou  d’autre  ; et  quand  elle  l’aurait  été , pourquoi 
aurait-elle  conservé  sa  constitution  primitive  d’é- 
quilibre , résultante  de  celte  hypothèse  ? Dans  l’é- 
tat actuel  des  choses,  une  partie  de  sa  surface  est 
solide,  et  composée  de  matières  de  différentes  den- 
sités , distiibuées  pêle-mêle,  et  sans  aucun  ordre 
dont  on  puisse  assigner  la  cause.  Les  bouleverse- 
mcns  que  cette  surface  a éprouvés , les  cliange- 
mens  de  terres  en  mers,  l'affaissement  du  globe  en 
certains  endroits  , son  exhaussement  en  d’autres  : 
toutes  ces  révolutions  n’ont-elles  pas  dû  altérer  con- 
sidérablement la  forme  primitive  de  la  terre , quelle 
qu’on  veuille  la  supposer?  N’est-il  pas  très-vraisem- 
blable quelles  n’ont  pas  seulement  affecté  la  surfa- 
ce de  la  terre,  et  qu’elles  se  sont  propagées  jusque 
dans  l’intérieur  du  globe  ? Enfin  si  les  observations 
l'exigent  impérieusement,  il  faudra  bien  reconnaî- 
tre que  les  méridiens  de  la  terre  ne  sont  ni  égaux , 
ni  semblables. 

A ces  raisounemens  on  en  oppose  d’autres  qui 
les  détruisent , sinon  d’une  manière  absolument 
démonstrative,  au  moins  très-suffisante  pour  dou- 
ter encore , et  pour  «donner  lieu  de  soumettre  la 
matière  à un  nouvel  examen.  Jè  commence  par  les 
considérations  physiques. 

Il  est  d’abord  certain  que  le  globe  de  la  terre  est 
à peu  près  sphérique , ou  que  du  moins  on  peut 
le  regarder  sensiblement  comme  un  sphéroïde  el- 
* 
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lip  tique  très-peu  aplati.  On  cite  en  preuves,  les 
hauteurs  du  pôle , qu’on  trouve  égales  à des  latitu- 
des égales  sous  différons  méridiens  ; les  règles  du 
pilotage,  fondées  sur  celte  supposition,  lesquelles 
sont  d'autant  plus  sûres,  qu’elles  sont  observées 
avec  plus  de  soin  ; la  rotation  constante  et  unifor- 
me de  la  terre  autour  de  son  axe  ; la  régularité  de 
l’ombre  de  la  terre  dans  les  éclipses  de  lune , etc. 
On  ajoute  que  la  surface  de  la  terre , dans  sa  plus 
grande  étendue , est  fluide , et  par  conséquent  ho- 
mogène ; que  de  plus , la  matière  solide  qui  forme 
le  reste  de  celte  surface  est  presque  partout  peu 
différente  eu  pesanteur  de  l’eau  commune  ; et 
qu’ainsi  la  figure  de  la  terre  doit  être  à peu  près  la 
même  qu’elle  aurait  été  dans  l’hypothèse  d’une 
matière  fluide  primitive.  Les  inégalités  que  l’on 
remarque  à la  surface  du  globe,  les  profondeurs 
des  mers,  les  élévations  des  plus  liantes  montagnes, 
sont  très -peu  considérables  en  comparaison  du 
rayon  de  la  terre , la  plus  grande  différence  étant 
moindre  que  ne  serait  un  dixième  de  ligne  sur  un 
globe  dé  deux  pieds  de  diamètre.  Les  plus  grosses 
montagnes  n’ont  que  de  très- petites  masses  relati- 
vement à toute  la  masse  du  globe  : en  effet,  on  a 
remarqué  au  Pérou , que  des  montagnes  élevées  de 
plus  d’une  lieue  n’écartaient  le  fil  à plomb  de  sa  di- 
rection verticale,  que  d’environ  sept  secondes.  Or, 
une  montagne  hémisphérique  d'une  lieue  de  hau- 
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teur , ou  de  flèche , devrait  écarter  le  pendule  d’en- 
virou  uue  minute  18  secondes 5 d’où  il  suit  que  les 
montagnes  ont  très-peu  de  matière  par  rapport  au 
reste  du  globe:  conséquence  appuyée  sur  d’autres 
observations  qui  nous  ont  découvert  d’immenses 
cavités  dans  ces  montagnes.  Ces  inégalités  qui  nous 
paraissent  si  considérables,  et  qui  le  sont  en  effet  si 
peu  , ont  été  produites  par  les  koulcyersemens  que 
la  terre  a soufferts,  et  dont  on  doit  conjecturer  que 
l’effet  ne  s’est  pas  étendu  fort  au-delà  de  la  super- 
ficie et  des  premières  couches. 

Il  n’y  a donc  aucune  raison , puisée  dans  la  phy- 
sique, qui  prouve  la  dissimilitude  des  méridiens  de 
la  terre.  Voyons  si  les  observations  nous  appren- 
dront quelque  chose  de  plus. 

L’irrégularité , qui  résulte  de  la  mesure  de  La 
Caille  , n’est  pas  fort  grande,  et,  sans  trop  lui  faire 
violence,  on  peut  l’expliquer  dans"  la  supposition  des 
méridiens  semblables.  On  attache  plus  de  poids  à 
la  mesure  d’Italie;  mais  pour  apprécier  les  consé- 
quences qu’on  en  veut  tirer,  il  faut  observer  que 
la  différence  géodésique  entre  le  degré  mesuré  en 
France,  et  le  degré  mesuré  en  Italie,  à pareille  la- 
titude, est  seulement  de  70  toises,  c’est-à-dire, 
d’environ  55  toises  pour  chacun  des  deux  degrés. 
Or,  cette  différence  est-elle  assez  grande  pour  ne 
pouvoir  pas  être  attribuée  aux  erreurs  des  observa- 
lious,  quelqu’exactes  qu’on  les  suppose?  Deux  se- 
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condes  d’erreur  dans  la  seule  mesure  de  l’arc  céles- 
te, donnent  32  toises  d’erreur  sur  la  longueur  du 
degré  terrestre  ; et  comment  peut-on  répondre  que 
les  opérations  astronomiques  et  géodésiques  n’alent 
pas  donné  une  telle  erreur  ? II  paraît  donc  qu’à  l’é- 
poque où  l’on  raisonnait  d’après  les  élémens  que 
je  viens  d’indiquer,  rien  n’obligeait  à regardet^ft 
méridiens  de  la  terre  comme  ne  suivant  aucune 
loi  constante  et  régulière. 

Toute  cette  controverse  avait  néanmoins  jeté  sur  Non*tH«» 

1 merarrs  <lu 

la  question  des  nuages  qu’il  importait  de  dissiper.  »«;<*«». 
De  nouveaux  iustrumens , une  nouvelle  perfection 
ajoutée  aux  anciens  donnaient  lieu  d’espérer  qu’en 
mesurant  un  plus  grand  arc  du  méridien,  qu’on  ne 
l’avait  fait  encore , on  parviendrait  à des  résultats 
plus  précis.  En  1792,  l’académie  des  sciences , 
alors  à son  déclin , entreprit  une  grande  opération 
qui  devait  avoir  l’avantage  dont  je  viens  de  parler, 
et  de  plus  celui  de  fixer,  d’une  manière  très-exacte, 
uue  unité  fondamentale  [tour  tontes  les  mesures 
d’étendue  : projet,  très-utile  dont  on  s’occupait  de- 
puis long-temps  en  spéculation.  MM.  Méchain  et 
Del  ambre,  tous  deux  membres  de  l’académie,  en- 
suite de  l’institut  national  qui  a suivi  les  mêmes 
vues,  furent  ehargés  de  mesurer  l’arc  du  méridien 
qui  s’étend  depuis  Dunkerque  jusqu’à  Barcelonne, 
ce  qui  comprend  environ  neuf  degrés;  étendue 
plus  gi  aude  qu'aucune  de  celles  qu’on  avait  détcr- 
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minées.  M.  Delambre  eut  la  partie  de  Dunkerque 
à Rliodez,  M.  Mécliain  le  reste.  Ils  ont  trouvé, 
comme  on  devait  bien  s’y  attendre , que  les  degrés 
• terrestres  vont  en  diminuant  de  longueur  du  pôle 
à l’équateur;  ce  qui  confirme , s’il  en  était  besoin, 
l'aplatissement  de  Ja  terre  ; mais  ils  ont  remarqué 
d»  ^lus,  dans  un  certain  nombre  de  ces  degrés, 
une  marche  irrégulière,  des  sauts  brusques  qui 
écartent  alors  la  figure  elliptique;  résultat  confor- 
me, quant  à l’eflet  général , à l’observation  de  Bou- 
guer  au  Pérou.  Cependant  on  ne  se  trompera  guè- 
re,.en  considérant  la  totalité  d’un  méridien  comme 
sensiblement  elliptique.  Or,  dans  cette  hypothèse, 
il  suit  des  opérations  de  MM.  Delambre  et  Mé- 
chain,  i.°  que  les  deux  axes  de  la  terre  sont  en- 
tr’eux  connue  les  nombres  5o4  et  3o5,  ou  que  l’a- 
platissement de  la  terre  est  environ  la  trois  cent-qua- 
trième partie  du  demi  grand  axe  de  l'ellipse  ; 2.0  que 
la  longueur  du  quart  du  méridien  vaut  cinq  millions 
cent  trente  mille  sept  cent  quarante  toises.  Ainsi  en 
prenant,  comme  on  a fait,  pour  l’ unité  de  mesure 
linéaire , qu’on  a appelée  mètre,  la  dix  millioniè- 
me partie  du  quart  du  méridien , le  mètre  vaut 
quatre  cent  quarante-trois  figues  et  deux  cent  qua- 
tre-vingt seize  millièmes  parties  d'une  figue,  du  pied 
de  roi  ordinaire.  La  longueur  du  pendule  qui  bat 
les  secondes  à Paris,  vaut  trois  pieds  huit  lignes  et 
cinq  huitièmes  de  ligne  , ou  quatre  cent  quarante  r 
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lignes  et  cinq  huitièmes  de  ligne.  Ainsi  la  longueur 
du  mètre  est,  à la  longueur  du  pendule  qui  bat  les 
secondes,  à Paris,  à peu  près  comme  1 58  est  à 1 5y . 

11  est  certain  par  là  que  l’on  connaît  aujourd’hui 
plus  exactement  qu’on  ne  faisait  auparavant  les  di- 
mensions du  globe  terrestre  ; et  c’est  une  obliga- 
tion <jue  les  sciences, ont  à MM.  Delambre  et  Mé- 
chaiu , qui,  pour  arriver  à leur  but,  ont  eu  à vain- 
cre une  foule  de  difficultés , soit  physiques,  soit 
morales. 

Cependant  les  géomètres  astronomes  sont  si  dif- 
ficiles à contenter,  qu’ils  désireraient  encore  que 
pour  prendre  une  plus  parfaite  connaissance  des 
inégalités  ou  irrégularités  auxquelles  la  surface  de 
la  terre  peut  être  sujette  dans  sa  vaste  étendue,  ou 
pour  s’assurer  irrévocablement  si  tous  les  méridiens 
de  la  terre  sont  égaux  et  semblables,  on  mesurât 
de  plus  un  très-grand  nombre  d’arcs  terrestres,  à 
des  latitudes  et  à des  longitudes  très -différentes. 
Ce  vœu  est  facile  à remplir  par  des  calculs  fondés 
sur  la  longueur  du  pendule  qui  bat  les  secondes 
eu  chaque  endroit.  Il  y a dans  cette  méthode,  très- 
peu  dispendieuse,  un  autre  avantage  d’un  piix  ines- 
timable. Les  opérations  qu’elle  prescrit  peuvent  être 
faites  et  répétées  dans  tous  les  temps  par  des  astro- 
nomes de  tous  les  pays  5 au  lieu  que  les  mesures 
immédiates  des  degrés  terrestres,  indépendam- 
ment de  plusieurs  difficultés  ou  impossibilités  lo- 
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cales,  demandent  un  appareil  et  des  frais  immen- 
ses, auxquels  les  gouvemernens,  seuls  capables  de 
les  faire  exécuter,  n’ont  pas  toujours  les  moyens 
ou  la  volonté  de  consacrer  les  sommes  nécessaires. 
Ajoutons  quil  est  même  quelquefois  très -dange- 
reux dè  faire  recommencer  ces  grandes  opérations, 
qu’on  n’est  pas  à portée  de  vérifier  au  besoin  ; car  si 
de  deux  opérations  la  seconde  s’accorde  avec  ïa  pre- 
mière , les  gens  soupçonneux  ou  malins  peuvent 
dire  qu’on  a fait  cadrer  les  résultats;  et  si  elles  dif- 
fèrent, on  donne  lieu  à des  discussions  de  préfé- 
rence, dans  lesquelles  il  peut  être  très-difficile  de 
reconnaître  la  vérité.  Enfin  tous  les  pays  ne  sont 
pas  propres  à ces  opérations  ; tous  le  sont  pour  les 
observations  du  pendule. 

II. 

n.scrîjitiW  II  était  naturel  que  le  gouvernement  français, 
«b  iai  «ace.  apr£s  avoir  fait  d’abord  exécuter  l’opération  de  Pi- 
card pour  la  mesure  générale  de  la  France , voulût 
tenir  de  la  main  de  ses  astronomes , une  descrip- 
tion particulière  de  son  empire,  fondée  sur  leurs 
observations.  Aussi , lorsque  Picard  eut  mesuré  son 
degré,  qui,  par  un  hasard  heureux,  se  trouva  pla- 
cé sur  la  méridienne  de  f observatoire  de  Paris, 
D.  Cassiui  ayant  proposé  de  prolonger  cet  arc  de 
part  et  d’autre , dans  toute  F étendue  de  la  France , 
le  projet  fut  accepté,  et  Colbert  ordonna  des  fonds 
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pour  l’éxécution , qui  fut  commencée  environ  un  An  i68*. 
an  après  sa  mort.  D.  Cassini  la  dirigea  ; il  eut  pour 
coopérateurs  les  plus  célèbres  astronomes  de  l’aca- 
démie des  sciences , La  Ilire,  Sedileau , Desliayes, 
Chazelles,  Jacques  Cassini  son  fils,  Philippe  Ma- 
raldi,  son  neveu,  etc.  Les  uns  cheminèrent  vers  le 
nord,  les  autres  vers  le  midi.  Ce  travail,  commencé 
en  1684,  abandonné , repris  par  intervalles , ne  fut 
achevé  qu’en  1 7 1 8 5 et,  cette  meme  année , Jacques 
Cassini  en  rendit  compte  dans  son  livre  de  la 
Grandeur  et  de  la  figure  de  la  terre . On 
eut  ainsi  une  méridienne , commençant  au  nord 
par  Dunkerque , passant  par  l’observatoire  de  Pa- 
ris, et  aboutissant  aux  frontières  de  l’Espagne.  En- 
suite on  rapportait  à cette  méridienne  les  autres 
lieux  de  la  France,  par  des  arcs  de  l’équateur;  ce 
qui  donne  la  longitude,  soit  par  rapport  au  méri- 
dien de  Paiis,  soit  par  rapport  à tout  autre  méri- 
dien, tel,  par  exemple,  que  celui  de  l’île  de  Fer, 
fîifé  comme  le  premier,  par  une  ordonnance  de 
Louis  xni , la  différence  de  Ces  deux  méridiens 
étant  supposée  connue.  La  latitude  se  trouvait  par 
le  complément  de  l’arc  compris  depuis  le  zénith 
jusqu’au  pôle.  Par  la  combinaison  de  la  longitude 
e.t  de  la  latitude,  on  avait  la  position  de  chaque 
Heu  que  l’on  plaçait  sur  la  carte.  On  voit  que  cette 
manière  de  fixer  la  position  des  lieux  sur  la  carte , 
est  analogue  à la  méthode  que  les  géomètres  era- 
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ploient  pour  trouver  tous  les  points  d’une  courbe , 
en  la  l'apportant  à uu  système  d’abscisseset  d’ordon- 
nées correspondantes. 

En  1734,  on  entreprit  une  autre  grande  opéra- 
tion, qui  tendait  à simplifier  et  à perfectionner  la 
méthode  de  construire  les  cartes  : ce  fut  de  tracer 
perpendiculairement  à la  méridienne  de  l’observa- 
toire de  Paris,  une  autre  courbe  qui  s’étendît  de 
part  et  d’autre  de  cet  édifice,  vers  l’occident  et  vers 
l’orient. 

U est  d’abord  évident  que  si  le  globe  terrestre 
était  une  sphère  parfaite,  la  perpendiculaire  à la 
méridienne  en  serait  un  grand  cercle.  Mais  dans 
toute  autre  hypothèse , par  exemple  lorsque  la  terre 
a la  forme  ellipsoïdale,  la  perpendiculaire  à la  mé- 
ridienne est  une  courbe  à double  courbure.  En  ef- 
fet, si  pour  determiuer  le  premier  élément  de  cette 
j >erpendic ulaire , on  plante  deux  piquets  perpendi- 
culaires à la  surface  de  la  terre , et  situés  dans  l’a- 
lignement perpendiculaire  à la  méridienne,  il  fau- 
dra déterminer  les  autres  élémens  suivant  la  même 
loi,  c’est-à-dire,  planter  de  proche  en  proche, 
dans  les  aligncmens  perpendiculaires  aux  méridiens 
successifs,  des  piquets  perpendiculaires  en  chaque 
endroit  à la  surface  de  la  terre  : alors  le  premier 
élément  de  la  courbe  demaudée  étant  compris  en- 
tre les  deux  premiers  piquets,  le  second  élément 
sera  compris  entre  le  second  et  le  troisième  pi- 
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guets;  le  troisième  élément  sera  compris  entre  le 
troisième  et  le  quatrième  piquets,  ainsi  de  suite 
pour  toute  l’étendue  de  la  courbe.  Or,  si  l’on  fai* 
sait  passer  un  plan  par  les  deux  premiers  piquets, 
l’intersection  de  ce  plan  avec  la  suface  de  la  terre 
serait  une  ellipse  ordinaire;  et  des  piquets  qu’on 
planterait  perpendiculairement  à cette  ellipse,  et 
dans  son  plan , rencontreraient  obliquement  la  sur- 
face de  la  terre , excepté  seulement  aux  extrémités 
des  axes  de  l’ellipse , comme  on  le  voit  sans  peine 
avec  un  peu  de  géométrie.  Ainsi , partout  .ailleurs 
qu’aux  extrémités  des  axes  de  l’ellipse,  la  courbe 
perpendiculaire  au  méridien  en  chaque  endroit  s’é- 
carte de  la  direction  elliptique , et  forme  par  con- 
séquent une  courbe  à double  courbure.  Clairaut  fit 
cette  remarque  dans  le  temps  qu’on  agitait  à l’aca- 
démie des  sciences  la  question  de  la  perpendiculaire 
à la  méridienne;  et  il  donna  sur  ce  sujet  un  mé- 
moire fort  curieux,  où  il  examine  les  différentes  Ac  ,le  f*tU  • 
propriétés  de  cette  courbe. 

Jacques  Cassini,  accompagné  de  ses  deux  fils, 

de  l’abbé  La  Grive,  de  Chevalier,  etc. , exécuta  les 

✓ 

opérations  sur  le  terrain.  On  détermina  par points, 
ou  stations,  la  route  que  devait  suivre  la  perpen- 
diculaire aux  méridiens,  depuis  Paris  jusqu’à  Saint- 
Pol-de-Léon,  vers  l’occident,  et  jusqu’à  Strasbourg 
vers  l’orient  : travail  long  et  hérissé  de  difficultés 
locales;  car  la  surface  de  la  terre  étant  couverte  d’i-  *- 
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h égalités , de  montagnes , de  vallées,  de  rivières , de 
marais,  on  est  obligé  de  changer  continuellement 
de  route,  ou  de  former  des  zigzags,  pour  arriver 
aux  points  où  il  faut  planter  lés  piquets. 

En  1735  et  1706,  Cassini  de  Thury,  Maraldi, 
Chevalier,  etc.,  tracèrent  deux  nouvelles  perpen- 
diculaires à la  méridienne  de  Paris,  toutes  deux  di- 
rigées vers  l’occident  ; l’une  commençant  à Orléans, 
l’autre  au  nord  de  Paris,  et  à peu  près  à la  même 
distance  de  cette  ville  qu’Orléans. 

D’après  ces  différentes  hases,  Cassini  de  Thury , 
Ea  Caille,  Maraldi , etc.,  formèrent  dans  toute  l’é- 
tendue de  la  France  une  immense  quantité  de  trian- 
gles qui  en  liaient  ensemble  tous  les  points  princi- 
paux ; et  en  remplissant  les  petits  espaces  par  des 
opérations  topographiques,  on  a achevé  peu  à peu 
la  carte  détaillée  de  la  France;  elle  est  divisée  en 
1 68  feuilles. 

Cassini  de  Thury  avait  formé  le  projet  d’une 
semblable  carte  pour  le  reste  de  l’Europe.  Ce  pro- 
jet fut  goûté  de  plusieurs  princes  étrangers,  et  il  u 
été  exécuté,  au  moins  en  partie,  dans  quelques 
états  de  l’Allemagne. 

En  1 787 , le  colonel  Roi,  an  service  de  l’An- 
gleterre, excellent  astronome,  reçut  ordre  de  for- 
mer dans  ce  pays  une  chaîne  de  triangles  qui  irait 
se  joiudre  à celle  de  la  méridienne  de  Paris.  Il  rem- 
plit sa  commission  avec  d’autant  plus  de  succès. 
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qu’il  était  muni  de  parfaits  instrumens,  construits 
par  le  célèbre  opticien  Ramsden.  Notre  académie 
des  sciences  chargea  de  son  côté  trois  de  scs  mem- 
bres, MM.  Cassini,  fils  de  Cassini  de  Thury,  Mé- 
cliain  et  Le  Gendre,  de  faire  des  observations  cor- 
respondantes à celles  d’Angleterre.  Il  en  est  résulté 
plusieurs  avaptages  considérables,  entr’autres  celui 
de  faire  connaître , d’une  manière  très-exacte , la 
position  des  observatoires  de  Londres  et  de  Paris; 
ce  qui  facilite  et  abrège  la  comparaison  des  nom- 
breuses observations  qui  se  font  dans  l’un  et  l’autre. 


SECTION  Y. 

Astronomie  des  Comètes. 

I. 


Tous  les  astronomes  savent  aujourd’hui  que  les 
comètes  sont  des  corps  solides,  opaques  comme 
les  planètes,  et  que  tous  ces  corps  décrivent  des 
ellipses , dont  le  soleil  occupe  l’un  des  foyers.  Neu- 
ton  est  le  premier  qui  ait  établi  cette  parfaite  iden- 
tité. Ayant  remarqué  que  les  comètes  décrivaient  pfin’.  m«th. 
des  aires  proportionnelles  aux  temps , par  rapport  g.-ob.  xi! 
au  soleil,  il  conclut  qu’elles  tournaient  autour  de 
cet  astre,  et  quelles, étaient  soumises,  comme  les 
planètes,  à une  fpree  centrale  réciproquement  pro- 
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portionnelle  au  carré  des  distances  ; ce  que  toutes 
les  observations  modernes  ont  confirmé.  Les  co- 
mètes sont  donc  de  véritables  planètes,  avec  cette 
différence  seulement  qu’elles  décrivent  des  orbites 
très-allongées,  au  lieu  que  les  orbites  des  planètes, 
si  on  excepte  celle  de  Mercure , sont  presque  cir- 
culaires. Cette  différence  sert  à distinguer  les 
comètes  et  les  planètes. 

II. 

L’opinion  des  anciens , que  les  comètes  ne  sont 
que  des  amas  de  matière , sujets  à se  dissiper,  avait 
jeté  de  si  profondes  racines  , la  philosophie  de 
Neuton  était  si  peu  répandue , même  au  commen- 
cement du  siècle  passé , que  dans  ce  temps-là  des 
astronomes  de  réputation  tentèrent  de  renouveler 
cette  vieille  erreur.  Par  exemple,  La  Hire  ne  peut 
se  résoudre  à placer  les  comètes  au  même  rang  que 

ac.  ae  Paris, les  planètes.  « Si  les  comètes  étaient,  dit-il,  des 

*703,  p.  118.  1 _ > • 

» planètes  qui  se  fissent  voir  seulement  de  la  terre,' 
» lorsqu’elles  en  sont  fort  proches , il  n’y  a pas  de 
;>  doute  qu’elles  devraient  paraître  augmenter  peu 
» à peu , de  la  même  manière  qu’on  les  voit  ordi- 
» nairement  s’évanouir  et  disparaître,  tant  par  rap- 
» port  à leur  mouvement,  lequel  devient  plus 
» lent  sur  la  fin  de  leur  apparition , que  par  la  di- 
» mtnution  de  leur  lumière , qui  S’étèint  aussi  peti 
» à peu  dans  la  même  proportion  : mais  nous  com- 
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» mençons  presque  toujours  à voir  les  eomètes, 

» quand  elles  sont  dans  leur  plus  grande  clarté , et 
r>  quand  elles  parcourent  un  plus  grand  chemin 
» apparent;  et  c’est  ce  qui  pourrait  faire  croire  que 
» ce  ne  sont  que  des  feux  qui  s’allument  subite- 
» ment,  se  dissipent  peu  à peu  en  diminuant  de 
» vitesse , etc.  » Cette  étrange  conclusion  ne  peut 
être  attribuée  qu’au  peu  de  soin  que  les  astrono- 
mes mettaient  encore  alors  à observer  les  comètes. 
Occupés  spécialement  du  mouvement  des  planè- 
tes , ils  n’étaient  pas  assez  attentifs  à faire  la  revue 
de  toutes  les  parties  du  ciel , et  laissaient  échapper 
plusieurs  comètes,  sans  les  observer  ; ils  en  obser- 
vaient d’autres  long-temps  après  qu’elles  étaient  vi- 
sibles : on  prétendait  que  si  les  comètes  étaient 
semblables  aux  planètes,  leurs  lumières  devaient 
être  aussi  semblables , ne  faisant  pas  attention  qu’il 
y a même  de  la  diversité  à cet  égard  entre  les  pla- 
nètes, à raison  des  atmosphères  dont  eHessent  en- 
vironnées; que,  par  exemple,  la  lumière  de  Mars 
n’est  pas  la  même  que  celle  de  Vénus  ; d’où  il'  sui  t 
que  les  comètes  peuvent  avoir  aussi  des  atmosphè- 
res plus  ou  moins  étendues,  plus  ou  moins  denses, 
qjii  font  varier  de  plusieurs  manières  leurs  figurés 
et  leurs  apparitions.  Tontes  ces  causes  tFillusidns 
ont  été  enfin  dissipées  successivement  par  une  plus 
grande  assiduité  à visiter  l’étendue  des  espaces  c'é- 
.*  lestes,  et  par  les  recherches  particulières  qu’on  a 
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faites,  avec  le  secours  des  plus  excellens  instru- 
mens , du  cours  des  comètes , et  de  toutes  les  cir- 
constances qui  l’accompagnent. 

Je  ne  puis  qu’indiquer  ici  les  objets  et  les  pro- 
grès de  la  cométographie.  Ceux  qui  voudront  ap- 
profondir cette  partie  intéressante  de  l’astronomie, 
trouveront  amplement  de  quoi  se  satisfaire  dans 
Vi »o*i,  l’excellent  ouvrage  que  Pingre,  l’un  de  nos  plus 
mon  en  1796.  grands  astronomes,  publia  sur  ce  sujet,  en  1783. 

11  n’a  rien  oublié  : histoire , physique , observations , 
probabilités , conjectures , tout  est  rapporté  et  ana- 
lysé avec  l’exactitude  la  plus  scrupuleuse. 

III. 

Dénombre—  II  est  impossible  de  déterminer  le  nombre  des 

m*nt  des  CO-  , . , 4 

mét«.  cometes  qui  ont  paru,  depuis  que  1 on  a commen- 
cé à les  remarquer.  Pingre  estime  qu’à  compter 
de  la  naissance  de  Jésus-Christ  jusqu’à  l’année 
1783,  il  a paru  très-probablement  environ  ’38o 
comètes.  Il  en  est  plusieurs  autres  qu'on  ne  peut 
citer  que  par  conjecture.  Si  l’on  joint  à ces  comè- 
tes connues,  ou  soupçonnées,  toutes  celles  qu’on 
a laissé  passer  sans  les  apercevoir,  par  une  foule  do 
causes,  telles  que  leur  petitesse  apparente,  Iqpr 
proximité  du  soleil,  leur  invisibilité  sur  l’hori- 
zon de  FEurope,  l’eclat  de  la  lune,  le  mauvais 
temps , etc.  : on  reconnaîtra  que  le  nombre  des 
comètes  doit  être  immense.  Sur  quoi , néanmoins,’ 
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il  faut  remarquer  que  parmi  les  comètes  qui  ont 
clé  vues , il  peut  s’en  être  trouvé  plusieurs  qui  fus- 
sent revenues  périodiquement. 

Si  les  anciens  uOus  avaient  laissé  quelques  ol)-  PrMiction. 

• l « du  retour  des 

servaüous  un  peu  exactes  sur  les  cometes,  on  con-  comète.*, 
naîtrait  au  moins  la  révolution  de  quelquês-unes, 
et  on  pourrait  prédire  leur  retour.  Mais  la  coraé- 
tographie  est  encore  à cet  égard  presqu  au  Irerceau. 

De  toutes  les  comètes,  il  n’y  eu  a qu’une  seule  dont 
on  connaisse , du  moins  à très-peu  près,  la  révolu- 
tion périodique  : c’est  la  comète  qui  a été  observée 
aux  années  i532,  1607,  1682  et  1 769.  Ilalley  est  v Mn  pr. 
l’auteur  de  cette  découverte  : aussi  la  comète  dont  ,uCÜ™é"'I°r 
il  s’agit  porte-t-elle  son  nom.  Ayant  calculé  avec  pbic' 170  ' 
un  extrême  soin,  par  les  méthodes  géométriques 
de  Neuton,  et  d’après  les  meilleures  observations , 
une  table  du  mouvement  d’un  grand  nombre  de 
comètes,  il  reconnut  que  l’une  d’elles,  observée 
* aux  années  i552,  1607,  et  qu’il  observa  lui-mê- 
me en  1682,  s’était  montrée  avec  des  circonstan- 
ces si  semblables  dans  les  .trois  cas,  soit  pour  la 
forme,  ou  pour  la  grandeur,  ou  pour  la  position  de 
l’orbite,  qu’il  crut  pouvoir  affirmer  que  c’était  le 
même  astre.  A la  vérité , il  y avait  des  différences 
assez  considérables  dans  les  temps  des  révolutions  $ 
mais  cette  difficulté  ne  l’arrêta  point.  Déjà  instruit 
par  la  théorie  de  la  gravitation  réciproque  des  pla- 
nètes, que  ces  corps  troublent  les  mouvemeus  les 
11.  ao 
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uns  des  autres;  que,  ]iar  exemple,  le  mouvement 
de  Saturne  est  altéré  très-sensiblement  par  l’action 
de  Jupiter;  Halley  pensa  que  le  mouvement  de  la 
comète  pouvait  de  même  avoir  été  altéré  par  l’at- 
traction des  planètes  dont  elle  s’était  approchée , 
et  en  particulier  par  l’attraction  de  Jupiter.  D’après 
des  calculs  qu’il  ne  donnait  cependaut  que  pour 
de$  à peu  près,  susceptibles  d’une  latitude  de  quel- 
ques mois,  il  annonça  que  la  comète  reparaîtrait 
vers  la  fin  de  1758,  ou  le  commencement  de 
1759  : prédiction  que  l’événement  a vérifiée.  Cette 
comète  décrit  donc,  comme  les  planètes,  une  el- 
lipse autour  du  soleil.  En  prenant  pour  unité  la 
/distance  de  la  terre  au  soleil , le  grand  axe  de  l’el- 
lipse de  la  comète  est  représenté,  à peu  près, 
par  36,  l’excentricité  par  17,  la  distance  aphélie  de 
la  comète  au  soleil  par  35 , la  distance  périhélie 
par  un  peu  plus  de  ^ ; l’inclinaison  de  l’orbite  sur 
l’écliptique  est  de  1 7 degrés  3g  minutes;  Je  temps  > 
de  la  révolution  périodique  est  d’environ  j5  ans  et 
demi.  . p 

Halley  attachait  un  tel  prix  à cette  découverte , 
à laquelle  même  il  crdÿait  que  l’honneur  de  sa  na- 
tion était  intéressé , que  dans  ses  Tables  astrono- 
miques, imprimées  en  1 7 1 7, et  publiées  seulement 
en  1749*  ü s’exprime  ainsi  : Si  secundum  prœ- 
dicta  nostra  redierit  iterum  cometa  circa  an- 
num  13  58,  hoc  primum  ab  homine  Anglo  in- 
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ventum  fuisse  non  irificiabitur  œqua  poste - 
ritas . 

Le  même  astronome  avait  soupçonné  que  la 
comète  de  1661  avait  déjà  paru  en  i532;  que  sa 
période  était  de  128  a 129  ans  ; et  quelle  pourrait 
reparaître  vers  l’année  1789  ou  1790.  Mais  celle 
annonce,  qui  n’était  fondée  que  sur  de  légères 
probabilités,  ne  s’est  pas  vérifiée.  Il  a pensé  encore 
que  la  grande  comète  de  1 680  était  la  même  qui 
avait  paru  à la  mort  de  Jules  César  : il  a fixé  ( mais 
avec  modestie  et  circonspection)  la  durée  de  sa  ré- 
volution à 5j5  ans  environ  : la  postérité  décidera 
s’il  a rencontré  juste. 

Pingré  conjecture  que  la  comète  de  1 556  pour- 
rait bien  êtFe  la  même  que  cell#  de  1264;  qu’elle 
fait  sa'  révolution  en  292  ans  environ , et  qu'on  la 
reverra  en  1848.  Il  y a encore  quelques  autres  co- 
mètes dont  on  a hasardé  d’annoncet-  le  retour; 
mais  toutes  ces  prédictions  sont  très -vagues  et 
très-incertaines.  Les  astronomes  qu'i  observent  les 
comètes  avec  attention,  préparent  les  matériaux 
d’un  édifice  qui  ne  pourra  être  élevé  que  par  la 
postérité. 

IV. 


On  croit  qu’il  tombe  de  temps  en  temps  des  co-  Cmii„  t0,n- 
mètes  dans  le  soleil,  et  même  on  fait  servir  ce  uu* ,ur U 
moyen  à réparer  la  perte  de  substance  que  fait  le 
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soleil  par  la  quantité  prodigieuse  de  rayons  lumi- 
neux qu’il  envoie  de  tous  côtés  dans  les  espaces 
célestes.  Il  n’y  a en  cela  rien  d'impossible.  Une 
comète  étant  continuellement  dérangée  dans  sou 
mouvement  elliptique  autour  du  soleil,  par  les 
attractions  qui  proviennent  de  tous  les  autres  corps 
célestes , il  peut  arriver  que  dans  une  longue  suite 
de  siècles , toutes  ces  forces  se  combinent  ensem- 
ble , de  telle  manière  que  leur  résultante  précipite 
la  comète  dans  le  soleil , ou  lui  fasse  sillonner  sa 
surface.  Cette  combinaison  juste  doit  être  fort 
rare;  mais  enfin  elle  est  dans  l’ordre  des  possibili- 
tés ; et  sans  doute  dans  le  nombre  immense  des  co- 
mètes, il  s’en  est  rencontré  qui  ont  éprouvé  ce 
sort.  Suivant  quelques  calculs,  la  comète  de  1680 
passa  si  près  du  soleil , qu’au  moment  de  son  péri- 
hélie, elle  netait  distante  de  la  surface  de  cet  as- 
tre, que  d’une  quantité  égale  au  tiers  du  demi-dia- 
mètre solaire.  Peut-être  finira-t-elle  par  tomber 
dans  le  soleil;  mais  cet  événement  (s’il  arrive)  est 
très-éloigné,  et  nous  ne  devons  en  prendre  aucune 
alarme.  Eu  général , une  comète  tombant  dans  le 
soleil  ne  peut  le  déranger  de  sa  place , au  point  de 
faire  craindre  la  destruction  de  notre  monde  pla- 
nétaire. Duséjour  a donné  sur  ce  sujet  un  ouvrage 
fort  intéressant  qu’on  peut  consulter. 


Digitized  by  Google 


* 


PÉRIODE  IV.  CHAPITRE  VI.  3oQ 

V. 

b 

L’opinion  commune,  fort  vraisemblable,  que  ^ .1C1^1^1'* 
la  Lune,  Vénus,  Mars,  etc.,  qui  sont  des  corps  bil4‘îT 
solides  et  opaques , comme  la  terre,  ont  des  habi- 
tans  comme  elle,  a fait  penser  qu’il  en  pourrait 
bien  être  de  même  des  comètes;  mais  cette  consé- 
quence ne  paraît  pas  admissible  en  général  ; car  la 
plupart  des  comètes  décrivent  des  orbites  si  prodi- 
gieusement excentriques,  quelles  doivent  éprouver 
de$  vicissitudes  de  chaud,  rie  froid,  de  clarté , de 
ténèbres,  auxquelles  ne  pourraient  résister  des  ani- 
maux, à moins  qu’ils  ne  fussent  d’une  nature  dont 
les  animaux  terrestres  ne  nous  fournissent  aucune 
idée.  Par  exemple , Neuton  a trouvé  que  la  comète 
de  1C80  a dû  éprouver,  à sou  passage  an  périhélie, 
une  chaleur  deux  mille  fois  plus  grande  que  celle 
d’un  fer  ronge  ; et  d’un  autre  côté  , *si  l’on  suppose 
que  la  durée  de  la  révolution  de  celte  comète  soit 
de  5j5  ans , le  calcul  astronomique  fait  voir  que  le 
diamètre  du  soleil  serait  vu  de  la  comète  sous  un 
angle  de  y3  degrés  au  périhélie,  et  sous  un  angle 
de  i4  secondes  seulement  à l’aphélie;  d’où  résulte 
une  excessive  différence  entre  le  chaud  et  le  froid , 
de  même  qu’entre  les  degrés  de  clarté. 

VI. 

Parmi  les  astronomes  de  notre  temps,  qui  se  sont 
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adonnés  à l’observation  des  comètes , ou  doit  citer, 
avec  une  distinction  particulière,  M.  Messier,  ci- 
devaut  membre  de  l’académie  des  sciences , aujour- 
d’hui membre  de  l’institut.  11  a observé  à Paris, 
et  presque  toujours  le  premier,  toutes  les  comètes 
qui  ont  paru  depiiis  l’année  i jusqu’à  la  se- 
conde comète  de  1 8o5.  Ce  fut  lui  qui  découvrit  à 
Paris,  le  21  janvier  1759,  avec  un  télescope  neu- 
tonien , la  comète  de  Halley,  que  l’on  attendait  avec 
impatience.  11  fut  aussi  un  des  premiers  qui  obser- 
va la  comète  de  1 770*Cette  comète  ollre  une  sin- 
gularité digne  d’attention.  Plusieurs  savans  géo- 
mètres , à qui  M.  Messier  avait  communiqué  les 
observations  qu’il  avait  commencé  d’en  faire , dès 
le  1 4 juin  1770,  calculèrent  l’orbite  elliptique;  et 
s’accordèrent,  quoique  par  divers  moyens,  à trou-  * 
ver  que  la  révolution  périodique  de  la  comète  de- 
vait être  d’environ  cinq  ans , auquel  cas  cet  astre 
aurait  été  une  véritable  planète;  mais  il  n’a  pas  re- 
paru , et  on  ne  l’avait  pas  vu  avant  1 770. 
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SECTION  VI. 

Passages  de  Mercure  et  de  Vénus  devant  le 
Soleil.  Digression  concernant  V astronomie 
des  Brames. 

I. 

Les  passages  de  Mercure  et  de  Venus  devant  le 
disque  du  soleil,  n’étaient  d’abord  qu’un  simple  ob- 
jet de  curiosité  : ils  sont  devenus  importans  dans 
l’astronomie,  depuis  qu’on  a su  eu  tirer  parti  pour 
déterminer,  avec  une  grande  exactitude,  la  paral- 
laxe du  soleil. 

Mercure  et  Vénus  ayant  leurs  orbites  placées  en 
dedans  de  l’écliptique,  sous  de  petites  inclinai- 
sons, il  est  évident  que  ces  deux  planètes  doivent 
se  trouver  de  temps  en  temps  entre  le  soleil  et  la 
terre , et  former  alors  pour  nous  des  espèces  d’é- 
clipses de  soleil.  Lorsque  cela  arrive , on  voit  sur  le 
disque  solaire  une  petite  tache  ronde  et  noire , qui 
en  occupe  environ  la  trentième  partie  pour  Vé- 
nus, et  la  cent  cinquantième  partie  pour  Mercure. 
Ou  n’a  commencé  à remarquer  ces  apparitions 
d’une  manière  certaine , que  depuis  l’invention  des 
lunettes. 
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II. 

• '■  * • « 

Les  passages  de  Mercure  sur  le  soleil  sont  assez 
fréquens;  ceux  de  Vénus  sont  très-rares.  On  y vit 
Mercure  pour  la  première  fois,  en  i63i;  Vénus 
aussi  pour  la  première  fois,  en  i63g.  Depuis  ce 
temps , on  y a revu  Mercure  un  très-grand  nom- 
bre de  fois  : on  n’y  a revu  Vénus  qu’en  1 761  et 
17695  elle  y passera , suivant  les  calculs  de  Halley, 
aux  années  1874,  2004 ,2117. 

Ce  grand  astronome  étant  à l’île  Sainte-Hélène , 
en  1677,  y observa  un  passage  de  Mercure  sur  le 
soleil , avec  un  très-grand  instrument  ; et  dès-lors 
il  conçut  la  belle  pensée,  qu’on  pourrait  faire  ser- 
vir ces  sortes  de  passages , bien  déterminés , à cal- 
¥ cnler  très -exactement  la  parallaxe  du  soleil.  11 
exposa  brièvement  cette  idée  dans  les  ^Transac- 
tions philosophiques,  pour  l’année  1 69 1 ; il  l’a 
développée  depuis  dans  le  même  recueil  pour 
l’année  1716,  et  dans  les  Actes  de  Leipsich  -, 
pour  l’année  1717. 

Cette  méthode  consiste  en  général  à chercher 
la  différence  entre  la  parallaxe  horizontale  de  la 
planète  éclipsante,  et  la  parallaxe  horizontale  du 
soleil , par  le  temps  que  la  planète  emploie  à tra- 
verser le  disque  solaire  5 d’où  l’on  voit  que  con- 
naissant la  parallaxe  de  la  planète,  on  connaîtra 
aussi  celle  du  soleil.  Par  malheur,  Mercure,  qu’on 
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voit  si  souvent  sur  le  soleil , n’est  pas  propre  à cette 
recherche,  parce  qu’il  est  si  éloigné  de  la  terre,  et 
sa  parallaxe  est  si  petite , que  la  différence  cherchée 
entre  les  deux  parallaxes,  est  moindre  que  celle 
du  soleil;  ce  qui  exposerait  à commettre  dans  le 
calcul  des  erreurs  [dus  grandes  que  la  parallaxe 
même  du  soleil.  Il  n’eu  est  pas  ainsi  de  Vénus, 
dont  la  parallaxe  horizontale  est  trois  ou  quatre 
fois  [dus  grande  que  celle  du  soleil.  Supposons 
donc  qu’un  observateur , placé  dans  un  heu  A , 
détermine  très-exactement  le  moment  où  le  bord 
de  Vénus  touche  celui  du  soleil,  soit  en  entrant, 
soit  en  sortant  : un  second  observateur,  placé  dans 
un  autre  lieu  B , verra  le  même  contact , un  peu 
plutôt  ou  un  .peu  plus  tard,  parce  que  le  soleil 
étant  placé  alors , relativement  à la  terre , par  de-là 
Vénus,  de  telle  manière  que  les  distances  de  la 
terre  à Vénus  et  au  soleil  sont  à peu  près  entr’elles 
comme  Jes  nombres  6 et  7 ; le  rayon  solaire,  émané 
du  point  de  contact,  mettra  des  temps  différera 
pour  arriver  aux  lieux  A et  B.  Par  exemple,  sup- 
posons que  les  deux  lieux  soient  antipodes  l’un  à 
l’autre;  et  admettons  pour  uu  moment  que  la  pa- 
rallaxe horizontale  du  soleil  soit  de  10  secondes; 
on  trouvera , par  la  théorie  des  mouveraens  de  la  Hi,t 
terre  et  de  Vénus,  que  l’intervalle  des  temps  de-1'"7, 
vrail  être  de  1 7 minutes;  donc,  si  les  observations 
directes  donnent  un  autre  nombre , pur  exemple  1 3 
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minutes,  il  faudra  diminuer  la  parallaxe  horizontale 
du  soleil  d’environ  2 secondes,  ou  la  réduire  à 8 
secondes,  en  supposant,  ce  qui  est  sensiblement 
vrai,  que  les  intervalles  de  temps  sont  comme  les 
parallaxes. 

Halley  ne  pouvant  pas  espérer  de  voir  le  passage 
de  Vénus  sur  le  soleil , de  1761,  exhorte  *,  dans  les 
termes  les  plus  pathétiques,  les  astronomes  qui  de- 
vaient vivre  à cette  époque , à employer  toutes  leurs 
forces,  tous  leurs  moyens,  pour  faite  une  qjiserva- 
tion  d’où  dépend  la  connaissance  plus  parfaite  des 
orbites  planétaires,  et  d’où  ils  recueilleraient  une 
gloire  immortelle. 

III. 

* * 

Le  vœu  de  Halley  a été  parfaitement  accompli. 
Non-seulement  on  observa  dans  les  principales  vil- 


* Cette  exhortation  est  si  curieuse , que  je  ne  puis 
m’empêcher  de  la  rapporter  ici  dans  ses  propres  termes  : 
Cnriosis  sjderum  scrutatoribus  quibus,  nobis  vild  func— 
tis , hæc  obseivnnda  reservanlitr,  ilerum  iterumque  com- 
mendatnus  ut,  moniti  hujus  noslri  memores,  observationi 
peragendœ  strenub  tolisque  viribus  incumbant ; iis  que 
fausta  omnia  exoptamus  et  vovemus,  prrvprimis  ne  nu- 
bili  cœli  importund  obscuritale  cxoptalissimo  spectaculo 
priventur ; utque  tandem  orbium  cœlestium  magnitudines 
intra  arctiores  limites  coercit/v  in  eorum  gloriam  fa- 
mamque  sempilernam  cedant.  Act.  Lips.  Oct.  1717. 
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les  de  l’Europe , où  il  y a des  observatoires , le  pas* 
sage  de  Vénus  sur  le  soleil , en  1761,  et  celui  qui 
eut  lieu  encore  en  1769,  et  dont  Halley  n’avait 
pas  parlé;  mais  les  souverains  de  l'Europe  envoyè- 
rent à l’cnvi,  dans  les  pays  étrangers , des  astrono- 
mes pour  faire  des  observations  coirespondantes. 
Le  passage  de  1761  fut  observé  à Paris  par 
MM.  Cassini  de  Thury,  Le  Monnier;  à Londres, 
par  M.  Maskeline;  à Stockolm,  par  M.  Vargen- 
tin;  à Tobosk , par  M.  l’abbé  Chappc  ; dans  l’tle  de 
Rodriguez,  par  M.  Pingré,  etc.  Celui  de  1769  fut 
observé  à Paris  et  à Londres,  par  les  principaux 
astronomes  de  ces  deux  villes;  à l’île  Saint-Domi- 
nique, par  M.  Pingré  ; en  Californie,  par  M.  l'abbé 
Chappe , qui  fut  le  martyr  de  son  zèle  (jour  l’astro- 
nomie; dans  plusieurs  villes  de  l’Asie  et  de  l’ Amé- 
rique, aux  frais  de  l’impératrice  de  Russie  et  du  roi 
d’ Angleterre,  etc.  Je  supprime  une  multitude  de 
détails  qui  m’écarteraient  trop  de  mon  sujet. 

U résulte  de  toutes  ces  observations,  que  la  pa- 
rallaxe horizontale  du  soleil  est  un  peu  au-dessous 
de  9 secondes , c’est-à-dire  moindre  d’environ  un 
dixième  que  La  Caille  ne  l’avait  conclue  des  ob- 
servations de  Mars  et  de  Vénus.  Si  on  la  suppose 
de  9 secondes,  on  trouvera  que  la  distance  du  so- 
leil à la  terre  est  de  22919  demi- diamètres  du 
globe  terrestre. 

Les  méthodes  que  les  astronomes  emploient 
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pour  faire  ccs  sortes  de  calculs , sont  indirectes,  ou 
fondées  sur  de  fausses  positions,  par  lesquelles 
néanmoins  ils  arrivent  graduellement  à la  vérité. 
Duséjour,  daus  son  Traité  des  mouvemens  céles- 
tes, que  j’ai  déjà  cité,  donne  des  méthodes  analyti- 
ques et  directes,  pour  tous  ces  problèmes.  M.  De- 

iTüst'°e”i1'  lambre  a donné  aussi  une  méthode  directe  pour 
calculer  les  passages  de  Mercure  et  de  Vénus  sur  le 
soleil.  Si  l’usage  de  ces  méthodes  pouvait  s’intro- 
duire dans  toutes  les  parties  de  l’astronomie  prati- 
que , elle  en  deviendrait  plus  uniforme  ét  même 
plus  facile. 

IV. 

I .egcnlil , membre  de  notre  académie  des  scien- 

Lr.cKwru-,  ° \ 

»é  »u  1735,  ces , fut  envoyé  dans  les  Tildes,  pour  y observer  le 

mort  en  1792.  J 1 J 

passage  de  Vénus  sur  le  soleil , en  1 76 1 . 11  ne  put 
faire  cette  observation,  ni  même  celle  de  1 7Q9, 
par  différentes  causes  qu’il  est  inutile  de  rapporter’. 

Je  vais  du  moins  profiter  de  celte  occasion  pour 
indiquer  les  autres  fruits  que  le  voyage  decet  astro- 
nome nous  a procurés  : ce  sont  diverses  observa- 
tions très -curieuses  d’astronomie,  de  physique, 
d’histoire  naturelle  : ce  qui  forme  la  matière  de 
deux  gros  volumes  in-fu , publiés  en  1785  el 
1786.  Je  me  borne  ici  au  précis  qu’il  donne  de 
l’astronomie  des  Brames,  en  l’abrégeant  même 
encore,  autant  que  mon  plan  l’exige,  sans  préjudi- 
ce des  choses  essentielles. 
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On  sait  que  la  presqu’île  en-deçà  du  Gange  for- 
me une  pointe  avancée  dans  la  mer  du  Sud  : la  par- 
lie  occidentale  s’appelle  la  côte  de  Malabar,  et 
la  partie  orientale,  où  se  trouve  Pondichéri,  la 
côte  île  Coromandel  : dénominations  imposées 
par  les  Portugais , qui , les  premiers  des  Européens , 
ont  pénétré  dans  ces  pays.  Nous  confondons  sou- 
vent ensemble  ces  deux  peuples,  qui  n’ont  pas  ce- 
pendant la  même  religion  ni  le  même  langage. 

Tous  les  pays  qui  composent  ou  avoisinent  la 
côte  de  Carnate,  sont  occupés^  aujourd’hui  parles 
Talmouts  , peuples  originaires  du  Tanjaour  et 
du  Maduré,  qui  ont  réduit  les  anciens  habitansen 
un  esclavage  d’autant  plus  dur,  qu'il  est  perpétuel, 
le  passage  d’une  caste  à l’autre  étant  sévèrement 
interdit  par  les  lois. 

Les  Brames,  espèce  de  prêtres  assez  semblables 
à ceux  de  l’ancienne  Egypte,  forment,  parmi 
les  Talmouts,  une  caste  particulière  et  privilégiée , 
chargée  du  dépôt  de  la  religion  et  des  sciences. 
Celte  prérogative  leur  donne  nécessairement  beau- 
coup de  considération  et  de  pouvoir.  Ils  se  disent 
les  descendans  et  les  héritiers  de  ces  anciens  gym- 
nosophistes,  ou  philosophes  indiens,  dont  il  est 
tant  parlé  dans  l’histoire.  Celte  prétention  peut  être 
fondée  : on  doit  toujours  croire  que  des  hommes 
en  possession  des  honneurs  et  des  avantages  atta- 
chés à la  supériorité  des  lumières,  cherchent  à 


Astrononii 
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transmettre  d’âge  eu  âge  leurs  connaissances  à des 
successeurs  avides  de  recueillir  un  si  précieux 
avantage.  Il  y a cependant  ici  une  différence  essen- 
tielle à remarquer  : les  anciens  Brames  ont  été  de 
grands  observateurs,  puisqu’ils  s’étaient  fait  des 
méthodes  pour  calculer  les  éclipses  et  plusieurs  au- 
tres phénomènes  célestes;  au  lieu  que  ceux  d’au- 
jourd’hui n’observent  point,  et  que  toute  leur  as- 
tronomie n’est  qu’une  science  de  tradition , bornée 
même  presqu’enlièremcnt  à la  connaissance  des 
mouvemens  du  soleil  et  de  la  lune,  qu’ils  calculent 
par  les  méthodes  anciennes. 

L’opinion  des  Talmouts  est  que  l’étahlissement 
des  Brames  dans  l’Inde  ne  remonte  pas  fort  haut  ; 
mais  Legentil  observe  qu’un  intervalle  de  mille  ' 
ans  n’est  pour  ces  peuples  qu’un  temps  assez  court. 
Rien  ne  fixe  cette  époque.  Leurs  historiens  con- 
viennent seulement  qu’il  y eut  une  réforme  consi- 
dérable dans  leur  astronomie,  sous  un  dp  leurs 
rois,  qu’ils  appellent  Salivagenct , ou  Salivaga- 
nam,  et  dont  Legentil  place  la  mort  vers  l’an  78 
de  1ère  chrétienne , d’après  quelques  calculs  faits 
sur  les  données  des  Brames.  'Ce  prince  aimait  beau- 
coup l'astronomie,  qui  prit  sous  son  règne  une 
telle  faveur,  que  le  temps  de  Salivaganam  est 
aussi  célèbre  dans  l’Inde,  que  Iere  de  Nabonassar 
l’est  chez  les  Chaldéens. 

I-cs  Brames  sont  très-vains , très-peu  communi- 
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califs,  et  très-persuâdés  que  les  Européens  n’ap- 
prochent pas  de  leur  savoir.  Pendant  un  séjour  de 
deux  années,  de  1768  a 1770,  que  Legentil  fit  à 
Pondichéri,  il  eut  beaucoup  de  peine  à pénétrer 
dans  leurs  mystères,  qu’on  lui  cacha  même  d’abord 
avec  une  réserve  insultante.  Cependant,  à force 
d’argent  et  de  caresses,  il  parvint  à apprivoiser  un 
savant  Brame  qui  voulut  bien  l’initier  à ces  profon- 
des connaissances.  Toute  l'astronomie  des  Brames 
comprend  cinq  articles  principaux , savoir  : 1 ."  la 
théorie  du  gnomon,  dont  les  Brames  se  servent 
pour  trouver  la  méridienne,  orienter  leurs  pago- 
des , et  trouver  la  différence  d’un  jour  quelconque 
au  jour  de  l’équinoxe;  sur  quoi  il  faut  remarquer 
que  cette  différence,  ainsi- déterminée  par  les  hau- 
teurs correspondantes  du  soleil,  a besoin  d’être 
corrigée,  à cause  du  changement  de  déclinaison 
du  soleil  dans  l’intervalle  des  observations  ; mais  ils 
ne  connaissaient  pas  cette  correction  , qui , heureu- 
sement , se  trouve  fort  légère  pour  les  latitudes  de 
ces  pays,  a.0  La  durée  de  l’année,  qu’ils  font  plus 
courte  qu’elle  n’est , seulement  de  deux  minutes , 
en  cela  plus  exacts  que  les  astronomes  grecs.  5.°  Le 
zodiaque , qu’ils  divisent  comme  nous  eu  douze 
parties,  pour  les  douze  mois  solaires , et  de  plus  en 
vingt-sept  parties  pour  les  mois  périodiques  lunai- 
res. 4-°  La  précession  des  équinoxes,  qu’ils  font 
de  54  secogdes  de  degré  par  an.  5.°  Eulin,  les 
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éclipses,  qu’ils  calculent  par  des  méthodes  particu- 
lières , fort  expéditives , n’employant  ni  plumes , ni 
crayons,  moyens  auxquels  ils  substituent  des  cau- 
ris , espèces  de  coquilles  qu’ils  rangent  sur  une 
table , ou  quelquefois  par  terre. 

La  conclusion  de  ce  précis  est  que  l’astronomie 
orientale,  dans  son  état  actuel,  ne  peut  pas  entrer 
en  comparaison  avec  celle  des  Européens.  S’il  était 
possible  de  prendre  aussi  une  connaissance  exacte 
de  l’ancienne  astronomie  dans  les  mêmes  pays , On 
trouverait  infailliblement  qu’il  y a beaucoup  à ra- 
battre de  l’idée  avantageuse  que  plusieurs  liistoriens 
ont  cherché  à nous  en  donner. 

t 

• / 

SECTION  VII. 

Nouvelles  découvertes  dans  le  ciel.  Indication 
de  quelques  ouvrages  d’astronomie. 

I. 

Il  s’est  fait  depuis  environ  trente  ans  plusieurs 
nouvelles  découvertes  dans  notre  monde  plané- 
taire. Je  vais  indiquer  les  principales. 

En  1781,  M.  Herschel,  membre  de  la  société 
royale  de  Londres,  observant  à Balli,  avec  un 
excellent  télescope  qu’il  avait  construit  aux  frais  de 
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Georges  m,  roi  d’Angleterre , les  étoiles  des  pieds 
des  gémeaux,  distingua  uu  astre  qui  changeait  do 
place,  et  qu’il  prit  {jour  une  comète.  Après  s’ètre 
l Lien  assuré  du  fait,  il  communiqua  ses  observations 
à M.  Lexel,  fameux  géomètre  de  l'académie  de 
Pétersbourg,  qui  se  trouvait  alors  à Londres. 

M.  Lexel  reconnut  qu’on  pouvait  satisfaire  aux 
observations , par  le  moyen  d’une  orbite  circulaire 
d’un  rayon  environ  dix -huit  fois  plus  grand  que 
celui  <fc  l’orbite  terrestre-,  ce  qui  range  d’abord 
l’astre  dont  il  s’agit  au  nombre  des  planètes,  et 
donne  environ  quatre-vingt-deux  ans  pour  la  du- 
rée de  sa  révolution.  De  nouvelles  observations , et 
de  nouveaux  calculs*  ont  fait  connaître  que  cette 
planète  est  deux  fois  plus  loin  du  soleil  que  ne 
l’est  Saturne;  que  la  durée  de  sa  révolution  est  de  , 
quatre-vingt-trois  ans  et  neuf  mois;  que  sou  orbite 
est  inclinée  de  46  minutes  20  secondes  au  plan 
de  iecliptique ; et  qu’enfiu  elle  est  environ  80 
fois  plus  grosse  que  la  terre.  Elle  devrait  naturelle- 
ment s’appeler  Ilerschel;  mais  l’usage  semble  pré- 
valoir de  l’appeler  Uranus,  parce  qu’elle  est  pla- 
cée au-dessus  de  Saturne,  comme  Saturne  est 
placé  au-dessus  de  Jupiter  : ce  qui  entre  dans  l’es- 
prit de  la  fable,  qui  fait  Uranus  père  de  Saturne,, 
et  Saturne  père  de  Jupiter. 

M.  Herscbel , ayant  perfectionné  successive- 
ment son  télescope,  a découvert  avec  cet  instru- 
11.  21 
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ment,  deux  satellites  à sa  pianote,  en  1787;  et 
quatre  autres  en  1797;  de  sorte  qu’elle  a mainte* 
nant  six  satellites  bien  connus.  I 

En  178g,  le  même  astronome  découvrit  deux*  t 
nouveaux  satellites  à Saturne,  plus  voisins  de  cette 
planète  qu’aucun  des  cinq  anciens  : l’un  fait  sa  ré- 
volution en  23  heures,  l’autre  en  33  heures. 

On  sait  que  l’anneau  de  Saturne,  observé  avec 
les  lunettes  ordinaires  , disparaît  de  temps  en 
temps  , à cause  de  son  peu  d’épaisseur.  En  «1 790 , 

M.  Herschel  le  vit  sans  interruption , par  le  moyen 
de  son  grand  télescope  ; il  observa  dans  cet  anneau 
un  point  lumineux  et  fixe.,  qui  lui  fit  coünaître  que 
l’anneau  tourne  autour  d’un  axe  perpendiculaire  à 
sou  plan,  dans  l’espace  de  10  heures  32  minutes. 

IL 

Quatre  nouvelles  planètes  principales,  décou-, 
vertes  dans  ces  derniers  temps , prouvent  l’assiduité 
des  astronomes  à observer  le  ciel , et  l’excellence  de 
leurs  instrumens.  La  première  fut  aperçue  à Pa- 
ïenne , le  1 .cr  janvier  1801,  par  M.  Piazzi,  astro- 
nome du  roi  de  Sicile  ; elle  est  placée'  entre  Mars 
et  Jupiter,  et  on  lui  a donné  le  nom  de  Gérés ; elle 
fait  sa  révolution  en  4 ans  7 mois  10  jours;  l’incli- 
naison de  son  orbite  sur  le  plan  de  l’écliptique,  est- 
dé  1 o degrés  38  minutes.  La  seconde  fut  décou- 
verte le  28  mars  1801,  par  M.  Olbers , docteur  ea. 
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médecine  à Uremen ; on  l’appelle  Pallas ; sa  pé- 
riode et  sa  distance  au  soleil  sont  à peu  près  les  mê- 
mes que  pour  Gérés  ; mais  l’inclinaison  de  son  or- 
bite sur  le  plan  de  l’écliptique  est  de  35  degrés 
48  minutes,  quantité  très-grande  comparativement 
aux  inclinaisons  des  antres  orbites  planétaires.  La 
troisième,  appelée  Junon,  a été  découverte  par 
M.  Harding,  le  4 septembre  1 804,  à Lilienthal, 
près  Bremen  ; sa  révolution  est  de  4 ans  et  5 mois; 
son  inclinaison  est  de  i3  c^grés.  Enfin,  la  qua-v 
trième,  appelée  V esta,  a été  vue  pour  la  première 
fois  par  M.  Olbers,  le  19  mars  1807  ; elle  paraissait 
alors  comme  une  étoile  de  la  cinquième  ou  sixième 
grandeur;  elle  avait  une  lumière  pure  et  blanche  : 
au  lieu  que  Cérès,  Pallas  et  Junon , paraissent  en- 
veloppées d'une  atmosphère  épaisse;  elle  est  un 
peu  plus  voisiue  du  sdleil  que  les  trois  dont  je 
viens  de  parler,  et  fait  par  conséquent  sa  révolution 
en  moins  de  temps  qu’elles. 

La  petitesse  de  ces  quatre  nouvelles  planètes , et 
le  peu  de  différence  qui  se  trouve  entre  leurs  dis- 
tances au  soleil , ont  fait  conjecturer  au  docteur 
Olbers,  quelles  sont  des  fragmens  d’une  grosse 
planète,  qui  circulait  autrefois , à la  même  distari- 
ce , entre  Mars  et  Jupiter,  et  qui  a été  brisée  d’une 
manière  quelconque,  comme,  par  exemple,  par 
le  choc  de  quelque  comète  ; mais  ce  système  souf- 
fre une  difficulté  considérable,  tirée  de  la  grande 
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diversité  qui  existe  entre  les  inclinaisons  des  orbites 
de  ces  planètes  sur  le  plan  de  l'écliptique. 

II L 

On  a beaucoup  écrit  sur  l’astronomie  dans  cette 
quatrième  période;  je  n’entreprendrai  pas  de  fai- 
re le  recensement  de  tous  ces  ouvrages.  La  plup  u t 
ne  me  sont  conuus  que  par  les  titres,  ou  par  les 
jugemens  que  j'en  ai  entendu  porter.  Je  me  borne- 
rai donc  ici  à quc!qi*\s-uns  de  ceux  que  j'ai  lus , 
où  dont  j’ai  pris  au  moins  une  idée  générale.  11  ne 
s’agira  même  que  d’ouvrages  écrits  en  français. 

Nous  n'avions  point  de  traité  méthodique  et 
complet  d’astronomie,  avant  l’année  1740»  épo- 
que à laquelle  Jacques  Cassini  en  lit  paraître  un , 
qui  contient  toutes  les  connaissances  d’astronomie 
pratique  que  l’on  avait  alors,  et  auxquelles  il  a 
lui-même  beaucoup  contribué  par  ses  nombreuses 
observations.  11  commence  par  exposer  les  systè- 
mes ou  les  hypothèses  que  les  astronomes  em- 
ploient pour  rendre  raison  des  mouvemens  appa- 
reils des  corps  célestes  ; la  théorie  générale  des  ré- 
fractions et  des  parallaxes  ; la  division  des  étoiles  en 
constellations  ; les  lois  des  mouvemens  que  ces  as- 
tres paraissent  avoir  en  longitude  çt  en  latitude. 
De  ces  notions  préliminaires , l’auteur  passe  à l’ex- 
plication du  mouvement  des  planètes  , objet  prin- 
cipal de  l’astronomie,  que  Jacques  Cassini  traite 
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dans  tonte  son  étendue,  tant  pour  les  planètes 
principales  que  pour  les  satellites.  Cet  ouvrage  est 
accompagné  de  tables  du  soleil,  de  la  lune,  des 
planètes,  des  étoiles  fixes  , et  des  satellites  de  Jupi- 
ter et  de  Saturne.  On  sent  que  toutes  ces  tables  ne 
peuvent  pas  avoir  l’exactitude  que  comportent  au- 
jourd’hui les  nouvelles  observations,  et  la  théoiie 
physique  des  mouvemens  célestes.  Aussi  les  astro- 
nomes postérieurs  en  ont -ils  construit  d’autres 
beaucoup  plus  parfaites.  Mais  on  doit  toujours  con- 
server de  la  reconnaissance  pour  ceux  qui  font  les 
• • 
premiers  pas. 

Les  Institutions  astronomiques,  que  Le  M011- 
nierpuhlia  en  1 74 0,  remportèr  ent  sur  les  Elémens 
d’astronomie  de  Jacques  Cassini,  par  la  clarté  et 
par  de  nouvelles  recherches;  ce  qui  en  a fait  pen- 
dant très-long-tcmps  l’un  des  principaux  livres  où 
les  commençans  étudiaient  les  élémens  de  l'as- 
tronomie. Le  fonds  de  cet  ouvrage  est  de  Keil , 
qui  l’avait  composé  en  latin  pour  l’instruction  do 
ses  élèves  au  collège  d’Oxford,  où  il  était  pro-  * 
fesseur.  Les  additions  que  Le  Monnier  y a faites, 
sont  très-considérables;  et  le  traité,  dans  l’état  où 
il  est  aujourd’hui,  peut  être  regardé  comme  appar- 
tenant à peu  près  également  aux  deux  auteurs. 

La  même  année  1746,  La  Caille  fil  imprimer 
ses  Leçons  élémentaires  d'astronomie  physi- 
que et  géométrique,  qu'il  expliquait  depuis  quel* 
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que  temps  au  collège  Mazariu.  Elles  sont  écrites 
avec  beaucoup  de  concision,  mais  avec  clarté;  el- 
les sont  très-propres  à faire  connaître,  sinon  tous 
les  détails , au  moins  tous  les  principes  de  l’astrono- 
mie moderne.  Aussi  ont-elles  eu , et  ont-elles  en- 
core aujourd’hui  le  plus  grand  succès , comme  livre 
classique, 

Lalande  donna,  en  1764,  la  première  édition 
de  son  Astronomie , où  il  s’est  proposé  d’expliquer 
au  long  toutes  les  parties  de  l’astronomie,  tant  cel- 
les qui  dépendent  des  observations,  que  les  théo- 
nes  physiques  des  mouvemens  célestes.  Cet  ou- 
vrage utile  le  serait  davantage,  s’il  était  moins  pro- 
lixe, si  l’autety  s’était  attaché  à y mettre  de  la 
méthode , à employer  des  démonstrations  simples , 
à rapprocher  plusieurs  objets  semblables,  à suppri- 
mer nombre  de  choses  qui  11’appar tiennent  qu’iu- 
dircctement  à l’astronomie,  et  qui  détournent  l at- 
tention  du  lecteur,  etc, 

Le  traité  élémentaire  d'astronomie  que  M.  Biot , 
membre  de  l’institut,  a publié,  en  i8o5,  est  très- 
propre  à guider  et  à conduire  très-loin  les  corn- 
piencans  dans  l’étude  de  celte  science.  Il  est  écrit 
ttvec  clarté  et  profondeur, 

* 
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SECONDE  PARTIE. 

Astronomie  physique. 

SECTION  PREMIÈRE. 

Physique  des  anciens.  Descartes.  Neuton.  Loi 
de  V attraction. 

I. 

Les  anciens  ont  rarement  interrogé  l’expérience  pi,jsiquf 
dans  les  matières  de  physique,  où  elle  est  néan-  a“c‘'!n,' 
moins  d’une  nécessité  indispensable  : car  les  res- 
sorts par  lesquels  la  nature  agit,  nous  étant  pres- 
que toujours  inconnus,  il  ne  nous  reste  que  la  res- 
source d’en  étudier  et  d’en  rapprocher  les  effets. 
Dominés  par  l'esprit  de  système,  dans  le  plus  mau- 
vais sens,  et  plus  empressés  d’étaler  leurs  conjec- 
tures et  leurs  opinions,  qu’animés  de  la  solide 
gloire  de  s’instruire  d’abord  eux-mêmes  par  l’ob- 
servation suivie  et  raisonnée  des  phénomènes , ils 
introduisirent  dans  leurs  explications  physiques  de 
ces  phénomènes , les  formes  substantielles  , les 
causes  per  se,  les  causes  par  accident,  et  autres 
qualités  occultes:  grands  mots  vides  de  sens.in- 
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ventés  pour  donner  carrière  à tous  les  écarts  de 
l’imagination. 

IL 

Phyvqu.de  Descaries  sentit  qu’une  telle  manière  de  philo- 

Dcscartcs.  * 1 

sopher  n’était  qu’une  source  perpétuelle  de  faux 
raisonuemens  et  de  fausses  conséquences.  Il  vou- 
lut tout  expliquer  par  la  matière  et  le  mouvement , 
sans  admettre  dans  les  corps  d'autres  propriétés 
que  celles  dont  ils  sont  essentiellement  doués. 
Dans  cette  vue , il  posa  pour  principe  que  tous  les 
corps  sont  composésMes  mêmes  élcmens;  que  leur 
constitution,  intérieure  ou  extérieure,  dépend 
uniquement  de  quelques  formes  simples  dans  leurs 
parties  intégrantes , et  que  ces  formes  primordia- 
les , une  fois  reconnues , il  11e  s’agissait  plus  que 
détendre  et  de  suivre  leurs  combinaisons  dans  les 
divers  accidens  de  repos  et  de  mouvement,  aux- 
quels les  corps  sont  sujets.  Ce  début  était  raison- 
nable, et  annonçait  des  vues  qui,  dirigées  par  l’ex- 
périence, auraient  pu  conduire  à des  vérités  très-? 
Utiles.  Mais  bientôt  embarrassé  par  le  nombre  et  la 
variété  des  phénomènes  à expliquer,  ébloui  par 
quelques  expériences  imparfaites,  et  croyant  pou- 
voir en  deviner  d’autres  par  la  seule  fpree  de  son 
génie,  Descartes  admit  dans  les  parties  constituan- 
tes de  la  matière,  des  configurations  et  des  gran- 
deurs arbitraires , des  mouvemens  et  des  situations 
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dont  il  n’existait  d’autre  cause  que  le  besoin  du 
système  ; il  feignit  des  fluides  invisibles , d’une 
extrême  ténuité,  agités  de  mouvemens  secrets, 
pénétrant  les  pores  des  corps  sans  éprouver  aucune 
résistance , et  toujours  obéissans,  si  je  puis  m’ex- 
primer ainsi,  aux  difijprens  ordres  qu’il  leur  inti- 
mait suivant  les  circonstances.  Enfin,  de  supposi- 
tions en  suppositions , il  en  vint  à imaginer  ces  fa- 
meux tourbillons,  ou  ces  vastes  conrans  de  matière 
éthérée  auxquels  il  faisait  emporter  les  planètes , 
comme  une  rivière  emporte  un  bateau.  Ses  disci- 
ples ne  furent  pas  plus  modérés,  ni  [dus  heureux 
que  lui  : forcés  d’abandonner  son  système  en  plu- 
sieurs points  essentiels,  ils  y substituaient,  à chaque 
occasion,  de  nouvelles  hypothèses,  tout  aussi  pré- 
caires , tout  aussi  fragiles  que  celles  de  leur  maître. 
Malgré  taut  d’efforts  et  de  soutiens,  tout  ce  vaste 
édiûce  s’est  écroulé  presqu’ entièrement.  Les  tour- 
billons n’out  pu  résister  aux  coups  que  leur  ont 
porté  l’astronomie  et  la  mécanique. 


III. 


Neuton  écartant  sagement  les  prestiges  de  l’ima- 
gination , étudia  la  nature  dans  la  nature  même , 
dont  il  parvint  enfin  à deviner  le  secret , à force 
de  méditations  et  de  recherches  fondées  sur  la  géo- 
métrie et  les  observations.  Plusieurs  philosophes, 
avau t lui , avaient  pensé  que  tous  les  corps  de  l’uni- 


Philosophie  île 
Menton . 
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vers  ont  une  tendance  les  uns  vers  les  antres.  Nous  <• 
avons  remarqué  qu’on  trouve  distinctement  cette 
opinion  dans  une  lettre  de  Pascal  et  de  Roberval  à 
Fermât;  j’ai  aussi  rapporté  un  passage  de  Hook, 
qui  contient  la  même  idée  plus  développée  et  ap- 
pliquée immédiatement  au  piouvement  des  planè- 
tes. Mais  dans  cet  état  de  généralité,  l’opinion  dont 
il  s’agit  n’était  qu’une  simple  conjecture  : elle  ne 
pouvait  prendre  le  caractère  de  la  certitude,  qu’au- 
tant  que  l’attraction  observerait  une  loi  constante 
et  régulière  dans  tous  les  effets  qu’on  lui  attribuait. 
Or,  Nenton  découvrit  qu’il  existait  une  telle  loi  : 
alors,  il  ne  fut  plus  permis  de  douter  de  la  gravita- 
tion universelle  et  réciproque  des  corps;  et,  en 
appliquant  la  géométrie  à ce  principe,  on  est  arrivé 
de  proche  en  proche  à expliquer  d’une  manière 
certaine,  et  sans  le  secours  d’aucun  système,  les 
mouvemens  des  corps  célestes,  et  les  autres  phé- 
nomènes qui  en  dépendent.  Nous  n’avons  donc 
plus  ici , et  dans  la  suite , qu’à  exposer  la  marche  de 
Neuton  et  de  ses  successeurs,  dîftis  cette  vaste 
carrière. 

IV. 

Galilée  avait  établi,  i.°  que  tous  les  corps  ter- 
restres tombent  perpendiculairement  à la  surface 
de  la  terre;  2.0  que  leur  mouvement  est  uniformé- 
ment accéléré,  ou  que  la  pesanteur  demeure  tou- 
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jours  conslante,  de  quelque  hauteur  qu’on  les  . 
Laisse  tomber.  La  première  proposition  est  incon- 
testable , et  tout  le  monde  peut  la  vérifier  par  l’ex- 
péiicnce.  Neuton  conçut  des  doutes  sur  la  secon- 
de : il  observa  que  les  différences  entre  les  hauteurs 
d'où  nous  pouvous  laisser  tomber  les  corps,  sont 
trop  peu  considérables  pour  manifester  de§  varia- 
tions dans  la  pesanteur,  supposé  qu’il  y en  ait  effec- 
tivement. II  alla  donc  chercher  le  dénouement  de 
celle  difficulté  dans  la  lune,  en  raisonnant  à peu 
près  de  la  manière  suivante  : 

Nous  voyons  qu’un  boulet  <le  canon  , lancé  par 
l’explosion  de  la  poudre,  va  tomber  d’autant  plus 
loin,  que  cette  explosion  est  pins  forte.  De  plus,  la 
théorie  de  Huguens , sur  la  force  centrale  dans 
le  cercle  , nous  apprend  que  si  le  boulet,  animé 
d’une  pesanteur  toujours  constante  et  toujours  di- 
. rigée  vers  le  centre  de  la  terre,  était  lancé  horizon- 
talement avec  une  vitesse  égale  à celle  qu’il  acquer- 
rait s’il  tombait  librement  en  ligne  droite  d’une 
hauteur  égale  au  demi-rayon  du  globe  terrestre , il 
tournerait  sans  fin  circulai  rement  autour  de  la 
terre  (abstraction  faite  de  toute  résistance),  passant 
à chaque  révolution  par  le  point  d’où  il  serait  par- 
ti. Le  même  raisonnement  a lieu  également,  pro- 
portion gardée , si  le  boulet,  au  lieu  de  partir  d'un 
point  placé  sur  la  surface  de  la  terre,  partait  d’uu 
point  élevé  au-dessus  de  cette  surface,  d’une  lieue, 
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de  deux  lieues,  etc.  On  peut  donc  le  transporter 
jusqu’à  la  lune,  ou  supposer  qu’il  est  la  lune  mê- 
me , laquelle  tourne  en  effet  circulairement  autour 
de  la  terre  : et  alors,  par  la  vitesse  avec  laquelle  la 
lune  tourne , nous  trouverons  le  rapport  de  la  force 
qui  la  retient  dans  son  orbite , ou  qui  la  détourne 
continuellement  de  la  direction  rectiligne,  à la  gra- 
vité qui  fait  tomber  ici-bas  les  corps  terrestres.  En 
effet,  nous  savons,  par  les  observations  astronomi- 
ques et  géodésiques,  que  le  rayon  du  globe  terres- 
tre vaut  32Ô5ooo  toises  * ; que  la  moyenne  distance 
de  la  lune  à la  terre  vaut  60  fois  le  rayon  du  globe 
terrestre  ; et  que  la  lune  fait  sa  révolution  autour  de 
la  terre  en  27  jours*7  heures  43  minutes.  Or,  d’a- 
près ces  données , on  trouve , 1 .°  la  circonférence 
entière  de  l’orbite  lunaire,  et  la  longueur  de  Tare 
que  la  lune  décrit  en  un  temps  donné,  par  exem- 
ple eu  une  minute;  2°  on  trouve  la  force  centri-  . 
pète  de  la  lune , ou  la  quantité  dont  cet  astre  est 
rappelé  vers  la  terre,  en  une  minute , cette  quanti- 
té étant  sensiblemeut  une  troisième  proportion- 
nelle au  diamètre  de  l’orbite  lunaire , et  à l’arc  que 
la  lune  parcourt  en  une  minute.  En  exécutant  tous 
ces  calculs , ou  parvient  à celte  conclusion , que  la 


* Je  négligé  dans  ces  calculs,  de  petites  quantités  qui  ne 
feraient  que  les  allonger  inutilement,  mon  but  étant  sim- 
plement de  foire  connaître  l’esprit, des  méthodes. 
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quantité  dont  la  lune  dévie  de  la  tangente  ou  s’ap- 
proche de  la  terre,  en  une  minute,  est  d’environ 
1 5 pieds  5 et  comme  d’un  autre  côté , on  sait , par 
l’expérience , qu’un  corps  grave , tombant  à la  sur- 
face de  la  terre , parcourt  quinze  pieds  dans  la  pre- 
mière seconde  de  sa  chute,  ou  36oo  pieds  pendant 
la  première  minute,  ou  voit  que  de  la  terre  à la  lune 
la  pesanteur  n’est  pas  constante,  et  qu’elle  diminue 
dans  le  rapport  de  56oo  à 1 , c’est-à-dire  dans  le 
rapport  du  carré  de  60  au  carré  de  i , ou  du  carré 
de  la  distance  moyenne  de  la  lune  à la  terre,  au 
carré  du  rayon  de  la  terre.  Telle  est  la  première 
épreuve  qu’on  a faite  de  cette  fameuse  loi  de  la 
gravitation  des  astres,  en  raison  inverse  des  carré* 
des  distances. 

V. 

On  verra  bientôt  une  foule  d'autres  applications 
de  la  même  loi , mais  auparavant  je  ne  puis  m’em- 
pêcher de  joindre  ici  un  exemple  remarquable  à 
tous  ceux  que  l’on  a déjà , de  la  lenteur  avec  la- 
quelle se  succèdent  les  connaissances  humaines. 

Quinze  années  avant  que  le  livre  de  Neuton  pa-  HoroinRin» 

ATT  . *.  . » oscilUtorium# 

rut,  Huguens  avait  donne  en  treize  propositions  les  1673. 
propriétés  de  la  force  centrifuge  ou  centripète  dans 
le  cercle.  S’il  lui  fût  venu  en  pensée  d’appliquer 
cette  théorie  au  mouvement  de  rotation  de  la  terre 
autour  de  son  axe,  et  au  mouvement  de  la  lune  au- 

i 

N 
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tour  de  la  terre,  il  aurait  découvert  la  loi  de  la  gra- 
vitation de  la  lune  vers  la  terre.  Car,  suivant  les 
propositions  n et  m,  combinées  ensemble,  la 
force  centrifuge  de  la  lune  est  à la  force  centrifuge 
à la  surface  de  la  terre , comme  le  carré  de  l’espace 
que  la  lune  parcourt  en  une  minute,  divisé  par6o, 
est  au  carré  de  l'espace  qu’un  point  de  la  surface 
de  la  terre  parcourt  aussi  en  une  minute,  divisé 
pari-,  et  suivant  la  proposition  v,  combinée  avec 
l’expérience  qui  nous  apprend  que  les  corps  gra- 
ves, à la  terre,  parcourent  i5  pieds  pendant  la 
première  seconde  de  la  chute,  ou  i5  fois  56oo 
pieds  en  une  minute,  on  trouve  que  la  force  cen- 
trifuge d’un  point  à la  surface  de  la  terre,  est  à la 
gravité,  comme  i est  à 28g.  Or,  en  multipliant 
terme  à terme  ces  deux  proportions,  et  effectuant 
les  calculs  indiqués , il  résulte  que  la  force  centri- 
fuge de  la  lune  est  à la  gravité  à la  surface  de  la  * 
terre , comme  1 est  à 36oo  ; ce  qui  est  la  conclusion 
du  philosophe  anglais.  Mais  Huguens  n’a  pas  fait 
cette  application  ; et  la  gloire  de  la  découverte  ap- 
partient à Neuton. 


*■ 
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SECTION  II. 

Développement  du  principe  de  V attraction. 
Applications  au  mouvement  elliptique  des 
planètes. 

I. 

De  même  que  la  lune  gravite  vers  la  terre,  la  t-* 

* ° est  réciproque 

terre  gravite  à sou  tour  vers  la  lune.  En  général,  entr<' les 

^ O * corps. 

si  de  deux  corps  nais  en  présence,  l’un  attire  l’au- 
tre , pourquoi  celui-ci  n’atlircrait-il  pas  également 
le  premier?  L’action  et  la  réaction  doivent  tou_ 
jours  être  égales,  suivant  les  lois  de  la  mécanique. 

Or,T  attraction  de  chaque  corps  n’étaut  autre  chose 
que  la  somme  des  attractions  de  toutes  ses  molé- 
cules élémentaires,  est  proportionnelle  à sa  masse 
totale  ; d’où  il  suit  que  les  deux  corps  proposés  doi- 
vent s’approcher  l’un  de  l’autre  avec  des  vitesses 
réciproquement  proportionnelles  à leurs  masses. 

Ainsi,  par  exemple,  une  pierre  qui  toruhc  à la  sur- 
face de  la  terre,  est  attirée  par  le  globe  terrestre, 
et  elle  attire  à son  tour  ce  globe;  mais  la  vitesse 
de  la  pierre  est  plus  grande  que  celle  du  globe,  en 
même  raison  que  la  niasse  du  globe  est  plus  grande 
que  celle  de  la  pierre  ; et  par  conséquent  la  vitesse 
du  globe  est  comme  nulle. 
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Lorsque  la  distance  des  deux  corps  vient  à chan- 
ger, l’attraction  de  chacun  d’eux  varie  à chaque 
instant  en  raison  inverse  du  can  e de  la  distance. 
Cette  loi  s’observe  dans  tous  les  corps  qui  corn- 
. posent  l’univers  ; elle  règle  et  entretient  les  mou- 
vemens  des  astres;  les  étoiles,  le  soleil,  les  pla- 
nètes principales,  les  satellites,  les  comètes,  éprou- 
vent son  action . Considérons  d’abord  les  principaux 
effets  de  cette  force  dans  notre  monde  planétaire. 

II. 

£r"tt  Neuton  démontre  en  général  que  si  un  corps 
traction.  )aucé  dans  l’espace  est  continuellement  détourné 
de  sa  direction  par  une  force  quelconque  qui  le 
pousse  vers  un  point  fixe,  et  qui- lui  fait  décrire 
une  courbe j les  aires  des  secteurs  compris  entre 
les  arcs  de  la  courbe,  et  les  lignes  droites  menées 
du  corps  circulant  au  point  fixe , sont  proportion- 
nelles aux  temps  employés  à parcourir  les  arcs  de 
la  courbe.  Et  vice  verset , que  si  les  aires  sont  pro- 
portionnelles aux  temps,  le  corps  est  continuelle- 
ment attiré  vers  le  point  fixe.  Or,  les  planètes  prin- 
cipales tournent  autour  du  soleil;  donc , en  regar- 
dant cet  astre  comme  fixe , on  voit  que  chaque 
planète  est  attirée  continuellement  vers  le  soleil. 
Mais  rien  ne  fait  connaître  uncore  la  loi  de  cette 
attraction.  Képler  va  fournir  les  données  qui  la 
déterminent.  Suivant  les  observations  et  les  calculs 
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de  ce  grand  astronome , les  planètes  décrivent  des 
aires  proportionnelles  aux  temps,  autour  du  soleil  ; 
et  leurs  orbites  sont  des  ellipses.  De  ces  deux  con- 
ditions, Neutona  conclu,  par  la  géométrie,  que  le 
soleil  occupe  le  foyer  de  l’ellipse  décrite  par  une 
planète,  et  que  la  lendandtde  cette  planète  vers  le 
soleil,  varie  d’un  point  à l’autre  de  la  courbe,  en 
raison  inverse  des  cariés  des  distances.  Voilà  donc 
le  moyen  de  comparer  ensemble  les  gravitations 
d’une  même  planète  sur  le  soleil , en  deux  points 
quelconques  de  son  orbite;  mais  cela  n’était  pas 
suflisant  : il  fallait  de  plus  savoir  comparer  les  gra- 
vitations de  deux  planètes  différentes  ; car  il  pou- 
vait se  faire  que  d’une  planète  à l’autre , la  gravi- 
tation ne  suivît  pas  le  rapport  des  carrés  inverses 
des  distances  ; ce  qui  eût  enlevé  au  principe  sa  gé- 
néralité et  ses  avantages  les  plus  importans.  La  se- 
conde loi  de  Kepler,  la  proportionnalité  des  carrés 
des  temps  aux  cubes  des  moyennes  distances,  com- 
plète cette  théorie,  et  rappelle  toutes  les  attrac- 
tions à l’unité  : elle  fait  voir  que  toutes  les  planètes 
principales  sont  attirées  vers  le  soleil  par  une  force 
,qui  agit  sur  les  deux  planètes  que  l’on  compare , 
delà  même  manière  (à  peu  de  chose  près  *) , que 
si  ces  deux  planètes  ne  formaient  qu’un  seul  et 
même  corps,  placé  successivement  à différentes 


* On  verra  bientôt  la  raison  de  cette  restriction. 
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distances  du  soleil.  Ainsi , par  exemple,  la  ten- 
dance de  Mars  vers  le  soleil  est  à la  tendance  de 
Jupiter  vers  le  même  astre,  comme  le  carré  de  la 
distance  de  Jupiter  au  soleil  est  au  carré  de  la  dis- 
tance de  Mars  au  soleil.  • 

III. 

Cependant  il  restait  encore  une  difficulté  ap- 
parente : on  a regardé  dans  le  calcul  précédent  le 
soleil  comme  fixe;  mais  réellement  le  soleil  se 
meut  vers  la  planète  circulante,  puisque  l'attrac- 
tion de  ces  deux  corps  est  réciproque.  Cela  n’ap- 
porte néanmoins  aucun  changement  dans  les  rap- 
ports que  nous  avons  établis  ; car  si  l’on  cherche 
en  général  les  courbes  que  décrivent  deux  corps 
lancés  suivant  des  directions  quelconques,  daus 
un  même  plan,  et  qui,  s’attirant  mutuellement, 
parcourent  en  conséquence  l'un  vers  l’autre  des 
espaces  réciproquement  proportionnels  à leurs 
masses  ; on  trouvera  que  ces  deux  corps  décrivent 
quatre  courbes  semblables  : savoir , chacun  une 
autour  de  l’autre  considéré  comme  fixe,  et  chacun 
une  autre  autour  de  leur  centre  de  gravité  com- 
mun , qui  peut  d’ailleurs  être  en  repos , ou  se  mou- 
voir uniformément  en  ligne  droite.  D’où  il  résulte, 
par  exeihple,  que  l’ellipse  de  Mars  autour  du  soleil 
mobile , est  semblable  à l’ellipse  qu’il  décrirait  au- 
tour du  soleil  fixe  ; la  seule  différence  est  que  dans  le 


Digitized  by  Google 



—rr-' 


PERIODE  IV.  CHAPITRE  VI.  53q 
second  cas,  1 ellipse  serait  décrite  dans  l’espace 
absolu,  au  lieu  que  dans  Je  premier,  l’ellipse  est  ; 
décrite  dans  l’espace  relatif , et  c’est  la  Seule  dont 
ou  ait  besoin  dans  l’astronomie , où  l’on  ne  consi- 
dère que  les  mouveinens  relatifs.  La  courbe  dé- 
crite daus  l’espace  absolu  est  une  espèce  d’épicy- 
cloïde,  inutile  à connaître. 

Du  reste,  il  s en  faut  peu  que  le  soleil  ne  soit 
véritablement  immobile;  car  sa  masse  est  si  grande, 
quen  supposant  même  que  toutes  les  planètes 
principales  fussent  placées  d’un  même  côté,  le  cen- 
tre de  gravité  de  tout,  le  système  ue  tomberait 
qu  uu  peu  au-dessus  de  la  surface  du  soleil. 

Tout  ce  que  nous  avons  dit  pour  le  soleil  et  les 
planètes  principales , a également  lieu  pour  les  pla- 
nètes principales  et  leurs  satellites. 


A’ 


IV. 


INotre  monde  planétaire  est  composé  de  diffé-  Dfrir,'n* 

, * I - ty  S ténia*  pU— 

reus  systèmes  qu’il  faut  distinguer,  lorsqu'on  veut 
comparer  les  mouvemens  de  l’un  aux  momemens 
de  1 autre.  D abord  le  soleil  elles  planètes  princi- 
pales forment  un  système,  le  soleil  pouvaut  être 
regardé  comme  une  plauèle  centrale,  et  les  plané-  ^ 
tes  principales  comme  ses  satellites;  la  terre  et  la 
lune  forment  uu  second- système.;  Jupiter  et  ses 
satellites,  autre  système,  etc.  Dans  un  même  sys- 
tème , les  carrés  des  temps  des  révolutions  pério- 
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diques  de  deux  satellites  autour  de  la  planète  cen- 
trale, sont  sensiblement  copime  les  cubes  de  leurs 
moyennes  distances  a cette  planete,  conformement 
à la  secoude  loi  de  Kepler-,  mais  cela  n’a  pas  lieu 
d’un  système  à l’autre  : par  exemple,  le  carré  du 
temps  de  la  révolution  périodique  de  Mars  autour 
du  soleil  n’est  pas  au  cairé  du  temps  de  la  révolu- 
tion périodique  de  la  lune  autour  de  la  terre , com- 
me le  cube  de  la  moyenne  distance  de  Mars  au 
soleil,  est  au  cube  de  la  moyenne  distance  de  la 
lune  à la  terre.  lia  raison  de  cette  différence  est 
que  dans  un  même  systèmefda  masse  de  la  planète 
centrale  est  très-grande  par  rapport  à la  masse  du 
satellite , et  que  par  conséquent  on  peut  négliger 
sensiblement  celle-ci  en  comparaison  de  l’autre  : 
de  sorte  que  la  somme  faite  de  la  masse  centrale  et 
de  la  masse  du  satellite,  est  une  quantité  qu’on 
peut  regarder  comme  la  même  pour  tous  les  corps 
circuïanS  d’un  même  système  ; d’où  résulte  à peu 
près  la  simple  proportionnalité  des  carres  des 
temps  aux  cubes  des  moyennes  distances.  Mais 
quand  on  pisse  d’un  système  à l’autre,  la  somme 
faite  d’une  masse  centrale  et  de  celle  de  son  satel- 
lite , peut  différer  beaucoup  de  la  somme  faite  de 
l’autre  masse  centrale  et  de  celle  de  son  satellite  ; 
ce  qui  empêche  la  proportion  précédente  d’avoir 
lieu.  Alors  les  carrés  des  temps  des  révolutions  des 
deux  satellites , chacun  atitour  de  sa  planète  prin- 
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cipalc , sont  cntr  eux  comme  les  cubes  de  leurs  dis- 
lances moyennes  à ces  planètes,  divisés  par  les 
sommes  faites  de  chaque  masse  centrale  et  de  celle 
de  son  satellite.  ‘ - r 

V. 

Ce  dernier  théorème  est  1res  - important.  Il 
nous  procure  l’avantage  de  pouvoir  .comparer  la 
masse  du  soleil  a celle  d une  planete  principale  qui 
a au  moius  un  satellite.  Cest  ainsi  que  IVcuton  a 
trouvé  qu’eu  représentant  la  masse  du  soleil  par  i, 
les  masses  de  Jupiter,  de  Saturne  et  de  la  terre, 
sont  respectivement  représentées  par  les  fractions 
_L_  _J . — L — . Les  élémeus  de  ces  calculs  ne 

1067’  5021’  160202  _ ( 

sont  pas  bien  exacts;  mais  les  résultats  suiiisent 
pour  faire  comprendre  1 esprit  de  la  méthode. 

Les  quatre  masses  dont  il  s’agit  expriment  les 
forces,  ou  plutôt  les  rapports  des  forces  avec  les- 
quelles un  même  corps,  ou  des  corps  égaux,  placés 
à égales  distances  des  centres  du  soleil,  de  Jùpi-  . 
ter,  de  Saturne  et  de  la  terre,  seraient  attirés  par 
“ ces  quatre  planètes.  Si  l’ôn  veut  connaître  les  forces  ^ ^ 
avec  lesquelles  ils  seraient  attirés , s’ils  étaient  pla-  ^ 
cés  immédiatement  aux  surfaces  de  leurs  planètes 
respectives , il  faudra  diviser  les  masses  de  ces  pla- 
nètes par  les  carres  de  leurs  rayons  : alors,  en  sup- 
posant avec  Neuton,  que  les  rayons  du  soleil,  de 
Jupiter,  de  Saturne  et  de  la  terre,  sont  comme  les 
nombres  xoooo;  997;  791 5 109;  on  trouvera  que 
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les  forces  demandées  sont  comme  les  nombres 
ioooo;  gi3-,  52g;  455. 

Il  suit  de  là  que  les  densités  du  soleil , de  Jupi- 
ter, de  Saturne  et  de  la  terre,  ou  les  quotiens  des 
masses  divisées  par  les  volumes,  sont  comme  les 
1 nombres  i oo  ; g4  ^ , 67  ; 4°0, 

Quant  aux  masses  des  planètes  principales  qui 
n’ont  pas  de  satellites , elles  se  trouvent  par  d'au- 
tres phénomènes  quon  exposera  ci-dessous. 

VI. 

T ajouterai  ici  çleux  remarques  qui  méritent  at- 
tention : la, première,  que  les  distances  des  planètes 
principales  au  soleil  ne  se  règlent  point  sur  les  mas- 
ses, puisque  d’un  côté,  la  terre,  moins  massive 
que  Jupiter  et  Saturne,  est  plus  voisine  qu’eux  du 
soleil , et  que  de  l’autre , Jupiter,  moins  éloigné  du 
goleil  que  Saturne,  a cependant  plus  de  masse.  La 
seconde  remarque  est  que  les  densités  ne  suivent 
pas  non  plus  d’ordre,  relativement  aux  distances  des 
planètes  au  soleil.  Le  système  ncutonien  ne  peut 
pas  rendre  raison  de  ces  phénomènes. 
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SECTION  III. 

Suite.  Figure  de  la  terre  par  la  théorie ■ 

I. 

Lorsqu’on  eut  reconnu,  par  l’expérience  de  Ri-  Hng.  op. 
cher  à Cayenne , que  la  pesanteur  diminue  en  allant  * 1 ' *’ F’ 93’ 
du  pôle  à l’équateur,  Huguens  expliqua  ce  phéno- 
mène, comme  nous  l’avons  vu,  par  la  diminution 
que  la  force  centrifuge  apporte  à la  pesanteur  na- 
turelle; il  détermina  de  plus  les  longueurs  qu’un 
pendule  doit  avoir  pour  battre  les  secondes  à toutes 
leç  latitudes,  et  il  conclut  que  la  terre  doit  être  un 
sphéroïde  aplati  vers  les  pôles , sans  rien  prononcer 
neanmoins  sur  la  nature  précise  de  ce  sphéroïde  ; il  • 

ohseiva  seulement  que  la  courbe  de  chaque  méri- 
dien devait  être  telle  que  la  pesanteur  actuelle,  ou 
la  résultante  de  la  pesanteur  primitive , et  de  la 
force  centrifuge , fût  partout  dirigée  perpendicu- 
lairement à la  surface  de  la  terre , ou  au  niveau  d’une 
ean  tranquille. 

Environ  treize  ans  après,  Neuton  chercha  lespr;„c,  maii». 
dimensions  du  globe  terrestre,  en  combinant  la  prop.  xxx. 
force  centrifuge  avec  la'gravitation  réciproque  des 
parties  de  ce  globe.  11  regarde  la  masse  comme  ori- 
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ginairement  fluide  et  homogène  : il  suppose , sans 
le  démontrer,  que  la  figure  de  la  terre  est  celle  d’un 
sphéroïde  elliptique  aplati , peu  différent  de  la  sphè- 
re ; il  calcule  le  poids  de  la  colonne  qui  va  du  pôle 
au  centre,  et  celui  d’une  colonne  équatorienne;  il 
égale  l’excès  du  second  poids  sur  le  premier,  à la 
somme  des  forces  centrifuges  de  toutes  les  parties 
' de  la  colonne  équatorienne,  et  enfin  il  conclut  que 
le  diamètre  de  l’équateur  est,  à l'axe  de  rotation,  à 
peu  près  comme  300  est  à 22 f). 

Huguens  ayant  lu  l’ouvrage  de  Neuton , fit  à sou 
traité  de  Causé  gravitatis  , une  addition  dans  la- 
quelle il  détermine  le  rapport  des  axes  de  la  terre, 
en  empruntant  quelque  chose  du  géomètre  anglais, 
sans  admettre  cependant  le  principe  de  l’attraction. 
Il  suppose  que  la  pesanteur  primitive  est  partout 
constante,  et  partout  dirigée  au  centre;  il  déduit 
du  poids  de  la  colonne  équatorienne  la  somme  des 
forces  centrifuges  de  ses  parties,  et  égalant  le  reste 
au  poids  de  la  colonne  polaire,  il  trouve  le  rapport 
de  578  à 577  pour  celui  du  diamètre  de  l'équateur 
à l’axe  de  rotation.  Passant  ensuite  à la  recherche 
générale  de  la  figure  du  méridien  , il  établit  d’abord 
la  proportion  qui  doit,  avoir  lien  afin  que  la  direc- 
tion de  la  pesanteur  actuelle  soit  perpendiculaire  à 
la  surface  de  la  terre.  Cette  proportion  mène  im- 
médiatement à une  équation  différentielle,  qui  se 
rapporte  à la  méthode  inverse  des  tangentes;  Hu- 
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gucns  achève  la  solution  par  le  principe,  alors  plus 
simple,  de  l'équilibre  des  colonnes  centrales.  L’é- 
quation à laquelle  on  parvient  de  l’une  ou  de  l’autre 
manière , est  du  quatrième  ordre. 

Hugucns  et  Ncuton  n avaient  pas  résolu  com- 
plètement le  problème  : Huguens,  parce  qu’il  ne 
connaissait  pas  la  véritable  loi  de  la  pesanteur  pri- 
mitive; Ncuton,  parce  qu’en  parlant  de  celte  loi, 
il  supposait  que  la  terre  avait  la  figure  d’un  sphé- 
roïde elliptique;  supposition  qu’il  aurait  fallu  dé- 
montrer a priori. 

II. 

La  question  demeura  dans  cet  état  pendant  long-  ac.  a*  Pan» . 
temps.  En  1754,  Bougucr  et  Maupertuis  entrepri- 
rent de  la  résoudre,  en  proposant  différentes  hy- 
pothèses sur  la  nature  de  la  pesanteur  primitive, 
comme,  par  exemple,  que  celte  force  était  propor- 
tionnelle à une  puissance  de  la  distance  au  centre 
de  la  terre.  Ensuite  leurs  méthodes  revenaient  à 
faire  eu  sorte  que  la  résuliautede  la  pesanteur  pri- 
mitive cl  de  la  foret  centrifuge  fut  perpendiculaire 
à la  surface  de  la  terre,  suivant  le  principe  de  Hu- 
guens; ou  que  les  colonnes  centrales  se  fissent  mu- 
tuellement équilibre , suivant  celui  de  Ncuton. 

L’ observation  simultanée  des  deux  principes  était 
nécessaire,  pour  établir  tout  à la  fois  l’équilibre  à 
la  surface  et  dans  l’intérieur  de  la  planète.  Mais 
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comme , en  plusieurs  cas , ils  ne  donnaient  pas  la  mê- 
me courbe  pour  le  méridien , Bouguer  et  Mauper- 
tuis  concluaient  qu’on  ne  pouvait  admettre  que  les 
solutions  où  les  deux  principes  menaient  à lamême 
équation  : conclusion  vague,  qui  laissait  les  choses 
dans  l'indétermination.  Leurs  problèmes , d’ail- 
leurs peu  difficiles,  n’avaient  qu’un  rapport  éloigné 
et  indirect  à celui  qu’il  fallait  résoudre.  11  n’y  a 
point  d’hypothèse  à faire  sur  la  nature  de  la  pesan- 
teur ; cette  force  est  comme  la  masse  divisée  par  le 
carré  de  la  distance.  C’est  en  calculant  les  attrac- 
tions réciproques  de  toutes  les  molécules  les  unes 
sur  les  autres,  qu’il  faut  chercher  la  figure  du 
sphéroïde  terrestre. 

III. 

La  supposition  de  Neuton , que  cette  figure  est 
celle  d’un  ellipsoïde,  lorsque  l’aplatissement  est 
très -petit,  fut  enfin  démontrée  par  Stirling  et 
Clairaut , dans  les  Transactions  philosophiques , 
pour  les  années  1736  et  1737.  Mais  si  ce  cas  limi- 
té suffisait  dans  letat  physique  et  actuel  des  cho- 
ses, les  géomètres  désireraient  qu’on  poussât  la 
théorie  plus  loin. 

„ Maclaurin  eut  la  gloire  de  remplir  leur  vœu 

I1ACJ.AVRIN,  O I 

wurt'c'u  ‘l’yic’  dans  sa  pièce  sur  le  flux  et  reflux  de  la  mer,  qui 
partagea  le  prix  de  l’académie  des  sciences  de  Pa- 
ris, en  1 740.  Il  fit  voir  en  général  que  si  un  sphé- 
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roïde  produit  par  la  révolution  d’une  demi-ellipse 
autour  du  petit  axe  ou  du  grand  axe , est  composé 
d’une  matière  fluide  homogène,  dont  toutes  les 
molécules  s’attirent  mutuellement  en  raison  inver- 
se des  carrés  des  distances , et  sont  de  plus  soumi- 
ses à l’action  de  la  force  centrifuge  qui  résulte  de 
la  rotation  du  sphéroïde  autour  de  l’axe  de  révo- 
lution , toute  la  masse  fluide  sera  en  équilibre.  Ce 
beau  théorème  est  fondé  sur  trois  propositions  que 
l’auteur  démontre  en  toute  rigueur  : la  première, 
que  la  pesanteur  actuelle  est  perpendiculaire  en 
chaque  point  à la  surface  du  sphéroïde  ; la  secon- 
de , que  deux  colonnes  quelconques , aboutissant 
au  centre , se  font  mutuellement  équilibre  ; la  troi- 
sième, qu’un  point  quelconque  , pris  dans  l’inté- 
rieur du  sphéroïde,  est  également  pressé  en  toutes 
sortes  de  sens , ou  que  toutes  les  colonnes  dirigées 
vers  ce  point  pèsent  également.  Il  étend  la  même 
théorie  au  problème  où  les  particules  de  la  terre, 
toujours  soumises  à leurs  attractions  mutuelles  et 
à la  force  centrifuge,  éprouveraient  de  plus  les  at- 
tractions de  la  lune  et  du  soleil  ; ce  qui  est  le  cas 
du  flux  et  reflux  de  la  mer.  II  donne  plusieurs  au- 
tres théorèmes  remarquables  sur  les  attractions  des 
sphéroïdes  ellipsoïdaux,  qui  ont  pour  équateurs 
des  cercles  ou  des  ellipses , et  il  en  fait  l’application 
à la  figure  des  planètes,  et  aux  phénomènes  des 
marées.  La  méthode  qu’il  emploie  pour  démontrer 
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ses  principales  propositions,  est  purement  synthé- 
tique, et  passe , au  jugement  des  géomètres , pour 
un  chef-d'œuvre  de  sagacité  et  d’invention,  égal  à 
tout  ce  qu’  Archimède  et  Apollonius  nous  ont 
laissé  de  plus  admirable. 

Eu  restreignant  cette  théorie  générale  au  cas 
particulier  où  la  terre , supposée  originairement 
fluide  et  homogène,  forme  un  sphéroïde  ellipti- 
que aplati , en  vertu  de  l’attraction  et  de  la  force 
centrifuge,  Maclaurin  trouve  que  les  deux  axes  de 
ce  sphéroïde  sont  entr’eux  comme  200  et 22g, ainsi 
que  Neutou  l’avait  conclu  de  ses  principes  et  de 

quelques  suppositions  qui  par  là  sont  vérifiées. 

« 

IV. 

Clairaut,  qui  s’était  déjà  occupé  de  ce  sujet, 
comme  nous  l’avons  vu , et  qui  de  plus  venait  de 
participer  à la  mesure  du  méridien  terrestre  en  La- 
ponie , avait  acquis  un  droit  bien  légitime  d’exa- 
miner tout  de  nouveau  la  question,  parla  théorie 
et  par  les  observations.  11  remplit  Cet  objet  dans 
son  livre  intitulé  : Figure  de  la  terre,  tirée  des 
lois  de  l’hydrostatique,  1748. 

Après  avoir  établi  en  général  que  l’équilibre 
ri  une  masse  fluide  dépend  de  celui  d’un  canal  de 
figure  quelconque  qui  la  traverse,  ou  qui  rentre  en 
lui-même,  il  résout  facilement  les  problèmes  de 
Bouguer  et  de  Maupertuis,  et  à cette  occasion  il 
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fait  voir  qu’il  existe  une  infinité  d'hypothèses  de 
pesanteur,  où  le  fluide  ne  demeurerait  pas  en  équi- 
libre , quand  même  les  deux  principes  de  Huguens 
et  de  Neuton  seraient  observés  à la  lois.  Il  donne 
les  caractères  généraux  pour  reconnaître  les  hypo- 
thèses qui  admettent  J’ équilibre , et  pour  déter- 
miner la  figure  que  le  fluide  doit  prendre  ; il  ap- 
plique sa  théorie  à divers  phénomènes , et  entr  au- 
tres à celui  des  tuyaux  capillaires.  De  là  il  vient  au 
véritable  objet  de  la  question,  ccst-à-dire  à la  re- 
cherche de  la  figure  de  la  terre,  en  supposant  que 
ses  particules  s’attirent  en  raison  inverse  des  carrés 
des  distances,  et  quelle  tourne  autour  de  son  axe. 
11  commence  par  le  cas  de  l’homogénéité  de  la 
masse  fluide;  et  sur  ce  point  il  abandonne  sa  pro-, 
pre  méthode  pour  suivre  celle  de  Maclaurin , à la- 
quelle il  donne  la  préférence  avec  une  franchise 
noble  et  rare.  Ensuite,  sans  plus  rien  emprunter 
de  personne , il  fait  d’autres  recherches  très-pro- 
fondes; il  explique  la  manière  de  reconnaître  les 
variations  de  la  pesanteur  depuis  l’équateur  jus- 
qu’au pôle , dans  un  sphéroïde  composé  de  couches 
dont  les  densités  et  les  eliipticilés  suivent  une  loi 
donnée , du  centre  à la  surface;  il  détermine  la  fi- 
< gure  que  la  terre  aurait,  si,  en  la  supposant  d’ail- 
leurs entièrement  fluide,  elle  était  un  assemblage 
de  couches  de  différentes  densités;  il  compare  sa 
théorie  avec  les  observations,  et  dans  cette  com- 
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paraison,  il  examine  les  erreurs  qu’il  faudrait  at- 
tribuer aux  observations , afin  que  les  dimensions 
du  sphéroïde  terrestre  fussent  à peu  près  telles  que 
la  théorie  le  demande.  Tant  de  vues  utiles  et  nou- 
velles ont  placé  cet  ouvrage  de  Clairaut  au  nombre 
des  productions  de  génie  qui  honorent  les  sciences. 

V. 

Cependant  il  restait  encore  dans  cette  matière 
épineuse  et  féconde , plusieurs  questions  particu- 
lières et  importantes  à examiner,  tant  sur  la  loi  des 
densités  du  sphéroïde  terrestre , que  sur  les  condi- 
tions de  l’équilibre  auxquelles  cette  loi  est  assu- 
jétie , suivant  les  diflerens  cas.  D’Alembert  a pu- 
blié un  très-grand  nombre  d'excellens  mémoires 
An  i75»  , sur  ce  sujet , dans  son  Essai  sur  la  résistance 
7 \ 768? 61  ’ des  fluides,  dans  ses  Recherches  sur  le  système 
du  monde,  et  dans  ses  Opuscules  mathémati- 
ques. Je  regrette  qu’ils  ne  soient  pas  ici  suscepti- 
bles d’extraits.  Je  me  contenterai  de  remarquer 
que  l’auteur  a donné  une  méthode,  long-temps 
désirée  des  géomètres , pour  déterminer  l’attrac- 
tion du  sphéroïde  terrestre , dans  une  infinité  d’au- 
tres hypothèses  que  celle  de  la  figure  elliptique.  Il 
imagine  que  le  rayon  de  ce  sphéroïde  est  représen- 
té par  une  formule  qui  contient  une  quantité  cons- 
tante, plus  la  suite  de  toutes  les  puissances  entières 
positives  des  sinus  de  latitude  ; et  il  détermine  l’at- 
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traction  d’un  pareil  sphéroïde  sur  un  corpuscule 
placé  à sa  surface-,  ce  qui  renferme,  comme  on 
voit , le  cas  particulier  et  ordinaire , où  de  toutes 
ces  puissances  il  n’entre  dans  la  valeur  du  rayon 
que  le  carré  du  sinus  de  latitude.  Cet  important 
problème  et  ses  corollaires  auraient  pu  fournir  le 
sujet  d’un  nouveau  traité  de  la  figure  de  la  terre. 

L’auteur  avait  d’abord  supposé  que  les  méridiens 
de  la  terre  étaient  égaux  et  semblables  ; mais  par  de 
nouveaux  efforts,  il  parviut  à déterminer  aussi  l'at- 
traction d’un  sphéroïde  qui  n’est  pas  un  solide  de 
révolution;  ce  qui  serait  utile,  si  en  effet  le  globe 
terrestre  avait  une  autre  figure. 


VI. 

La  théorie  générale  de  la  figure  de  la  terre  est  A:>hife«->nmi 
applicable  au  soleil  et  à tontes  les  planètes  qui  tour-  ““  l’ 
nent  sur  elles-mêmes.  Cette  rotation  produit  un 
aplatissement  plus  ou  moins  grand , selon  qu’elle 
est  plus  ou  moins  rapide.  Par  exemple,  dans  Jupi- 
ter qui  tourne  sur  lui-même  en  10  heures  envi- 
ron , le  diamètre  de  l’équateur  et  l’axe  de  rotation 
sont  en tr’etrx  comme  les  nombres  14  et  i5.  Dans 
la  lune  dont  la  rotation  est  fort  lente,  la  différence 
entre  le  diamètre  de  l’équateur  et  l’axe  de  rotation 
est  presqu’inscnsible. 

11  peut  arriver  qu’une  planète  éprouve  de  la 
part  des  autres  corps  célestes,  une  attraction  qui 
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l'allonge  dans  ce  sens  plus  quelle n’esl aplatie  par 
sa  rotation.  La  lune  nous  en  ofl’re  un  exemple.  Par 
l’atfraclion  de  la  terre,  le  diamètre  de  la  lune, 
dirigé  vers  nous , est  sensiblement  plus  grand  que 
l’axe  de  rotation  ou  tout  autre  diamètre  de  cette 
planète. 

Les  étoiles  étant  autant  de  soleils  semblables  à 
celui  qui  nous  éclaire,  peuvent  avoir  comme  lui 
des  mouvemeus  de  rotation  sur  elles -mêmes.  11 
peut  encore  se  faire  que  l’axe  de  rotation  d’une 
étoile  vienne  à changer  de  position  dans  le  ciel , 
par  une  cause  quelconque,  telle  que  serait,  par 
exemple,  l’attraction  de  quelqu’immense  corps  qui 
passerait  dans  le  voisinage  de  l’étoile.  Ces  hypo- 
thèses, très-plausibles,  servent  à expliquer  fort  sim- 
plement pourquoi  certaines  étoiles  paraissent  et 
disparaissent,  et  pourquoi  quelques-unes  changent 
de  grandeur  et  de  clarté.  Lorsqu’une  étoile  nous 
présente  le  plan  de  son  équateur,  nous  la  voyons 
sous  la  forme  circulaire,  et  dans  sa  plus  grande 
clarté,  comme  si  elle  était  parfaitement  sphérique. 
Mais  si  une  étoile  est  fort  aplatie , et  que  le  plan 
de  son  équateur  vienne  à s’incliner  par  rapport  à 
nous,  elle  diminue  de  grandeur  apparente  et  de 
clarté  ; elle  pourra  même  disparaître  entièrement  à 
nos  yeux , lorsque  venant  à nous  présenter  son  tran- 
chant, nous  ne  recevrons  plus  assez  de  rayons  pour 
l’apercevoir.  Par  un  mouvement  contraire  du  plan 
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de  leur  équateur,  nous  pouvons  voir  de  nouvelles 
étoiles  qui  disparaissent  ensuite , en  retournant  à 
leur  premier  état  : telle  fut  la  grande  étoile  qu’on 
vit,  en  i5y a,  dans  la  constellation  de  Cassiopée. 

. Mafipertuis,  auteur  de  cette  explication  ingé- 
nieuse, compare  les  étoiles  ainsi  aplaties,  à des 
- espèces  de  meules  de  moulin  : expression  fami- 
lière qui  donne  une  idée  générale  de  l’objet,  et 
qui  n’a  rien  de  ridicule,  quoiqu’en  dise  Voltaire,  Diaintf  .ta 
devenu  l’ennemi  mortel  d’un  homme  à qui  il  écri- 
vait autrefois,  après  avoir  lu  son  livre  de  la  figure 
de  la  terre  : Certainement  vous  savez  peindre , 
et  il  n’a  tenu  qu’à  vous  d’être  notre  plus  grand 
poète , comme  vous  êtes  notre  plus  grand  géo- 
mètre. S’il  y a du  ridicule,  il  est  dans  cette  basse 
exagération. 


SECTION  IV.  r 

î ' 

Suite.  Flux  et  reflux  de  la  mer. 

»*  ’ J 

7 r. 

Tout  le  monde  sait  que  dans  le»  mers  vastes  et 
profondes , les  eaux  montent  et  descendent  tour  à 
tour,  pendant  l’espace  d’environ  six  heures;  de 
sorte  qu’en  un  jour,  ou  en  vingt-quatre  heures , il 
II.  33 

; 
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y a deux  marées,  chacune  étant  composée  d’un 
flux  et  d’un  reflux.  Par  l’action  du  flux , les  eaux 
s’élèvent , inondent  les  rivages,  font  remonter 
contre  leur  courant  les  rivières  qui  se  jettent 
.'dans  la  mer:  le  reflux  produit  l’effet  contraire, 
ramène  les  eaux  au  point  le  plus  bas,  d’où  elles 
. recommencent  à s’élever,  pour  s’abaisser  de  nou- 
veau; ainsi  de  suite  alternativement.  Il  n’y  a que 
l’Océan  où  lesmouvemensde  flux  et  de  reflux  soient 
bien  sensibles  : ils  ne  se  font  remarquer  que  très-* 
peu , ou  même  poiut  du  tout , dans  les  lacs,  les  ri- 
vières , et  en  général  dans  tous  les  amas  d’eaux  peu 
considérables  par  rapport  à l’Océan.  Quelquefois 
_ cependant,  dans  les  mers  Méditerranées , les  eaux 
forcées  de  passer  dans  des  endroits  resserrés,  ma- 
nifestent des  mouvemeus  de  flux  et  de  reflux  : par 
exemple , on  observe  de  tels  mouvemens  à la  poin- 
. te  du  golfe  de  Venise  : ils  sont  très-petits,  ou  com- 
me nuis  dans  la  plus  grande  étendue  des  côtes  de 
la  Méditerranée. 

Les  anciens  philosophes  avaient  remarqué,  et 
on  attribue  principalement  cette  observation  à 
Pithéas,  que  les  marées  suivent  le  cours  de  la  lu- 
Céoc.  üt.  1.  ne.  Strabon  explique  en  détail  l’opinion  d’Eralos- 
> thène,  conformé  ment  à la  même  pensée  : il  ajoute 
que  Posidonius  et  Alhénodore  avaient  traité  au 
long  du  flux  et  du  reflux  de  la  ,mer  ; mais  leurs  ou- 
vrages ne  sont  pas  arrivés  jusqu’à  nous. 
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II. 

« 

Lorsque  dans  les  temps  modernes , les  sciences 
-commencèrent  à se  renouveler  en  Europe,  ou  ne 
pouvuit  manquer  de  chercher  les  causeB  d'un  phé- 
nomène si  extraordinaire  et  si  merveilleux. 

Galilée  croyait  l’expliquer  par  la  .combinaison  a* 

du  mouvement  de  rotation  de  la  terre  autour  de 
son  axe,  avec  son  mouvement  annuel  autour  du 
soleil.  Mais  il  est  évident,  i.°  que  la  rotation  de  la  • 
terre  n’a  pu  avoir  d’autre  elïèt  que  d’élever  les  eaux 
de  la  mer  vers  l’équateur,  ou  de  faire  prendre  à la 
terre  la  figure  d’un  sphéroïde  aplati , mais  quelle 
ne  peut  pas  produire  les  balancemens  alternatifs  du 
flux  et  du  reflux.  2°  Qu’en  veity  du  mouvement 
aunuel,  toutes  les  parties  de  la  terre,  solides  ou 
fluides,  ayant  la  même  vitesse,  au  moins  sensible- 
ment , à cause  de  l’extrême  jielitesse  du  rayon  de  la 
terre , comparativement  à celui  de  l’écliptique , el- 
les conservent  toujours  entr’elles  la  même  posi- 
tion , comme  si  le  globe  terrestre  demeurait  cons- 
tamment en  repos. 

L’explication  de  Descartes  a eu  plus  de  succès , sy»iém.  a. 

T-.,,  .1  , Dewuru». 

;au  moins  pour  un  temps,  lllle  suppose  que  les 
eaux  de  la  mer  s’élèvent  en  vertu  d’une  pression 
que  la  lune,  parvenue  au  méridien,  exerce  sur  la 
portion  d’atmosphère  placée  entr’elle  et  la  mer,  et 
qu’ensuite  elles  retombent  par  leur  pesanteur , 
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quand  la  lune  s’abaisse.  Mais  pour  qu’une  telle 
pression  eût  lieu , il  faudrait  que  l'atmosphère,  pla- 
cée sous  la  lune,  trouvât  des  points  d’appui  qui 
l’empêchassent  de  s’étendre  eu  tous  sens  : autre- 
ment la  lune  ue  fait  que  prendre  la  place  d’un  vo- 
lume d’air  égal  au  sien,  et  laisse  les  eaux  de  la  mer 
dans  le  même  état  où  elles  étaient. 

III. 


Vraio  eaU'U* 
cation. 


Il  n’v  a point  de  doute  aujourd’hui  que  la  gravi- 
tation étant  réciproque  entre  tous  les  corps  de 
l’univers , les  mouvemeus  de  flux  et  de  reflux  de  la 
mer  sont  produits  par  les  attractions  de'  la  lune  et 
du  soleil,  combinées  avec  le  mouvement  journa- 
lier de  rotation  dp  la  terre  autour  de  son  axe.  Lors- 
que la  lune  est  au  méridien , elle  attire  les  eaux  de 
la  mer,  qui  sont  de  petits  corps  détachés  du  reste 
du  globe  ; elle  attire  aussi  toute  la  masse  de  la  ter- 
re, qu’il  faut  regarder  comme  réunie  entièrement 
à son  centre  : or,  comme  les  eaux  sont  plus  pro- 
ches de  la  lune  que  le  centre  de  la  terre,  elles  sont 
plus  attirées  que  le  centre,  et  par  conséquent  elles 
doivent , pour  ainsi  dire , abandonner  la  terre  et 
s’élever;  ce  qui  produit  le  flux.  Au  contraire,  au 
point  diamétralement  opposé , ou  aux  antipodes 
du  lieu  actuel , les  eaux , comme  plus  éloignées , 
sont  moins  attirées  que  le  centre  de  la  terre , et  par 
conséquent  elles  doivent  paraître  fuir  ce  centre. 


\ 
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ou  s’élever  ; ce  qui  produit  encore  le  llnx.  Ainsi , 
dans  l’un  et  l’autre  lieu , le  mouvement  du  flux  est 
produit  par  la  différence  entre  les  attractions  de  la 
lune  sur  les  eaux  et  sur  le  centre  de  la  terre,  et  il 
doit  arriver  en  même  temps  aux  deux  extrémités 
du  diamètre  terrestre  dirigé  vers  la  lune.  Quant  au 
reflux , il  arrive  lorsque  la  lune  ayant  passé  le  mé- 
ridien , sa  force  d’attraction  diminue , et  laisse  à la 
pesanteur  propre  des  eaux  la  force  de  les  abaisser. 
Tout  ce  que  je  viens  de  dire  relativement  à la  lune , 
s’applique  aussi  au  soleil. 

Les  différentes  positions  respectives  de  la  lune 
et  du  soleil  font  que  les  effets  de  ces  deux  astres 
tantôt  s’ajoutent , tantôt  se  détruisent  en  partie , ce 
qui  produit  des  marées  .composées.  On  distingue 
les  parts  de  la  lime  et  du  soleil,  par  les  dénomina- 
tions particulières  de  marées  lunaires  et  marées 
solaires.  Quoique  la  masse  de  la  lune  soit  considé- 
rablement moindre  que  celle  du  soleil , les  marées 
lunaires  sont  néanmoins  beaucoup  plus  grandes  que 
les  marées  solaires , à cause  de  l’énorme  différence 
entre  les  éloignemens  du  soleil  et  de  la  lune  à la 
terre. 

Comme  les  eaux  .de  la  mer  résistent , par  leur 
inertie , à prendre  le  mouvement  que  la  lune  et  le 
soleil  tendent  à leur  imprimer,  elles  ont  besoin 
d’un  certain  temps  pour  s’élever  et  pour  s’abaisser. 
De  là  vient  que  la  plus  grande  hauteur  du  flux  n’ar- 
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rive  qu’environ  trois  heures  après  que  la  lune  a 
passé  au  méridien , et  que  le  reflux  est  retardé  de 
, même. 

Nenton  explique  les  phénomènes  des  marées, 
en  partant  de  la  supposition  que  la  terre,  origi» 
nairement  fluide  et  homogène,  est  un  sphéroïde 
aplati,  dont  les  axes  sont  entr’eux  comme  a5o  et 
229.  Il  trouve  que  les  marées  lunaires  sont  envi-» 
ron  quadruples  des  marées  solaires  ; et  il  en  conclut , 
par  une  suite  de  propositions  fondées  sur  la  théorie 
des  forces  centrales , que  la  masse  de  la  lune  est  en» 
viron  la  trente-neuvième  partie  de  celle  de  la  terre; 
ce  qui  ne  s’accorde»  guère  avec  les  phénomènes 
de  la  précession  des  équinoxes.  La  même  supposi- 
tion l’a  conduit  à cette  autre  conséquence,  que 
dans  les  quadratures  les  forces  provenant  de  la  lune 
et  du  soleil , n’élèvent  les  eaux  en  pleine  mer  que 
d’environ  trois  pieds,  quantité  qui  ne  parait  pas 
suffisamment  conforme  aux  résultats  de  diverses 
observations, 

IV, 

Cette  matière  est  beaucoup  plus  approfondie 
dans  trois  excellentes  pièces,  .fondées  d’ailleurs  sur 
la  même  théorie,  qui  partagèrent  le  prix  de  l’aca- 
démie des  sciences  de  Paris,  en  1740.  Elles  ont 
pour  auteurs  Daniel  Bernoulli,  Maclaurin  et  Eu» 
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La  pièce  de  Maclaurin  est  principalement  re- 
marquables par  le  théorème  sur  la  figure  de  Ja  ter- 
l£Qque  j’ai  rapporté  ci-devaut. 

Celle  d’Euler  coutienl  plusieurs  nouvelles  dé- 
couvertes analytiques  très-ingénieuses j et  l’expli- 
cation de  quelques  phénomènes  particuliers  qui 
semblaient  donner  peu  de  prise  au  calcul , comme , 
par  exemple,  le  mouvement  des  eaux  dans  certains 
détroits,  en  ayant  égard  aux  circonstances  locales 
qui  doivent  modifier  leur  cours.  , 

Daniel  Bernoulli  s’est  appliqué,  avec  tin  soin 
particulier,  à traiter  la  partie  physique  de  la  ques- 
tion , daus  toute  son  étendue.  11  abandonne  l'hy- 
pothèse de  l’homogénéité  de  la  terre  : il  suppose 
que  cette  planète  est  composée  de  couches  dont 
les  densités  augmentent,  suivant  une  certaine  loi,  • 
de  Ja  circonférence  au  centre;  et  par  là,  il  expli- 
que avec  plus  d'exactitude  que  Neuton,  les  phéno- 
mènes des  marées.  11  trouve  que  les  marées  lunai- 
res et  les  marées  solaires,  sont  entr’elles,  à très-  • 
peu  de  chose  près,  comme  les  nombres  5 et  2; 
d’où  il  conclut  que  la  masse  de  la  lune  n’est  qu’en- 
viron  la  soixante-dixième  partie  de  celle  de  la  ter- 
re : résultat  qui  a été  confirmé  par  la  théorie  de  Ja 
précession  des  équinoxes. 

Si  les  eaux  de  la  mer  se  mouvaient  sur  un  fond 
uni,  elles  obéiraient  exactement  aux  actions  de  la 
luue  et  du  soleil;  mais  elles  rencontrent  divers 
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obstacles  qui  changent  ou  rallcntissent  leurs  mou- 
vemeus.  Le  lit  de  la  mer  est  raboteux  comme  la 
surface  de  la  partie  solide  du  globe  ; il  est  couv#l 
de  montagnes  et  de  vallées,  dirigées  en  toutes  sor-  i r 
tes  de  sens,  et  d une  étendue  souvent  considérable , 
soit  en  hauteur,  soit  en  largeur.  Toutes  ces  inéga- 
lités allèrent  le  mouvement  des  eaux;  elles  font 
naître  des  courans  particuliers,  plus  ou  moins 
grands,  plus  ou  moins  rapides , suivant  la  figure  et 
les  dimensions  des  sillons  que  les  eaux  sont  forcées 
de  suivre.  De  là  résultent  différentes  hauteurs  dans 
les  marées,  différentes  heures  dans  les  établisse- 
mens  des  ports,  à raison  des  différentes  positions 
de  ces  poils  par  rapport  aux  courans.  Daniel  Ber- 
noulli est  entré  dans  plusieurs  détails  trcs-inlércs- 
sans  sur  tous  ces  objets. 

La  fidélité  de  l’histoire  ne  me  permet  pas  de 
taire  que  notre  académie,  en  couronnant  ces  trois 
belles  pièces,  leur  en  associa  une  quatrième , toute 
cartésienne,  d’un  jésuite  appelé  Cavaleri.  Cette 
association  lut  tournée  en  ridicule  par  les  Anglais, 
qui  avaient  déjà  marqué  de  l'étonnement  de  ce 
que  Fontcnelle,  dans  l’éloge  de  Neutotf,  avait  osé 
lui  comparer  Descartes.  Mais , pour  parler  ici 
raison , il  faut  connaître  la  manière  dont  l’acadé- 
mie jugeait  les  pièces  envqyées  au  concours.  Ne 
pouvant  porter  ce  jugement  en  corps,  elle  choisis- 
sait , parmi  ceux  de  ses  membres  qui  s’occupaient 
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des  matières  de  géométrie  et  de  physique,  cinq 
commissaires,  auxquels  elle  conférait  le  pouvoir 
absolu  et  sans  appel  d’examiner  les  pièces,  et  de 
décerner  le  prix,  ou  de  le  remettre  à une  autre  an- 
née. Or,  ce  choix  était  un  peu  embarrassant  dans 
le  cas  présent.  Il  est  vrai  que  l’académie  possédait 
alors  plusieurs  savans  géomètres , tels  que  Man- 
pertuis,  Fontaine,  Nicole,  Clairaut,  Bouguer, 
Camus;  mais  Bouguer  était  au  Pérou;  Fontaine 
passait  presqu’entièrement  sa  vie  à la  campagne,  et 
d’ailleurs  il  était  comme  étranger  aux  sciences  phy- 
sico-mathématiques; Maupertuis , par  son  carac- 
tère altier  et  impérieux , était  exclus  de  presque 
tous  les  comités  où  il  aurait  pu  donner  des  avis 
utiles;  Camus  ne  s’occupait  guère  que  de  la  méca- 
nique. Dans  cette  pénurie , on  nomma  pour  com- 
missaires, Réaùmur,  Mairan,  Pitot,  Nicole  et  Clai- 
raut. Les  trois  premiers  étaient  des  cartésiens  in- 
vétérés, peu  versés  dans  la  géométrie  transcen- 
dante , dont  la  connaissance  approfondie  était 
cependant  nécessaire  pour  entendre  Daniel  Ber- 
noulli, Maclanriu  et  Eider.  Us  proposèrent  d’ad- 
môltre  la  pièce  de  Çavaleri  au  partage  du  prix, 
disant  que  le  neutonianisme  et  le  cartésianisme 
étaient  des  systèmes  entre  lesquels  l’académie  ne 
devait  pas  prendre  de  parti.  Nicole,  qui  craignait 
toujours  quelqiï  abus  dû  calcul  dans  les  matières  de 
physique,  penchait  néanmoins  à rejeter  ce  partage. 
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Clairaut  fut  le  seul  qui  s’y  opposa  fortement.  Je 
lui  ai  entendu  dire  plusieurs  fois  qu’il  avait  fait  les 
derniers  efforts  pour  l’empêcher.  La  pluralité  des 
voix  prévalut.  Si  la  pièce  de  Cavaleri  ne  méritait 
pas  l’honneur  qu’on  lui  accorda,  elle  avait  du 
moins  l'avantage  d’exposer  clairement  les  phéno- 
mènes des  marées.  .« 

11  résulte,  ce  me  senlble , de  ce  récit  très-exact 
dans  tous  les  points , que  Réaumur,  Mairan  et  Pi- 
tot,  doivent  porter  seuls,  aux  yeux  de  la  postérité, 
le  blême  qu’on  a voulu  jeter  sur  le  corps  entier  de 
l’académie.  Si  toutefois  on  veut  absolument  la  ren- 
dre responsable  de  ce  jugement,  elle  ne  tarda  pas 
de  réparer  son  tort.  Ce  fut  là , pour  ainsi  dire  , le 
dernier  soupir  du  cartésianisme  dans  son  sein.  Bien- 
tôt les  travaux  de  ses  propres  membres , et  les  su- 
jets de  prix  qu’elle  proposa , se  joignaut  aux  trois 
pièces  de  Daniel  Bernoulli,  Maclaurin  et  Euler, 
portèrent  le  ueutonianisme  à un  degré  de  certitude 
et  de  perfection,  que  l’inventeur  et  ses  successeurs 
immédiats  n’avaient  pu  que  préparer. 


Je  citerai  d’abord  en  preuve  de  cette  assertion 
(et  ou  en  verra  bientôt  d’autres  exemples),  l’expli- 
cation que  d’Alemhert  donna,  par  la  théorie  neu- 
tonienne , de  la  cause  générale  des  venta,  dont 
l'académie  de  Berlin  avait  fait  le  sujet  d’un  prix, 
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pour  l’année  1746.  Ce  problème  est  de  même  na- 
ture que  celui  du  /lux  et  du  reflux  de  la  mer;  mais 
il  avait  de  grandes  diiïicnllés  particulières.  Les  ac- 
lions/îe  la  lune  et  du  soleil,  qui  traversent  l’atmos- 
sphère  pour  aller  agiter  les  eaux  de  la  mer,  doivent 
aussi  nécessairement  agiter  l’air  qui  environne  la 
terre,  et  y produire  des  courans  assujettis  aux  mê- 
mes lois,  lorsque  la  lune  et  le  soleil  se  trouvent 
dans  les  mêmes  positions.  Quoique  les  mouvemens 
de  l’air  reçoivent  différentes  modifications  par  Ja 
chaleur,  par  la  direction  et  la  forme  des  monta- 
gnes et  des  vallées,  ces  changemens  sont  bornés; 
et  on  ne  peut  pas  au  moins  douter  que  les  vents 
périodiques  et  réglés,  qui  régnent  constamment 
d’orient  en  occident  entre  les  deux  tropiques,  ne 
soient  produits  par  les  actions  réunies  de  la  lune  et 
du  soleil:  D’Alembêrt  a traité  cette  matière  à fond. 

Sa  pièce,  qui  remporta  le  prix,  contient  les  pre- 
mières notions  un  peu  développées , qui  aient-  paru 
sur  le  calcul  intégral  aux  différences  partielles. 
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SECTION  V. 

Causes  de  la  marche  lente  du  neutonianisme  en 
France.  Recherches  lices  à ces  causes. 

Avant  de  pousser  plus  loin  l’explication  du  neu- 
tonianisme, je  m’arrêterai  un  moment  sur  les  cau- 
ses qui  en  ont  retardé  le  progrès  en  France,  et  sur 
quelques  autres  recherches  que  ces  mêmes  causes 
ont  fait  naître. 

L 

La  curiosité  humaine  est  insatiable  5 mais  les 

Véritable  ob- 

i,t  du  m-uio-  hommes  soiit  paresseux:  et  aussitôt  qu’ils  sont  par- 

nuniime.  * 1 * 

venus  à soulever  un  coin  du  grand  voile  qui  cou- 
vre la  nature,  ils  voudraient  que  cette  première 
connaissance  les  menât  à l’explication  de  tous  les  * 
f'«  phénomènes , par  une  suite  de  corollaires  d’un  seul 

et  même  principe.  On  ne  pouvait  pas  nier  que  le 
neutonianisme  ne  rendît  très-bien  raison  des  mou- 
. vemens  célestes , tels  que  les  observations  les 
avaient  fait  connaître  ; mais  les  savans  à systèmes 
demandaient  de  plus  qu’on  leur  dît  pourquoi  tou- 
tes les  planètes  tournent  d’occident  en  orient , plu- 
tôt que  dans  tout  autre  sens  ; pourquoi  tournant 
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dans  le  même  sens,  elles  ne  suivent  pas  néanmoins 
des  plans  exactement  parallèles  ; pourquoi  les  dis- 
tances des  planètes  au  soleil  ne  dépendent  pas  de 
leurs  masses;  pourquoi  les  comètes  traversent  les  * 
espaces  suivant  toutes  sortes  de  directions,  etc. 
Les  neutoniens  répondaient  modestement  : Notre 
philosophie  ne  va  pas  aussi  loin  que  vous  le  dési- 
rez; nous  n’avons  pas  assisté  à la  formation  de 
l’ univers , et  uous  ne  connaissons  pas  l’ordre  qui  a 
dirigé  sa  constitution  primitive;  nous  nous  bornons 
à expliquer,  par  un  même  moyen , les  phénomènes 
semblables  et  bien  connus  ; les  autres  phénomènes 
ont  aussi  sans  doute  leurs  lois  particulières,  que  la 
postérité  découvrira  peut-être  un  jour,  si  toutefois 
cette  découverte  n’est  pas  réservée  à des  intelli- 
gences supérieures  à celle  de  1 homme  ; contentez- 
vous,  pour  le  présent,  de  ce  que  nous  vous  of- 
frons. 

ii:  - 


Les  cartésiens  se  présentaient  avec  des  pro- , 
messes  bien  plus  imposantes,  et  on  les  écouta  c 
pendant  long-  temps.  Conduits  par  l imagination 
plus  que  par  les  principes  rigoureux  de  la‘géomé- 
trie , et  s’étant  réservé  le  droit  de  faire  prendre 
toutes  les  formes , toutes  les  directions  qu’ils  vou- 
laient , à leur  matière  subtile  et  à leurs  tourbillons, 
ils  prétendaient  être  eu  état  d’expliquer  tous  les 
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phénomènes  de  la  nature,  présens  ou  futurs.  L’a- 
cadémie de  Paris  demeura  long-temps  attachée  à 
ce  système  quelle  avait  adopté  dans  son  établisse- 
ment , comme  une  espèce  de  philosophie  na- 
tionale. 

Ceux  qui  voudront  bien  réfléchir  que  tous  les 
corps  se  font  un  point  d’honneur  de  marcher  à pps 
mesurés,  et  qu’ils  n’admettent  les  nouveautés  que 
lorsqu’elles  ont  reçu  en  quelque  sorte  de  la  voix 
publique  la  sanction  de  la  vérité,  ne  seront  pas 
surpris  que  notre  académie  n’ait  abandonné  le  car- 
tésianisme pour  le  neutonianisme , qu'après  s’ètre 
bien  assurée  que  la  géométrie  et  la  mécanique  le 
commandaient  impérieusement. 

Avant  d’en  venir  là,  cette  savante  compagnie 
mit  les  tourbillons  aux  plus  fortes  épreuves.  Elle 
proposa  pour  sujet  du  prix  de  l’année  1728,  l’er- 
plieation  physique  de  la  cause  générale  de  la 
pesanteur.  Bulfinger,  qui  remporta  ce  prix , don- 
na pour  la  cause  qu’on  demandait  la  résultante  de 
Faction  de  deux  tourbillons  qui  se  croisaient  per- 
pendiculairement. Quelques  raisounemens  spé- 
cieux lui  valurent  cet  lion  rieur;  mais,  en  exami- 
nant la'cliose  de  près , on  ne  tarda  pas  de  reconnaî- 
tre que  les  mouvemens  des  deux  tourbillons  étaient  * 
incompatibles , et  que  d’ailleurs , quand  meme  ils 
^auraient  pu  avoir  lieu  à la  fois,  la  résultante  de 
letir  action  ne  pouvait  pas  pousser  les  corps  au  ceu-  * 
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tre  commun  des  deux  tourbillons , ou  au  centre  de 
la  terre. 

Le  sujet  du  prix  de  1 700  fut  d 'expliquer  pour^ 
quoi  la  figure  des  orbites  des  planètes  est  el- 
liptique, et  pourquoi  le  grand  axe  de  ces  ellip- 
ses change  de  position,  ou  répond  successive- 
ment à dffèrens points  du  ciel.  Jean  Bernoulli, 
qui  obtint  le  prix , traita  ce  sujet  suivant  les  prin- 
cipes de  Descaries,,  avec  une  graudp  sagacité  et 
une  profonde  géométrie;  il  répondit  d’une  maniè- 
re plausible  à quelques  fortes  objections  de  Neu- 
lon  contre  les  tourbillons  ; mais  tous  ses  efforts  ne 
pouvaient  pas  soutenir  un  édifice  qui  croulait  de 
toutes  parts. 

On  proposa  pour  sujet  du  prix  de  1732,  et  en- 
suite de  1734,  de  déterminer  quelle  est  la  cause 
physique  des  inclinaisons  des  orbites  des  pla- 
nètes par  rapport  au  plan  de  l'équateur  de  la 
révolution  du  soleil  autour  de  son  axe,  et 
xl’où  vient  que  les  inclinaisons  de  ces  orbites 
Mtyil  différentes.  Le  prix  fut  partagé  entre  Jean 
Bernoulli  et  son  fils  Daniel. 

Selon  Jean  Bernoulli,  la  gravitation  des  planè- 
tes vers  le  centre  du  soleil , et  la  pesanteur  des 
.corps  terrestres  vers  le  centre  de  notre  glol>e,  n’ont 
pour  cause  ni  l’attraction  neutonienne , ni  la  force 
centrifuge  du  tourbillon  cartésien , mais  l’impul- 
sion immédiate  d’une  grande  quantité  de  matière 
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fluide , qui  se  précipitant  sans  cesse,  en  forme  de 
torrent , de  toute  la  circonférence  du  tourbillon 
jers  le  centre,  imprime  à tous  les  corps  qu’elle  ren- 
contre, une  tendance  vers  ce  même  point.  Le  dé- 
veloppement de  ces  idées  générales  forme  f objet 
d’une  nouvelle  physique  céleste,  que  l’auteur 
étaye  de  toutes  les  raisons  que  le  génie  et  le  sa- 
voir peuvent  fournir  ; mais  ce  nouveau  système  est 
sujet  à peu  près  aux  mêmes  difficultés  que  les  tour- 
billons cartésiens. 

Daniel  Bernoulli , sans  rien  prononcer  sur  la 
cause  générale  tic  la  pesanteur,  fait  deux  supposi- 
tions, savoir,  i.°  qu’il  existe  une  force  générale 
tendante  au  soleil  ; 2°  que  le  soleil  est  environné 
d’une  atmosphère  qu’il  entraîne  par  son  mouve- 
ment de  rotation  autour  de  son  axe.  En  vertu  de 
cette  double  cause , les  planètes , lancées  d’abord 
comme  ou  voudra , ont  dû  prendre  des  roules  qui 
s approchassent  continuellement  du  plan  de  l'équa- 
teur solaire.  Les  orbites  planétaires  pouvaient  d’a- 
bord être  fort  éloignées  de  ce  plan  ; mais  cet  éloi- 
gnement a diminué  par  degrés  pendant  une  longue 
suite  de  siècles;  il  diminue  encore,  et  toutes  les 
planètes  finiront  par  tourner  dans  un  même  plan, 
ou  dans  des  plans  parallèles.  L’auteur  appuie  ces 
idées  sur  des  calculs  ingénieux,  mais  toujours  sys- 
tématiques, parle  vice  même  du  sujet. 

L’académie,  convaincue  par  toutes  ces  tentatives 
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infructueuses,  que  le  mouvement  des  planètes,  et 
la  pesanteur  des  corps  terrestres,  étaient  inexplica- 
bles par  l’action  immédiate  d’aucun  fluide,  cessa 
dès-lors  de  proposer  de  semblables  questions  aux 
recherches  des  savans  : elle  y substigaa  des  sujets 
traitables  par  la  géométrie  et  les  observations,  et 
véritablement  utiles  au  progrès  des  sciences.  La 
pièce  de  Cavaleri  sur  le  flux  et  reflux  de  la  mer, 
dont  j’ai  parlé , ne  doit  pas  être  regardée  connue 
une  infraction  à cette  règle , par  les  misons  que  j’ai 

> 

exposees. 

Je  passe  sous  silence  quelques  autres  ouvrages 
qui  parurent  eücore  en  ce  temps-là , en  faveur  du 
cartésianisme.  Le  plus  considérable  est  la  physique 
de  Privât  de  Molières,  publiée  en  1734  et  années 
suivantes  ; elle  contient  des  choses  ingénieuses  et 
vraies , mais  attachées  à un  système  insoutenable , 
et  aujourd’hui  entièrement  abandonné. 

III. 

Pendant  qu’on  flottait  encore  entre  les  tourbil-  Bero.op. 

* t.  i»,  p.  M. 

Ions  cartésiens  et  l’attraction  ueutonienne,  Jean 
Bernoulli  fit  une  découverte  qui  répondait  à une 
des  questions  incidentes  que  l’on  a vint  d’abord  fai- 
tes aux  neutonieus.  Il  expliqua,  par  une  seule  et 
même  cause  tirée  des  lois  de  la  mécanique , le  mou- 
vement de  translation  des  planètes  autour  du  soleil , 
et  le  mouvement  de  rotation  autour  de  leurs  axes, 

11.  34 


Digitized  by  Google 


57O  HISTOIRE  DES  MATHÉMATIQUES, 
que  l’on  connaît  à quelques-unes.  Ayant  observé 
(jue  ces  deux  sortes  de  mouvemens  se  faisaient  à 
peu  près  dans  un  même  plau , d’occideul  en  orient, 
il  eut  l’idée  heureuse , qu’ils  avaient  été  produits 
par  une  même  force , dont  la  direction  ne  «passait 
pas  par  le  centre  de  gravité  de  la  planète.  J’ai  suffi- 
samment parlé  de  cette  propriété,  en  général, 
dans  le  chapitre  de  la  mécanique.  11  me  reste  à dire 
ici  que  Jean  Bernoulli,  en  appliquant  cette  théorie 
à la  terre,  à Murs  et  à Jupiter,  regardés  comme  des 
corps  homogènes,  a trouvé  qu’à  partir  du  centre 
de  la  planèlç , la  direction  de  la  force  impulsive  a 
dù  passer,  pour  la  terre,  à la  cent  cinquantième 
partie  du  rayon  ; pour  Mars,  à la  quatre  cent  dix- 
huitième  partie  du  rayon  5 et  pour  Jupiter,  aux  sept 
dix-neuvièmes  parties  du  rayon. 

Observons  encore  que  les  deux  mouvemens , de 
translation  et  de  rotation,  quoique  produits  par 
une  même  cause,  pour  chaque  planète,  11e  suivent 
pas  la  même  loi  dans  les  trois  plauèles  proposées. 
Car  Jupiter,  qui  tourne  plus  lentement  que  la  terre 
et  Mars,  autour  du  soleil,  a un  mouvement  de  ro- 
tation plus  rapide  que  ceux  de  la  terre  et  de  Mars. 
TL.es  rotations  de  Mars  et  de  la  terre  se  font  à peu 
près  dans  le  même  temps , quoique  le  temps  de  la 
révolution  de  Mars  autour  du  soleil  soit  presque 
double  du  temps  de  la  révolution  de  la  terre.  • 

Je  n’aurai  plus  occasion  de  parler  de  Jean  Ber- 
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noulli , et  je  ne  puis  le  quitter  saus  lui  rendre  un 
nouvel  hommage.  S'il  a payé  le  tribut  à l'humanité 
par  quelques  faiblesses,  la  gloire  les  a effacées;  la 
postérité  ne  voit  plus  eu  lui  que  l’homme  de  génÿj 
et  le  digne  rival  de  son  frère  Jacques  Bernoulli. 

Tous  deux  ont  été  des  géomètres  du  premier  or-  raraIlile 
dre;  tous  deux  ont  eu  line  grande  part  à l’invention  ^"r*ou|£4iC* 
de  l’aualyse  infinitésimale,  par  la  manière  dont  ils 
la  saisirent,  et  les  progrès  immenses  qu’ils  lui  fi- 
'renl  faire,  aussitôt  que  Leibnitz  en  eut  jeté  les 
fondcmens;  mais  ils  diffèrent  eu  quelques  points 
qu’il  ne  sera  pas  inutile  de  remarquer. 

L’étendue,  la  force  et  la  profondeur  caractéri- 
sent le  génie  de  Jacques  Bernoulli*:  on  trouve  dans 
son  frère  plus  de  cette  flexibilité  et  de  cet  esprit 
qui  se  porte  indifféremment  vers  tous  les  objets. 

Le  premier  a donné  plusieurs  ouvrages  vraiment 
originaux  j et  qui  n’appartiennent  qu’à  lui  seul  : 
tels  sont  la  théorie  des  spirales ; le  problème  de  la 
# courbe  élastique;  celui  des  isopérimètres,  qui  oc- 
cupe une  place  si  considérable  dans  1 histoire  de  la 
géométrie  ; la  première  idée  du  pPincipe  pour  ré- 
duire les  problèmes  de  dynamique  aux  lois  de 
l’équilibre;  le  traité  de  A rte  conjectandi , com- 
binaison neuve  et  profonde  du  calcul  et  d’idées 
métaphysiques.  Le  second  saisissait  dans  toutes  les 
- parties  des  mathématiques , des  questions  détour- 
nées et  curieuses  ; il  avait  un  art  tout  particulier  de 
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proposer  et  de  résoudre  de  nouveaux  problèmes  ; 
quelque  sujet  que  l’on  présentât  à ses  recher- 
ches , il  y entrait  très-promptement,  et  il  n’en  a ja- 
mais traité  aucun,  sans  le  montrer  sous  le  jour 
le  plus  lumineux , et  sans  y faire  quelque  décou- 
verte importante.  Enfin,  Jacques  Bernoulli  s’est 
formé  tout  seul , et  il  est  mort  à 1 âge  de  cinquante 
ans;  Jean  Bernoulli  a été  initié  aux  mathématiques 
par  son  frère,  et  il  a vécu  quatre-vingts  ans,  en 
quoi  il  a eu  un  avantage  immense , pour  tirer  tout 
le  parti  possible  de  son  génie;  car,  d’un  côté,  les 
commencemens  de  sa  carrière  savante  ayant  été 
aplanis  par  un  grand  maître  , il  s’est  trouvé  de 
très-bonne  heure  au  courant  des  plus  profondes 
spéculations  ; de  l’autre , une  longue  vie , toujours 
employée  à l’étude  et  à la  méditation , 11’a  pu  man-  * 
quer  d’étendre  considérablement  la  sphère  de  ses 
idées.  Il  n’en  est, pas  des  mathématiques  comme  de 
la  poésie  et  de  l’éloquence.  Celles-ci  demandent 
principalement  une  imagination  vive  et  fécon-  ^ 
de,  apanage  ordinaire  de  la  jeunesse;  dans  les 
sciences  exacte# , pour  lesquelles  il  faut  que  l’intel- 
ligence et  l’élude  se  réunissent , si  à mesure  qu’on 
avance  en  âge  la  pointe  de  l’esprit  s’émousse,  cet 
inconvénient  est  quelquefois  plus  que  compensé, 
par  la  masse  des  connaissances  acquises,  et  une 
longue  habitude  des  méthodes  géométriques,  qui 
apprend  à réduire  une  question  à ses  plus  simples 
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termes,  et  ensuite  à la  résoudre  par  les  moyens  les 
plus  prompts  et  les  plus  faciles.  Le  savoir  peut 
même  suppléer  en  certains  cas  au  génie.  Toutes  ces 
considérations  doivent  être  pesées,  pour  tenir  exac- 
tement la  balance  entre  les  deux  frères.  II  me  sem- 
ble que  Jacques  Bernoulli  peut  être  comparé  à 
Neulon , et  Jean  à Leibnitz. 


SECTION  VI. 

..  ) 

Introduction  à la  théorie  des  perturbations  des 
corps  célestes.  Application  aux  mouvemens 
de  Saturne  et  de  Jupiter. 

I. 

Tous  les  philosophes  ont  admis  un  centre  du  Cent«aa 
monde , c’est-à-dire  un  point  autour  duquel  se 
font  toutes  les  révolutions  des  corps  célestes.  Les 
anciens  (sauf  quelques  exceptions)  le  plaçaient  au 
centre  de  la  terre  qu’ils  regardaient  comme  im- 
mobile , tandis  que  le  soleil  et  les  autres  corps  cé- 
lestes tournaient  autour  d’elle.  Depuis  Copernic,  il 
n’est  plus  permis  de  douter  que  la  terre  tourne 
auloui'  du  soleil,  ainsi  que  Mercure,  Vénus, 

Mars,  etc.  Les  étoiles  sont  vraisemblablement  el- 
les-mêmes des  soleils  qui  ont  leurs  planètes.  Tous 
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ces  corps , en  s’altiranl  mutuellement  en  raison 
composée  de  la  masse  el  du  carré  inverse  de  la  dis- 
tance, ont  des  mouvemens  particuliers  autour  du 
centre  de  gravité  commun  de  tous  les  systèmes.- 
Or,  il  peut  arriver  que  ce  centre  de  gravité  se  meu- 
ve, ou  qu’il  demeure  en  repos.  Il  y a une  infinité  de 
combinaisons  pour  le  premier  cas;  il  y en  a une 
pour  le  second  : le  centre  de  gravité  demeurera 
immobile,  si  tous  les  mouvemens  particuliers  au- 
tour 4'  ce  point  sont  réductibles  (ce  qui  est  possi- 
ble) aux  mouvemens  de  deux  corps  qui  décriraient, 
dans  le  même  temps,  eu  sens  contraires,  deux  li- 
gnes droites  parallèles,  réciproquement  propor- 
tionnelles aux  masseS  de  ces  deux  corps  : car  il  est 
démontré  dans  la  mécanique  qu’alors  le  centre  de 
gravité  commun  de  ces  deux  mêmes  corps  ne 
change  pas  de  place.  Du  reste , celte  question  n’est 
ici  que  de  pure  curiosité  : elle  est  inutile  à exami- 
‘ ncr  dans  l’astronomie,  où  l’on  considère  seulement 
les  mouvemens  des  corps  célestes  les  uns  par  rap- 
port aux  autres,  sans  s’embarrasser  de  l’étal  du  cen- 
tre commun  de  gravité.  L’opinion  de  iSeuton  est 
que  ce  point  demeure  en  repos. 

II. 

«K-”dc.fi^r-  S’il  n’y  avait  dans  le  ciel  que  deux  corpS  tour- 

turLalioos  ci-  r -, 

nant  i un  autour  de  J autre , en  vertu  d un  mouve- 
ment d’impulsion  primitive,  el  de  l’attraction  neu- 


V 


% 


Digitized  by  Google 


PERIODE  IV.  CHAPITRE  VI. 


575 

tonienne  toujours  agissante,  ils  décriraient  Mes 
ellipses  l’un  autour  de  l’autre,  et  autour  de  leur 
centre  commun  de  gravité,  et  ils  observeraient  ri- 
goureusement les  lois  de  Kepler.  Mais  le  mouve- 
ment elliptique  de  chaque  planète  principale  au- 
tour du  soleil , ou  d un  satellite  autour  de  sa  pla- 
nète centrale,  est  continuellement  altéré  par  les 
attractions  des  autres  astres,  et  les  lois  de  K_épler 
n'ont  lieu  que  par  approximation. 

La  détermination  du  mouvement  elliptique  de 
deux  corps  célestes  n’a  aucune  difficulté;  mais  aus- 
sitôt qu’il  v a plus  de  deux  corps,  le  problème 
change  entièrement  de  nature;  les  mouveinens  de- 
viennent très-compliqués,  et  on  ne  peut  en  trou- 
ver la  nature  que  d’une  manière  approchée,  sou- 
vent très-pénible,  et  pouvant  même  laisser  quel- 
quefois des  doutes  si  certains  résultats  ont  une 
exactitude  suffisante.  II  y a heureusement  dans 
notre  monde  planétaire  une  circonstance  qui  , 
abrège  beaucoup  les  calculs;  et  en  poussant  très- 
loin  les  approximations,  on  peut  éviter  toutes  les 
erreurs  sensibles.  Les  planètes  décrivent  à peu  près 
des  ellipses, «comme  s’il  n’y  avait  que  deux  corps 
qui  s’attirassent  mutuellement*  de  sorte  que  les 
forces  perturbatrices  comparées  à la  force  princi- 
pale qui  pousse  une  planète  vers  le  soleil , ou  un 
satellite  vers  sa  planète  centrale,  sont  exprimées 
par  de  petites  fractions  qui  permettent  les  approxi- 
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mations  dont  je  viens  de  parler.  De  plus , il  suffit-, 
en  plusieurs  occasions , de  ne  faire  entrer  dans  le 
calcul,  au  moins  pour  nue  première  approxima- 
tion , que  les  attractions  de  trois  corps , les  autres 
attractions  pouvant  être  négligées  à cause  de  leur 
extrême  petitesse.  Par  exemple,  dans  les  mouve- 
mens  de  Saturne  et  de  Jupiter  autour  du  soleil , on 
ne  considère  que  les  attractions  mutuelles  du  so- 
leil, de  Saturne  et  de  Jupiter-,  dans  le  mouvement 
de  La  lune  autour  de  la  terre,  on  n’a  égard  qu’aux 
attractions  mutuelles  de  la  terre , de  la  lune  et  du 
soleil,  etc.  De  là,  les  premiers  géomètres  qui , de- 
puis Neuton , se  sont  occupés  du  problème  des  per- 
turbations célestes,  l’ont  appelé , surtout  en  Fran- 
ce, le  problème  des  trois  corps.  Il  s’énonce  ainsi 
en  général  : Trois  corps  qui  s’attirent  mutuelle- 
ment en  raison  composée  de  la  masse  et  du 
carré  inverse  de  la  distance,  étant  lancés  dans 
l’espace , déterminer  les  courbes  qu’ils  décri- 
vent, et  toutes  les  circonstances  de  leurs  mou- 
vemens. 

ii  r. 

Application  Un  des  premiers  problèmes  de  cette  nature, 

•nx  maure-  1 1 

sâê  f]u  ou  ait  résolu , est  celui  des  perturbations  de  Sa- 
Jupiier.  tume  et  de  Jupiter.  Suivant  les  calculs  de  Neuton , 
la  plus  forte  action  de  Jupiter  sur  Saturne  est  à la 
tendance  de  Saturne  vers  le  soleil,  comme  1 est  à 
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3 1 1 environ  ; el  la  plus  forte  action  de  Saturne  sur 
Jupiter  est  à la  tendance  de  Jupiter  vers  le  soleil, 
comme  i est  à 2 1 1 o à peu  près.  D’où  l’on  voit 
que  Jupiter  et  Saturne,  principalement  Saturne, 
éprouvent,  parleurs  attractions  mutuelles,  des  al- 
térations sensibles  dans  leurs  mouvcmens  'autour 
du  soleil , et  que  ces  altérations  ne  doivent  pas  être 
négligées. 

En  1 74G , notre  académie  proposa  pour  sujet 
du  prix  de  1748,  de  déterminer  ces  perturba- 
tions, d’une  manière  plus  précise  que  Neutou  n’a- 
vait pu  le  faire  par  les  méthodes  de  son  temps. 
Euler  remporta  le  prix  : s»  pièce  fut  remise  au  se- 
crétariat de  l’académie,  au  mois  d’août  1747;  celle 
date  est  à remarquer. 

Comme  le  calcul  analytique  est  de  même  nature 
pour  les  dérangemens  de  Saturne  et  de  Jupiter,  et 
qu’il  n’y  a de  différence  que  dans  les  coefliciens 
numériques,  Eider  s’est  contenté  de  traiter  les  dé- 
rangemens de  Saturne , comme  étant  les  plus  con- 
sidérables. 

Dans  cette  recherche , il  suppose  que  le  mouve- 
ment de  Jupiter  est  exactement  conforme  aux  lois 
de  Kepler,  ou  que  les  dérangemens  particuliers  de 
Jupiter  n’ont  pas  d’influence  sur  ceux  de  Saturne  ; 
ce  qui  revieut  ,à  négliger  des  quantités  qu’on  re- 
garde comme  des  infiniment  petits  du  second  or- 
dre. Il  commepcc  par  former  en  général  les  équa- 
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lions  différentielles  du  mouvement  d’un  corps 
sollicité  par  des  forces  quelconques  en  quantités 
et  en  directions.  Ensuite  il  applique  ces  formules 
au  mouvement  de  Saturne.  Et  comme  la  question 
est  très-compliquée,  il  en  app! an' t successivement 
les  difficultés,  en  commençant  par  quelques  cas  * 
simples  qui  le  conduisent  par  degrés  à la  solution 
du  véritable  problème.  11  suppose  donc,  i.°  que 
les  orbites  de  Jupiter  et  de  Saturne  sont  dans  un 
même  plan;  que  celle  de  Jupiter  est  un  cercle  ; et 
que  celle  de  Saturne  serait  aussi  un  cercle,  si  elle 
n était. pas  altérée  par  l’action  de  Jupiter.  11  appli- 
que à ce  cas  des  séries  d’ftne  espèce  nouvelle,  dont 
il  a introduit  l’usage  dans  l’astronomie  physique. 
2.0  Laissant  toujours  les  deux  orbites  dans  un  mê- 
me plan,  et  celle  de  Jupiter,  circulaire,  il  a égard 
à l’excentricité  de  Saturne  : considération  qui  ap- 
porte des  changemcns  et  des-  corrections  aux  for- 
mules du  premier  cas.  5.°  Il  fait  entrer  dans  le  cal- 
cul l’excentricité  de  l’orbite  de  Jupiter,  considé- 
rée comme  une  ellipse  ; ce  qui  produit  de  nou- 
veaux changemens  dans  les  formules  précédentes. 
4.°  Il  a égard  à l’inclinaison  mutuelle  des  orbites 
de  Jupiter  et  de  Saturne;  il  détermine  les  varia- 
tions successives  et  périodiques  que  cette  inclinai- 
son doit  éprouver,  et  les  mouvemens  des  nœuds , 
qui  en  sont  la  suite.  5.°  Il  fait  des  recherches  sur 
le  temps  de  la  révolution- de  Saturne;  il  y trouve 
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quelques  variations,  mais,  simplement  périodi- 
ques; il  n’eu  trouve  aucune  <lu  genre  de  celle? 
qu’on  appelle  proprement  séculaires,  ou  qui  vont 
toujours  eu  croissant  ou*en  diminuant.  Toute  cette 
théorie  est  finalement  appliquée  à un  certain  nom- 
bre d'observations. 

Cette  pièce  est  remarquable  par  une  foule  de 
très-belles  recherches  analytiques;  elle  est  d’ail- 
leurs le  premier  ouvrage  oii  l’on  ait  appliqué  au 
problème  des  perturbations  célestes  les  véritables' 
méthodes  d'approximation  , tirées  de  l'analysé: 
méthodes  bien  préférables,  tant  poiir  l'exactitude 
que  pour  la  facilité  des  calculs,  aux  méthodes  syn- 
thétiques et  laborieuses  que  Neuton  avait  em- 
ployées. 

Cependant  Euler  n’avait  pas  donné  à quelques- 
unes.  de  ses  approximations  toute  la  simplicité, 
toute  'l'évidence  dont  elles  étaient  susceptibles. 
Dans  le  nombre  très-considérable  des  inégalités  de 
Saturne,  il  en  avait  fait  dépendre  quelques-unes 
d’autres  dont  l’existence  n’était  pas  snllisamment 
constatée;  ce  qui  avait  produit  des  termes  incer- 
tains, ou  peut-être  même  inexacts.  L’académie  crut 
donc  devoir  proposer  encore  la  même  question 
pour  le  sujet  du  prix  de  1 7 5 o,  et  ensuite  de  1 752. 
Euler  remporta  le  prix  devenu  double. 

Sa  seconde  pièce  est  exempte  des  ineonvéniens 
que  nous  venons  de  remarquer  :.olle  sépare  et  dé- 
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termine  successivement  les  inégalités  qu’il  faut 
découvrir;  et  par  ce  moyen  Fauteur  arrive  à des 
formules  plus  simples,  plus  évidentes,  et  plus  fa- 
cilement comparables  a me  résultats  des  observa- 
tions. Il  n’a  rien  ajouté  à ses  premières  recherches 
sur  les  inégalités  qui  ont  lieu  dans  la  ligne  des 
nœuds,  dans  l’inclinaison  mutuelle  des  orbites  de  . 
Saturne  et  de  Jupiter,  celle  partie  de  la  question 
lui  ayant  paru  suffisamment  éclaircie  dans  la  pièce 
de  1748. 

•Quant  aux  lémps  des  révolutions  des  deux  pla- 
nètes autour  du  soleil , Fauteur  trouve  qu’ils  sont 
sujets  l’un  et  l’autre  à une  inégalité  qui  est  la 
même  en  quantité  et  en  direction  pour  Saturne  et  , 
Jupiter.  Selon  ses  nouveaux  calculs,  les  mouve- 
mens  moyens  de  ces  deux  planètes  s’accélèrent,  ou 
les  temps  de  leurs  révolutions  diminuent.  Cette* 
variation  est  telle  que , par  exemple , à la  longitude 
moyenne  de  Saturne , ou  à celle  de  Jupiter,  pour 
l’année  1700,  il  faut  ajouter  2 minutes  a3  secon- 
des, pour  avoir  la  longitude  moyenne  pour  l’an- 
née 1 800.  Mais  cet  effet  produit  par  les  attractions 
mutuelles  de  Jupiter  et  de  Saturne,  n’est  pas  du 
genre  des  équations  séculaires  proprement  dites  » 
qui  vont  toujours  dans  le  même  sens  : il  dépend 
d’un  angle  qui  change  de  signe  dans  l’espace  de 
i5o  siècles;  et  par  conséquent  la  vâriation  du 
mouvement  moyen  passe  aussi  de  «même  du  posi- 
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tif  au  négatif,  ou  du  uégalif  au  positif.  Je  rapporte 
les  résultats  d’Euler;  mais  je  dois  ajouter  qu’ils  ne 
paraissent  guère  s’accorder  avec  les  observations, 
et  qu’ils  sont  encore  plus  contraires  à ceux  des  cal- 
culs plus  modernes , où  l’on  a poussé  plus  loin 
qu’Euler  n’avait  fait,  les  approximations  des  for- 
mules analytiques. 

SECTION  VII. 

Théorie  de  la  Lune. 

L’ellipse  que  la  lune  décrirait  autour  de  la  terre, 
si  ces  deux  corps  existaient  seuls  dans  l’univers, 
est  ser*pibleinent  altérée  par  l’action  du  soleil,  et 
les  géomètres  se  sont  attachés  à déterminer  ces 
altérations.  • , 

. I.  • 

Neuton  substitue  à la  force  par  laquelle  le  so-  Théorie  4* 
leil  attire  la  lune  deux  autres  forces,  l’une  parallèle  Neulou' 
à l’action  du  soleil  sur  la  terre , l’autre  située  dans 
le  plan  de  l’écliptique  ; et  en  combinant  ces  deux 
forces  perturbatrices  avec  la  force  principale,  ou  i 

la  tendance  de  la  lune  vers  la  terre , il  calcule  par 
approximation  les  mouvemens  de  la  lune. 

Les  inégalités  qu’il  a cherché  à expliquer  avec 
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lui  certain  détail  sont  : i.°  La  variation,  qui 
monte  à 35  minutes  dans  les  octans;  2.0  le  mou- 
vement rétrograde  des  nœuds  de  l’orbite  lunaire, 
dont  la  quantité  est  d'environ  1 g degrés  par  an  ; 
o.'f  la  principale  équation  en  inégalité  de  ce  mou- 
vement, laquelle  monte  à un  degré  20  minutes  5 
4.0  la  variation  de  l'inclinaison  de  l’orbite  lunaire 
au  plan*de  l’écliptique  : variation  qui  est  d’environ 
8 à minutes,  tantôt  dans  un  sens,  taulôt  dafts 
un  autre.  Le  mouvement  de  la  lune  est  encore 
sujet  à d’autres  inégalités  : telles  soïit  celle  qui  dé- 
j>eud  de  l’équation  au  centre  du  soleil;  celle  qui 
dépend  de  la  distance  du  soleil  au  nœud  de  la  lune  ; 
l’équation  annuelle  du  mouvement  des  nœuds  de 
la  lune;  le  mouvement  de  l'apogée*  et  l’équation 
considérable  de  ce  mouvement  ; la  variation  de  l'ex- 
centricité de  l’orbite  lunaire,  etc.  Neuton  a calculé 
quelques-unes  de  ces  inégalités  par  la  théorie,  en 
s’appuyant  sur  certaines  propositions  nu  peu  hypo- 
thétiques; il  s’est  contenté  d’établir  les  autres  sur 
les  simples  observations.  En  général  ses  méthodes 
d’approximation  ne  sont  pas  suffisantes;  et  quoi- 
qu’elles montrent  un  grand  effort  de  génie,  les 
géomètres  postérieurs  ont  rendu  un  service  consi- 
dérable à l’astronomie  physique,  en  les  perfection- 
nant , ou  plutôt  en  les  remplaçant  par  d’autres 
méthodes  beaucoup  plus  exactes. 
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II. 

Pendant  qu’Euler  était  occupé  de  ses  reclier-  Tiiéori.  v 

gtomèlresmu- 

cnes  sur  les  mouvemens  de  Saturne  et  de  Jupiter,  iicrn«. 
il  appliquoit  aussi  ses  méthodes  au  mouvement  de 
la  lune , qui  est  un  problème  du  même  genre.  De 
leur  côté,  Clairaut  et  d’Alemberl  traitaient  ce  der- 
nier problème  par  des  méthodes  qui  leur  étaient 
propres,  et  sans  se  rien  communiquer.  Les  solu- 
tions des  deux  géomètres  français  furent  publiées 
en  1749»  dans  le  volume  de  l’académie  pour  l’an- 
née 174 5;  celle  d’EuJpr  le  fut  eu  1755,  dans  un 
ouvrage  intitulé  : J'heoria  motus  lunœ.  'Je  vais 
suivre  dans  mon  récit  l’ordre  des  temps  où  ces 
théories  ont  paru. 

Clairaut  considère  la  luue  comme  soumise  à 
l’action  de  quatre  forces,  dont  la  première  et  la 
principale  est  sa  tendance  vers  la  terre;  les  trois 
autres  sont  des  forces  perturbatrices  qui  provien- 
nent de  l’attraction  du  soleil.  De  ces  trois  dernières 
/orces,  la  première,  située  dans  le  plan  de  l’or- 
bite lunaire  que  l’auteur  considère  alors  comme 
fixe,  est  dirigée  suivant  le  ravon  vecteur  mené 
de  la  lune  à la  terre;  et  s’ajoute  à la  force  principa- 
le ; la  seconde,  aussi  située  dans  le  plan  de  ^orbite 
lunaire,  agit  perpendiculairement  à l’extrémité  du 
rayon  vecteur;  et  enfin  la  froisièflie  est  parallèle  à 
la  ligne  qui  joint  le  soleil  et  la  terre. 
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La  force  principale  et  les  deux  premières  forces 
perturbatrices  font  décrire  à la  lune  à peu  près 
une  ellipse  dont  le  grand  axe  ou  la  ligne  des  absides 
tourne  suivant  l’ordre  des  signes  : la  question 
est  d’abord  de  déterminer  la  nature  de  cette  cour- 
be, et  le  temps  que  la  lune  met  à en  parcourir 
un  arc  quelconque , à compter  d’une  ligne  fixe  dans 
le  ciel.  Clairaut  forme  deux  équations  différentiel- 
les du  second  ordre , dont  les  intégrales , en  termes 
finis,  remplissent  les  deux  objets  qui  viennent 
d’être  indiqués.  Ces  intégrales  ont  l'inconvénient 
de  contenir  encore  des  teijnes  affectés  de  signes 
sommatoires  ; mais  comme  çes  termes  provien- 
nent des  forces  perturbatrices  qui  sont  fort  petites 
en  comparaison  delà  force  principale,  Clairaut  fait 
disparaître  ces  signes,  en  négligeant  les  quantités 
qu’on  peut  regarder  comme  des  infiniment  petits 
du  second  ordre.  Par  une  suite  de  calculs  analogues  . 
aux  règles  de  fausses  positions  que  les  astronomes 
emploient  pour  corriger  successivement  diverses 
quantités  dans  la  réduction  de  leurs  observations  „ 
HOtreauteur  parvient  de  proche  en  proche  à des  va- 
leurs très-approchées  et  suffisantes,  tant  du  rayon 
vecteur  que  du  temps.  Il  trouve  donc  ainsi  le  lieu 
de  la  lune  dans  son  orbite  : ensuite  il  réduit,  par 
les  moyens  connus,  ce  lieu  au  plan  de  l’écliptique, 
ce  qui  donne  la  kmgitude  de  la  lune. 

Il  reste  à indiquer  l’effet  de  la  troisième  force 
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perturbatrice , c’est-à-dire , de  la  force  parallèle  à 
la  ligne  qui  joint  le  soleil  et  la  terre.  Celte  force 
tend  à imprimer  un  mouvement  rétrograde  à la 
ligne  des  nœuds,  et  à faire  varier  l’incHuaison  de 
l’orbite  lunaire  sur  le  plan  de  l’écliptique.  Clairaut 
donne  les  formules  qui  expriment  ces  mouvc- 
mens.  Delà  résulte  la  détermination  de  la  latitude 
de  la  lune.  En  combinant  la  latitude  avec  la  longi- 
tude, on  a finalement  le  lieu  de  la  lune  dans  le 
ciel , pour  un  instant  quelconque  ; ce  qui  était  l'ob- 
jet final  du  problème  des  mouvemens  de  la  lune. 

Dans  ces  nombreux  et  difficiles  calculs  des  iné"- 
galités  de  la  lune,  Clairaut  s’était  d’abord  mépris 
sur  la  quantité  du  mouvemeut  de  l’apogée  : il  ne 
l’avait  trouvée,  par  Ja  théorie,  qu’euviron  la  moi- 
tié de  ce  qu'elle  est  réellement  suivant  les  obser- 
vations. Ce  résultat,  dont  il  se  croyait  bien  sur,  et 
qu’il  se  bâta  d’annoncer,  dans  l’assemblée  publique 
de  l’académie  des  sciences*,  du  14  novembre  1 747? 
affligea  beaucoup  les^peutonicns,  et  réjouit  d’au- 
tant les  cartésiens.  Aussitôt,  ces  derniers  en  fi- 
rent retentir  tous  les  journaux  : ils  espéraient 
que  le  système  neutonien , convaincu  de  faux 
dans  un  point  essentiel , croulerait  lotit  entier 
à un  nouvel  examen.  Mais  leur  triomphe  ne  fut 
pas  de  longue  durée.  Clairaut  ayant  revu  ses 
calculs  avec  sévérité,  s’apereut  qu’il  n’avait  pas 
poussé  assez  loin  l'approximation  de  la  série  qui 
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devait  douner  le  mouvement  de  l’apogée  ; il  corri- 
gea donc  son  erreur,  et  il  trouva  la  totalité  de 
ce  mouvement,  sans  rien  ajouter  ni  rien  chan- 
ger à la  loi  de  la  théorie  neutonienne.  Il  ré- 
tracta publiquement  et  avec  franchise  son  assertion 
précipitée.  Alors  l’attraction  fut  rétablie  avec  hon- 
neur dans  les  espaces  célestes , d’où  les  cartésiens 
avaient  cru  un  moment  la  voir  bannir. 

Du  reste , l’erreur  de  Clairaut  était  d’autant 
plus  subtile  et  plus  pardonnable,  que  d’Alembcrt 
et  Euler  y avaient  été  aussi  conduits  par  leurs  mé- 
thodes. Tous  se  corrigèrent  à peu  près  dans  le 
meme  temps. 

L’académie  de  Pélersbourg  ayant  proposé  la 
théorie  de  la  lune  pour  sujet  d’un  prix,  pour  l’an- 
née 1762,  Clairaut  envoya  au  concours  une  pièce 
qui  fut  couronnée  et  imprimée  la  même  année  à 
Pétersbourg.  11  y avait  joint  des  tables,  qui  se  trou- 
vèrent un  peu  défectueuses,  soit  paivquelques  er- 
reurs dans,  les  formules  analytiques,  soit  par 
l’inexactitude  des  observations  qui  leur  servaient  de 
base.  En  1765,  Clairaut  donna,  peu  de  temps 
avant  sa  mort , une  nouvelle  édition  de  cet  ouvrage 
avec  des-additions  théoriques,  et  de  nouvelles  ta- 
bles , que  les  astronomes  estiment  beaucoup. 
o’Aiembert.  D’Alembei't  publia,  en  1754,  tout  le  détail  de 

sa  théorie  de  la  lune,  et  plusieurs  autres  recher- 

**  • '* 

«lies  du  meme  genre , dans  un  ouvrage  intitulé  : 
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Recherches  sur  plusieurs  points  importuns  du 
système  du  monde. 

La  méthode  que  Clairaut  a suivie  de  considérer 
le  mouvement  de  la  lune  dans  son  orbite  réellej 
demande  ensuite  qu’on  le  réduise  à l’écliptique. 
D’Alembert  évite  ce  détour,  en  projetant  tout  d’un 
coup  l’orbite  de  la  lune  sur  le  plan  de  l’écliptique. 
11  détermine  donc  les  forces  que  la  terre  et  le  soleil 
exercent  pour  faire  décrire  cette  orbite  fictive ; et 
il  parvient  très-promptement  à une  équation  diffé- 
rentielle du  second  ordre  entre  le  rayon  vecteur 
fictif,  et  l’angle  que  ce  rayon  fait  avec  une  ligne 
donnée  de  position  sur  l’écliptique.  A cette  équa- 
tion est  liée  l’expression  du  temps.  L’auteur  forme 
ensuite  l’équation  du  mouvement  des  nœuds  de  la 
lune , et  celle  du  changement  de  l’inclinaison  de 
l’orbite  réelle , par  rapport  à l’écüptique.  Il  intègre 
ses  formules  par  des  méthodes  ingénieuses  et  nou- 
velles 5 de  sorte  qu'il  enrichit  la  géométrie  en  mê- 
me temps  qu’il  traite  son  sujet. 

11  avait  accompagné  cette  théorie  de  tables,  qui 
furent  trouvées  imparfaites.  Les  corrections  qu’il 
y fit , et  qu’il  pubha  en  1761,  dans  le  premier  vo- 
lume de  ses  Opuscules  mathématiques,  ne  rem- 
plirent pas  encore  le  vœu  des  astronomes.  Son 
goût , un  peu  trop  exclusif  pour  l’analyse  pure , ne 
lui  permettait  pas  de  se  livrer,  avec  la  patience  né- 
cessaire, aux  applications  numérupies,  sans  lesquel- 
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les  néanmoins  l’astronomie  ne  peut  tirer  aucun  se- 
cours des  formules  de  l’algèbre.  Peut-être  faut- 
il  aussi  attribuer  en  partie  le  défaut  de  ses  tables 
aux  observations  cjui  en  formaient  les  données . 

De  même  que  le  soleil  trouble  l’orbite  de  la  lune 
autour  delà  terre,  la  lune  trouble  à son  tour  l’or- 
bite de  la  terre  autour  du  soleîî.  Les  planètes  prin- 
cipales troublent  réciproquement  leurs  mouve- 
mens  autour  du  soleil , comme  on  l’a  vu  pour  Ju- 
piter cl  Saturne.  D’Alembert  a examiné  les  princi- 
paux effets  de  toutes  ces  perturbations;  mais  en 
général  il  se  contente  de  donner  des  formules  ana-' 
lytiques , dans  lesquelles  même  les  calculs  ne  sont 
le  plus  souvent  qu’indiqués , de  sorte  que  les  astro- 
nomes n’en  peuvent  retirer  aucun  secours. 

Daus  l’ouvrage  Theoria  mo/üs  lunœ , que  j’ai 
cité , Euler  rapporte  le  mouvement  de  la  lune  au- 
tour de  la  terre  à trois  axes  perpendiculaires  entre 
eux,  qui  se  croisent  au  centre  de  la  lune,  et  sont 
emportés  avec  elle  autour  de  la  terre , en  conser- 
vant toujours  leurs  parallélismes  respectifs.  Il  ré- 
duit donc  toutes  les  forces , tant  de  la  terre  que  du 
«oleil , qui  agissent  sur  la  lune , à trois  sortes  de 
forces  parallèles  aux  trois  axes  proposés.  Celte  ma- 
nière de  former  les  équations  du  problème  est 
très-simple,  et  ne  présente  d’abord  aucune  diffi- 
culté; mais  quand  on  veut  ensuite  appliquer  les 
•expressions  analytiques  à l’astronomie,  où  l’on  ne 
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considère  principalement  que  des  mouvenaens  an- 
gulaires, on  est  conduit  à des  formules  d’une  ex- 
trême complication.  Pour  les  simplifier  et  les  ame- 
ner à sou  but , Euler  avait  besoiu  de  toute  sa  pro- 
fonde science  du  calcul.  Il  parvint  en  effet  de 
cette  manière  à déterminer  la  longitude  et  la  lati- 
tude de  la  lune,  c’est  à-dire  la  véritable  position 
de  celle  planète  dans  le  ciel,  avec  une  exactitude 
à peu  près  égale  à celle  que  Clairaut  et  (fAlembert 
avaient  trouvée  par  d’autres  méthodes  très-diffé- 
rentes. 

D’après  celte  théorie  d’Euler,  et  quelques  ob- 
servations choisies,  Tohie  player,  astronome  de  T MATT>lt 
Gottingnc,  construisit  des  tables  lunaires,  qui eaTjs*' 
eurent  d’abord  beaucoup  de  succès;  mais  on  con- 
nut , par  l’usage  un  peu  répété,  qu’elles  étaient  dé- 
fectueuses en  plusieurs  points.  L’auteur  les  corri- 
gea, et  donua,  en  1759,  uue  nouvelle  édition , ou 
plutôt  de  nouvelles  tables,  dont  les  astronomes 
font  le  plus  grand  cas. 

Comme  dans  les  problèmes  d’approximation  on 
n’arrive  presque  jamaisdu  premier  coup  aux  formu- 
les les  plus  simples  et  les  plus  exactes, Euler  remar- 
qua lui-même  des  inconvénicns  dans  son  premier 
essai;  et  ayant  repris  ce  sujet  par  les  fondemens, 
il  donna,  en  1772,  un  nouvel  ouvrage  intitulé  r 
Theoria  motpurn  lunæ f nova  rnethodo périr ac- 
tata.  H suit  toujours  le  système  de  rapporter  le 
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mouvement  de  la  lune  à trois  coordonnées  perpen- 
diculaires; mais  il  les  choisit  ici  de  telle  manière, 
que  les  intégrales  dépendent  de  séries  qui  conver- 
gent rapidement.  Le  centre  de  la  terre  est  l’origine 
commune  des  trois  axes  ; la  première  coordonnée 
tombe  sur  la  ligne  menée  par  la  terre , dans  le  plan 
de  l’écliptique  , suivant  une  direction  variable, 
qui  répond  pour  chaque  instant  à la  longitude 
moyenne  de  la  lune  ; la  seconde , située  aussi  dans 
le  plan  de  l’écliptique , est  perpendiculaire  à la  pre- 
mière , et  va  se  terminer  à la  troisième,  qui  est  la 
perpendiculaire  abaissée  de  la  lune  sur  le  plan  de 
l’écliptique.  On  voitgque  le  système  de  ces  trois 
coordonnées  change  continuellement  de  place,  à 
mesure  que  la  lune  chemine  dans  son  orbite;  mais 
il  conserve  toujours  la  même  figure. 

Après  avoir  établi  les  trois  équations  du  mouve- 
ment de  la  lune , Euler  porte  sur  la  première  coor- 
donnée le  rayon  moyen  de  l’orbite  lunaire,  et  il 
introduit  la  différence  de  ces  deux  lignes  dans  les 
formules  : alors  cette  différence  et  les  deux  autres 
coordonnées  sont  toujours  des  quantités  fort  peti- 
tes par  rapport  à un  rayon  quelconque  de  l’orbite 
lunaire;  ce  qui  produit  des  séries  très-convergen- 
tes, et  des  abréviations  considérables  dans  les  cal- 
culs. Par  les  données  que  l’auteur  emploie , et  par 
les  transformations  qu’il  Tait  subir  aux  expressions 
analytiques,  il  distribue  les  inégalités  de  la  lune  eu 
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«Afférentes  classes,  qui , étaut  traitées  séparément, 
font  qu’on  n’a  pas  à craindre  que  les  erreurs  com- 
mises dans  unç  partie  affectent  les  autres.  Euler 
finit  par  des  tables  lunaires,  où  le  nombre  des 
équations  est  moindre  que  dans  toutes  les  tables 
connues  auparavant  : elles  ont  la  réputation  d'être 
fort  exactes. 

Ce  grand  bomme  était  presqu’aveugle , lorsqu’il 
entreprit  cet  immense  travail.  Trois  de  ses  plus 
illustres  disciples,  Jean-Albert  son  fils,  Louis 
Krafft  et  Jean  Lexel,  exécutaient  les  opérations  de 
calcul  qu’il  indiquait  : dévouement  qui  honore 
leur  âme,  et  qui,  joint  aux  excellons  ouvrages  par 
lesquels  ils  se  sont  d’ailleurs  rendus  célèbres,  con- 
sacrera leurs  noms  à l'estime  et  à la  reconnaissance 
de  la  postérité. 


SECTION  VIII. 


P récession  des  équinoxes  : libration  de  la  lune • 

Je  quitte  uoMnioment  les  perturbations  que  les 
corps  célestes*  causent  mutuellement , pour  par- 
ler du  problème  de  la  précession  des  équinoxes,  . 
déjà  ébauché  par  Neuton , et  que  d’Alemliert  ré- 
solut beaucoup  plus  exactement  en  i 749  > c’est-à- 
dire  dans  le  temps  où  l’on  était  le  plus  occupé  des 
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mouvemens  de  la  lime  : j’v  joindrai  celui  de  la  li- 
bration de  la  lune,  qui  est  de  la  même  nature, 
quoiqu’il  ne  soit  venu  que  long-temps  après. 

I. 

La  terre  étant  un  sphéroïde  elliptique  aplati  vers 
les  pôles,  il  résulte  de  celte  figure  que  son  axe 
doit  prendre  un  certain  mouvement  par  rapport 
au  plan  de  l’écliptique , en  vertu  des  attractions 
que  la  lune  etje  soleil  exercent  sur  les  parties  du 
sphéroïde.  Les  autres  planètes  ont  aussi  quelque 
part  à ce  mouvement;  mais  elle  est  si  j>etite, 
qu’elle  peut  être  négligée.  Je  commence  avec 
Neuton  , par  considérer  l’action  du  soleil. 

Imaginons  un  plan  qui  passe  par  l’axe  de  l'éclip- 
tique, et  par  le  centre  de  la  terre  dans  toutes  les 
positions  où  celte  planète  se  trouve  par  son  mou- 
vement autour  du  sçleil  : il  est  évident  que  ce  plan 
partage  le  sphéroïde  terrestre  en  deux  parties  éga- 
les et  semblables , mais  posées  en  sens  contraires , * 
excepté  le  cas  où  l’axe  de  la  terre  se  trouve  acciden- 
tellement dans  le  plan  sécant,  car  alors  les  deux 
parties  égales  du  sphéroïde  terresrt^sont  placées 
de  la  même  manière  par  rapport  aWoleik  Mais  en 
général  l'action  du  soleil  n’est  pas  la  même  sur  les 
deux  parties,  et  par  conséquent  elle  doit  faire  va- 
rier la  position  de  l’axe  terrestre  par  rapport  au 
plau  de  l’écliptique. 
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Pour  déterminer  ce  mouvement,  Neuton  con- 
sidère le  sphéroïde  terrestre  comme  l'assemblage 
d’une  sphère  qui  a pour  diamètre  l’axe  de  rotation 
ou  de  ligure  de  ce  sphéroïde,  et  d’une  enveloppe 
extérieure,  dont  l’épaisseur  va  eu  diminuant  depuis 
l’équateur  jusqu’aux  pôles;  il  suppose  que  cette 
enveloppe,  ou  espèce  de  croûte,  soit  resserrée  et 
ne  fijnuc  qu’un  auneau  très-mince  et  très-dense , 
placé  dans  le  plan  de  l'équateur  ; ensuite,  faisant 
abstraction  de  la  sphère  inscrite,  il  imagine  que  les 
molécules  dont  l’anneau  est  composé,  sont  autant 
de  petites  lunes  adhérentes  entr’elles,  et  qui,  étant 
entraînées  par  le  mouvement  diurne  de  tous  les 
points  de  l’équeteur,  tournent  comme  lui  autour 
de  l’axe  de  la  terre,  en  se  tenant  éloignées  du  cen- 
tre , d’une  quantité  égale  au  demi-diamètre  de  l’é- 
quateur; il  calcule  les  forces  qui  font  mouvoir  les 
nœuds  de  ces  petites  lunes,  ou  les  points  d’inter- 
section de  l'anneau  avec  l'écliptique  ; il  trouve  que  » 
ce  mouvement  est  rétrograde,  et  qu’il  devrait  mon- 
.ter  à 45  minutes  envirou  dans  l’espace  d’un  an. 

Mais  celte  quantité  est  considérablement  diminuée 
par  diverses  êauses  que  Neuton  discute,  et  que 
nous  ne  pouvons  pas  faire  connaître  ici.  Le  résul- 
tat est  que,  toutes  réductions  faites,  le  mouve- 
ment rétrograde  des  points  équinoxiaux,  produit 
parla  seule  action  du  soleil,  doit  être  d’environ  jo 
secondes  en  un  an.  • 
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Neuton  n’a  pas  calculé  immédiatement  l’effet 
de  l’attraction  de  la  lune  : il  le  tire  de  la  théorie  des 
marées.  Ayant  trouvé  par  sa  méthode  que  l’action 
de  la  lune  sur  les  eaux  de  la  mer  est  quadruple  de 
celle  du  soleil , et  supposant  que  ce  rapport  a éga- 
lement lieu  ici , il  conclut  que  par  les  actions  réu- 
nies du  soleil  et  de  la  lune,  la  rétrogradation 
moyenne  des  points  équinoxiaux  doit  être  d’envi- 
ron 5o  secondes  en  un  au  ; ce  qui  est  à peu  près 
conforme  aux  observations. 

- Malgré  cette  conformité , la  solution  de  Neuton 

est  fondée  sur  des  hypothèses  un  peu  trop  libres. 
De  plus , il  n’a  connu  que  d’une  manière  vague  et 
insuffisante  le  mouvement  de  nutation  de  l’axe  ter- 
restre, qui  se  combine  avec  le  mouvement  de  pré- 
cession. 

D’AiemVrt.  La  méthode  de  d’Alembert  est  beaucoup  plus 
directe  et  plus  exacte.  U détermine  les  effets  des 
# attractions  du  soleil  et  de  la  lune  sur  la  croûte 
ou  double  ménisque , que  forme  l’excès  du  sphé- 
roïde terrestre  sur  la  sphère  inscrite , sans  recourir* 
à la  réduction  précaire  de  celte  croûte  en  un  an- 
neau équatorial.  De  ces  attractions,  îl  déduit  trois 
forces , dont  deux  sont  parallèles  au  plan  de  l’éclip- 
tique , sans  l’être  entr’elles , et  la  troisième  est  per- 
pendic'u]aire*à  ce  plan.  Ces  trois  forces  peuvent 
être  considérées  commç  faisant  équilibre , à cha- 
que iustaiît , à trois  forces  contraires  qui  provien- 
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nent  de  l’inertie  des  particules  du  sphéroïde’ ter- 
restre. La  question  est  donc  de  trouver  les  condi- 
tions de  cet  équilihrc.  D’Alembert  v parvient,  au 
moyen  d’un  grand  nombre  de  propositions  géné- 
rales , et  alors  nouvelles,  sur  les  lois  de  l'équilibre 
entre  des  forces  qui  n’agissent  pas  dans  un  même 
plan  , ni  suivant  des  lignes  parallèles.  De  là  venant 
au  cas  particulier  de  son  problème,  il  transforme 
ses  expressions  générales  en  deux  équations  diffé- 
rentielles du  second  ordre , dont  les  intégrales , en 
termes  finis,  représentent,  i.°  le  mouvement  de  la 
précession,  ou  le  mouvement  conique , toujours 
croissant,  de  l’axe  terrestre  autour  des  pôles  de 
l’écliptique,  d’orient  en  occident,  et  qui  est  à peu 
près  de  5o  secondes  de  degrés  par  au.  i.°  Le  mou- 
vement de  nutation,  ou  le  balancement  alternatif 
de  l’axe  terrestre  sur  le  plan  de  l'écliptique,  qui  / 
monte  à 18  secondes  de  degré,  dans  l’espace  de 
temps  que  les  nœuds  de  la  lune  emploient  à faire 
vme  révolution  rétrograde,  c’est-à-dire  à peu  près 
en  1 8 ans  7 mois. 

En  comparant  la  quantité  calculée  de  la  nuta- 
tion avec  la  quantité  observée  * d’ Alembert  a trou- 
vé que  l’action  lunaire  est  à l’action  solaire,  comme 
7 est  à 3 environ;  doù  il  résulte  que  la  masse 
de  la  terre  est  environ  70  fois  plus  grande  que 
celle  de  la  lune  ; ce  qui  ne  s’éloigne  pas  beaucoup 
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du  rapport  que  Daniel  Bernoulli  avait  conclu  du 
phénomène  des  marées. 

Quoique  d’Alembert  eût  surmonté  les  princi- 
pales difficultés  attachées  à ce  grand  problème,  il 
y est  encore  revenu  plusieurs  lois,  pour  générali- 
ser et  perfectionner  ses  méthodes,  soit  en  inté- 
grant les  équations  différentielles  avec  plus  de 
rigueur,  soit  en  faisant  quelques  corrections  aux 
coefficiens  numériques,  donnés  «par  les  observa- 
tions. Il  avait  d'abord  supposé  que  les  méridiens 
de  la  terre  sont  des  ellipses  égales  et  semblables  ; 
dans  la  suite,  il  a aussi  résolu  le  problème,  dans 
l’hypothèse  où  les  méridiens  et  les  parallèles  sont 
des  ellipses  ; ce  qui  produit  quelques  difféaences 
qu’il  ne  serait  pas  permis  de  négliger,  si  en  effet 
les  observations  menaient  à conclure  que  la  terre 
est  un'  sphéroïde  d’une  pareille  nature.  11  discute 
aussi  les  conséquences  qui  résulteraient  de  la  non 
sphéricité  de  la  lune,  et  quelques  autres  points  de 
toute  cette  théorie.  Voyez  divers  endroits  de  ses 
Opuscules  mathématiques , et  les  mémoires  île 
l’académie  des  sciences  de  Paris,  pour  les  aunées 
1754  et  1768. 

* * II. 

je  Tout  le  monde  peut  juger  que  la  lune  nous 
présente  toujours  la  même  face.  Les  observations 
exactes  ont  de  plus  fait  connaître  que  cette  pla- 
nète a un  mouvement  Vibratoire } par  lequel  les 


Digitized  by 


période  iv.  ciiapitre  vi.  397 
taches  situées  vers  les  bords  de  son  disque  parais- 
sent et  disparaissent  en  des  temps  réglés. 

Dominique  Cassini , et  son  fils  Jacques  Cassini , 
sont  les  premiers  qui  aient  donné  de  ces  mouve- 
mens  de  la  lune  une  explication  complète , exacte 
et  conforme  aux  observations , et  adoptée  eu  con- 
séquence partons  les  astronomes,  sauf  quelques 
modifications  dont  je  parlerai  bientôt  : elle  est  ex- 
posée par  Jacques  Cassini , dans  les  mémoires  de 
l’académie,  pour  l’année  1721  , et  dans  ses  élé- 
ment d’astronomie. 

Selon  cet  auteur,  la  libration  de  la  lune  est  pro- 
duite par  la  combinaison  du  mouvement  périodi- 
que de  celte  planète  autour  de  la  terre,  avec  un 
mouvement  de  rotation  autour  d’un  axe,  confor- 
mément aux  conditions  suivantes  : 1 l’axe  de  ro- 
tation de  la  lune  est  incliné  de  87  «degrés  et  demi 
sur  le  plan  de  f écliptique , et  de  S2  degrés  et  demi 
sur  le  plau  de  l’orbite  lunaire  ; de  sorte  que  le  plau 
de  f équateur  du  globe  de  la  lune  fait  un  angle  de 
2 degrés  et  demi  avec  le  plau  de  l’écliptique , et  un 
angle  de  7 degrés  et  demi  avec  le  plan  de  l'orbite 
lunaire.  2.°  Les  pôles  du  globe  de  la  lune  sont  pla- 
cés sur  la  circonférence  du  grand  cercle  qui  se 
• forme  en  coupant  à chaque  instant  ce  glolie  par  un 
plan  parallèle  au  grand  cercle  céleste,  qui  passe  par 
les  pôles  de  1 écliptique  et  ceux  de  l’orbite  lunaire. 
On  peut  appeler  ce  cercle  le  colure  de  la  lune. 
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par  la  même  raison  qu’on  appelle  colure  des  sols - 
tices  le  grand  cercle  qui  passe  par  les  pôles  de 
l’écliptique  et  par  ceux  du  cercle  équinoxial.  3.°  Le 
globe  de  la  lune  tourne  autour  de  son  axe,  suivant 
Tordre  des  signes , ou  d’occident  en  orient , dans 
l’espace  de  27  jours  5 heures , par  une  période 
égale  à celle  du  retour  de  la  lune  au  nœud  de  son 
orbite  avec  l’écliptique.  Ce  mouvement  est  analo- 
gue à la  révolution  que  la  terre  fait  autour  de  son 
axe,  suivant  l’ordre  des  signes,  retournant  au  mê- 
me colure  dans  l’espace  de  25  heures  56  minutes. 

Il  résulte  en  général  de  ces  suppositions , que 
si  l’on  prolonge,  par  la  pensée,  l’axe  du  globe  de 
la  lune  jusque  dans  le  ciel,  les  extrémités  de  cet 
axe  nous  paraîtront  décrire  autour  des  pôles  de  ré- 
clip tique,  dont  elles  sont  distantes  de  2 degrés  et 
demi,  deux  cercles  polaires,  d’orient  en  occident, 
en  1 8 ans  7 mois , dans  le  même  temps  et  du  mê- 
me sens  que  les  nœuds  de  la  lune.  On  voit  qqp  ce 
mouvement  est  semblable  à celui  par  lequel  les 
pôles  de  la  terre  font  leur  révolution  autour  des 
pôles  de  l’écliptique , d’orient  en  occident , suivant 
deux  cercles  qui  en  sont  éloignés  de  23  degrés  et 
demi , dans  une  période  d’environ  25qoo  années. 

Tobie  Mayer  a traité  la  même  question  dans  un 
excellent  mémoire  allemand,  imprimé  à Nurem- 
berg , en  1 750.  Il  rapporte  un  grand  nombre  d’ob- 
servations qu’il  a faites  aux  années  x 748  et  1 749 , 
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et  d’où  il  a inféré  que  l’angle  de  l’axe  lunaire  avec 
l’axe  de  l’écliptique  est  seulement  d’un  degré  tren- 
te minutes,  ce  qui  diffère  d’un  degré  de  la  déter- 
mination de  Jacques  Cassini.  Il  prétend  que  la 
même  chose  se  trouve  par  des  observations  faites 
au  temps  de  Dominique  Cassini  , et  que  sans 
doute  Jacques  Cassini  n’a  pas  connues,  puisqu’il 
n’en  dit  rien.  lies  autres  hypothèses  de  ces  astro- 
nomes sont  les  mêmes.  Je  possède  une  traduction 
française  manuscrite  du  mémoire  de  Mayer.  Ve- 
nons à la  théorie  physique. 

III. 

L’académie  des  sciences  de  Paris  proposa  pour  Théorie  phyr— 

• | f sienne  de  la  li— 

sujet  du  prix  de  1704»  cette  question  : Si  Ion  hr.it  iou  de  la 

lune. 

peut  expliquer , par  quelque  raison  physique , 
pourquoi  la  lune  nous  présente  toujours  la 
même  face?  et  comment  on  peut  déterminer 
par  les  observations  et  par  la  théorie , si  l'axe 
de  cette  planète  a quelque  mouvement  propre, 
semblable  à celui  *que  Von  connaît  dans  l’axe 
de  la  terre,  et  qui  produit  la  précession  des 
équinoxes,  et  la  nutation  de  l'axe  de  la  terre? 

M.  Lagrange  remporta  ce  prix. 

Par  le  mouvement  de  rotation , la  lune  est  aplatie 
vers  ses  pôles  j par  l’attraction  que  ses  parties  éprou- 
vent de  la  part  de  la  terre , elle  est  allongée  dans  le 
sens  du  diamètre  dirigé  vers  nous;  et  l’allonge- 
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ment  est  plus  graud  que  l'aplatissement.  D'où  l’on 
voit  que  l’action  de  la  terre  doit  imprimer  quelque 
mouvement  à Taxe  lunaire.  L’action  du  soleil  y a 
bien  aussi  quelque  part,  mais  elle  est  extrêmement 
petite , et  peut  être  négligée. 

D’Alembcrt  avait  donné , dans  les  mémoires  de 
l’académie  de  Paris,  pour  l’année  1754,  des  for- 
mules générales  pour  déterminer  les  mouvemens 
de  l’axe  d’une  planète,  dont  les  méridiens  et  les 
parallèles  sont  des  ellipses.  Ces  formules  appliquées 
à la  terre  l’avaient  conduit  à des  résultats  exacts, 
et  à peu  près  les  mêmes  que  daus  l’hypothèse  où 
les  parallèles  sont  des  cercles,  et  les  méridiens  des 
ellipsés;  mais  il  s’était  trompé,  en  appliquant  de  la 
même  manière  ces  formules  à la  lune.  Il  n’avait 
pas  fait  attention  que  la  vitesse  de  rotation  de  la 
lune  autour  de  son  axe  étant  1 5 à 14  fois  plus  len- 
te que  la  vitesse  journalière  de  la  terre , celte  diffé- 
rence produisait  des  termes  qui  peuvent  être  négli- 
gés dans  un  cas,  et  non  dans  l’autre  : et  vice 
versd.  ‘ • 

M.  Lagrange  parvient  d’abord  aux  mêmes  équa- 
tions générales  que  d’ Alcmbert , par  une  heureuse 
combinaison  du  principe  des  vitesses  virtuelles, 
avec  celui  que  Jacques  Bernoulli  et  d’AJembert 
avaient  proposé  pour  les  problèmes  de  dynamique  ; 
ensuite  il  applique  ces  formules  avec  justesse  au 
mouvement  de  l'axe  lunaire,  et  il  explique  très- 
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ingénieusement  les  phénomènes  indiqués  par  le 
programme  de  l’académie. 

La  pièce  de  M.  Lagrange,  quoique  très-belle  et 
très-digne  de  la  récompense  quelle  obtint,  n’avait 
pas  cependant  épuisé  la  matière.  L’auteur  y revint  Ac 
dans  un  excellent  mémoire,  où  il  la  traite  d’une 

9 

manière  plus  générale  et  plus  complète , soif  par 
des  intégrations  plus  rigoureuses , soit,  surtout, 
par  l’explication  exacte  de  l’accord  observé  des 
points  équinoxiaux  lunaires  avec  les  nœuds  de 
l’orbite  de  la  lune.  Cette  explication  est  le  résultat 
de  l’intégration  complète  des  deux  équations  diffé-. 
renlielles  qui  donnent  les  mouvemens  de  l’axe  lu- 
naire; et  l’auteur  y parvient  par  une  transformation 
heureuse  des  coordonnées.  Dans  le  problème  de  la 
précession  des  équinoxes , la  rapidité  du  mouve- 
ment de  rotation  de  la  terre  fait  que  dans  les 
équations  différentielles  relatives  à l’axe  de  la  terre, 
on  peut  négliger  les  termes  différentiels  du  second 
ordre,  et  traiter  ces  équations  comme  n’étant  que 
du  premier  ordre,  ainsi  que  d’Alembert  l’a  fait; 
mais  dans  celui  de  la  précession  des  points  équi- 
noxiaux lunaires,  cette  simplification  n’est  plus 
permise;  et  c’est  faute  d’avoir  intégré  complète- 
ment les  équations  dont  il  s’agit,  qu’ou  n’avait  pas 
encore  pu  rendre  raison , par  la  théorie , de  la  coin- 
r cideuce,  ou  plutôt  de  la  libration  des  nœuds  dé  - 
féqua leur  lunaire  autour  de  ceux  de  l’orbite  : phé- 
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nomène  qu’on  peut  regarder  comme  un  des  plus 
singuliers  du  système  «lu  monde. 

Parmi  des  questions  incidentes  que  l’auteur  exa- 
mine , il  en  est  une  qui  mérite  surtout  d’être  re- 
marquée : elle  consiste  à savoir  si  la  figure  non 
sphérjque  de  la  lune,  en  même  temps  quelle  pro- 
duit le  mouvement  de  l axe  lunaire , n’a  pas  aussi 
quelqu’influence  sur  le  mouvement  de  la  lune  au- 
tour de  la  terre;  M.  Lagrange  a trouvé  qu’en  ell’et 
ce  mouvement  est  un  peu  altéré  par  la  même  cause. 


SECTION  IX. 


Inégalités  du  mouvement  de  la  terre.  Obliquité 
de  U écliptique.  Mouvemens  moyens  des  pla- 
nètes^ 

. • . > 

^mcmreroettt"  Ï-iES  inégalités  de  Saturne  et  de  Jupiter  ne  per- 
.!o  n icm.  menaient  pas  de  douter  que  les  autres  planètes 
principales  n’en  éprouvassent  aussi  de  semblables, 
puisque  tous  lescoips  d’un  même  système  sont  iié- 

cessai  renient  soumis  aux  mêmes  lois.  Ainsi , le  mou- 

/ 

veinent  de  la  terre  autour  du  soleil  doit  être  alté- 
ré par  les  attractions  des  autres  planètes  : et  comme 
la  connaissance  exacte  de  ce  mouvement  influe  sur 
toutes  les  déterminations  astronomiques,  on  s’est 
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appliqué  à 1’ étendre  et  à la  perfectionner.  Dans 
celle  vue , l’académie  des  sciences  de  Paris  propo- 
sa pour  sujet  du  prix  tle  1754,  et  ensuite  de  1 j5G , 
la  théorie  des  inégalités  que  les  planètes  peu- 
vent causer  au  mouvement  de  la  terre.  Euler  - 
remporta  ce  prix. 

Si  l’on  considérait  tout  à la  fois  les  différentes 
forces  qui  agissent  sur  la  terre,  le  calcul  devien-  . 
drait  très  - compliqué.  Pour  le  simplifier,  Euler 
combine  successivement  et  séparément  l’action  du 
soleil  avec  les  forces  perturbatrices  qui  provien-* 
lient  de  Saturne,  de  Jupiter,  de  Mars,  etc.;  puis 
il  ajoute  ensemble  tous  ces  effets.  ïl  résulte  en  gé- 
néral de  cette  réunion,  i.°  uu  petit  mouvemeift 
dans  l'aphélie  de  la  terre,  suivant  l’ordre  des  si- 
gnes; 2.0  une  altération  dans  la  longitude  du  soleil 
ou  de  la  terre  ; 5.°  uu  changement  apparent  dans 
la  latitude  des  étoiles  fixes;  4-°  une  diminution 
dans  l’obliquité  de  l’écliptique.  Toutes  ces  quanti- 
tés sont  très-difficiles  à déterminer  avec  précision. 
Euler  trouve  que  la  quantité  moyenne  du  mouve- 
ment de  l’aphélie  est  d’environ  12  secondes  en  un 
an  ; que  la  diminution  moyenne  de  l’angle  d’obli- 
quité de  l'écliptique  est  de  48  secondes  par  siè- 
cle;. il  laisse  des  incertitudes  dans  les  autres. 

O11  a vu  que  si  une  planète  principale  a au  moins 
un  satellite,  la  comparaison  du  mouvement  ellipti- 
que de  ce  satellite , avec  le  mouvement  elliptique 
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qu  elle  a elle-même  autour  du  soleil , fait  connaître 
le  rapport  de  la  masse  de  la  planète  à celle  du  so- 
leil, Ici  on  aurait  une  méthode  générale  pour  trou- 
* ver  les  masses  de  toutes  les  planètes , si  les  formu- 

les qui  représentent  les  actions  de  ces  planètes  sur 
la  terre,  étaient  assez  simples,  assez  commodes, 
pour  qu’en  regardant  les  masses  comme  des  in- 
connues ordinaires,  on  put  ensuite  dégager  ces 
inconnues  avec  une  exactitude  suffisante,  par  la 
comparaison  de  la  théorie  avec  les  observations. 

* Mais  ce  moyen  est  un  peu  compliqué  et  sujet  à 
incertitude.  Euler  en  a néanmoins  fait  usage.  Se- 
lon ses  calculs , la  masse  de  Mars  est  un  peu  moin- 
dre que  celle  de  la  terre,  et  la  masse  de  Vénus  en 
Ac  a»  Piter».  est  environ  la  moitié.  Par  des  calculs  .postérieurs 
*77*'  du  même  auteur,  la  masse  de  Vénus  est  presque 

égale  à celle  de  la  terre.  • • 

II. 

Euler  n’avait  pas  fait  entrer  dans  sa  pièce  de 
J y 56,  faction  de  la  lune  sur  la  terre,  soit  parce 
qu’il  supposait  que  l’académie  n’avait  eu  en  vue 
dans  sou  programme,  que  l’action  des  planètes 
principales;  soit  parce  que  d’Alembert  venait  de 
traiter  celle  question  dans  le  troisième  volume  de 
ses  Recherches  sur  le  système  du  monde,  pu- 
blié en  1754.  , . 

Clairautlut  à l’académie,  en  1757,  un  mémoire 
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sur  V orbite  apparente  du  soleil  autour  de  la 
terre,  en  ayant  égard  aux  perturbations  pro- 
duites par  la  lune  et  par  les  planètes  princi- 
pales. Ce  mémoire,  imprimé  par  anticipation  dans 
le  volume  de  l’académie  pour  1754,  est  une  nou- 
velle application  de  la  méthode  que  l’auteur  avait 
employée  dans  la  théorie  de  la  lune  : il  est  très- 
clair  et  très-méthodique.  Outre  qu’il  complète  en 
quelque  sorte  la  pièce  d’Euler,  en  ce  qui  concerne 
l’action  de  la  lune , Clairaut  y démontre , d’une 
manière  très-simple  et  très-élégante , deux  séries 
qu’Euler  avait  énoncées  dans  sa  première  pièce  sur 
les  mouvemens  de  Saturne  et  de  Jupiter,  et  dont  il 
s’était  réservé  le  secret. 

III. 

Lorsque  d’Alembert  publia  ses  recherches  sur  obUqoUé  a* 
la  précession  des  équinoxes , les  astronomes  et  les  1 cclll'1'in 
géomètres  doutaient  encore  si  le  plan  de  l’éclipti- 
que conserve  toujours  exactement  la  même  posi- 
tion dans  le  ciel  étoilé.  D’un  côté , les  anciennes 
observations  semblaient  indiquer  positivement  une 
diminution  dans  l’obliquité  de  l’écliptique  : en  ef- 
fet, Piüiéas  l’avait  trouvée  de  23  degrés  5i  minu- 
tes; les  Arabes  la  réduisirent  à a3  degrés  35  mi- 
nutes; Vlugh-Beigh  la  trouva  de  23  degrés  5o 
minutes;  au  seizième  siècle,  ou  la  fit  de  23  degrés 
29  minutes;  aujourd’hui  elle  n’est  plus  que  de  25 
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degrés  28  minutes  ; de  là  plusieurs  astronomes  mo- 
dernes , et  entr  autres  le  chevalier  de  Louville,  ont 
conclu  que  l'obliquité  de  l’écliptirflie  va  constam- 
ment en  diminuant,  et  que  la  diminution  est  d’en- 
viron une  minute  par  siècle.  Mais  d’autres  astrono- 
mes, très-dignes  d’être  écoulés,  entr’autres  La 
Hire  et  Le  Mounier,  eu  s’appuyant  sur  leurs  pro- 
pres observations  comparées  avec  d’autres  qu’ils  re- 
gardaient comme  très-exactes,  niaient  formelle- 
ment que  l’ obliquité  de  l’écliptique  éprouvât  au- 
cun changement.  D’Alembert  embrassa  cette  der- 
nière opinion,  et  eu  lit  la  base  des  formules  qu’il 
donna  pour  calculer  le  lieu  apparent  des  étoiles 
lixes.  Mais  la  théorie  neutonienne,  appliquée  im- 
médiatement à ce  problème,  a prononcé  d’une  ma- 
nière positive  en  faveur  de  la  diminution  de  l’obli- 
quité de  l'écliptique;  d’où  il  résulte  que  les  formu- 
les citées  de  d’Alembert  avaient  besoin  de  quel- 
ques corrections. 

Euler  avait  traité  succiuctcmenl  cette  question 
dans  sa  pièce  de  1756;  il  l a approfondie  dans  un 
mémoire  particulier,  imprimé  parmi  ceux  de  l’aca- 
démie de  Berlin  pour  l’année  1704.  La  conclusion 
de  ses  recherches  est  que  l’obliquité  diminue  d’en- 
viron 49  secondes  par  siècle.  Il  donne  en  consé- 
quence de  nouvelles  formules  pour  déterminer 
exactement  les  changemens  de  positions  apparentes 
des  étoiles. 
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IV. 

Il  y avait  dans  la  théorie  dos  inégalités  des  nia-  MooTem'n* 

J o i moyens  de* 

nèles  une  question  importante  à examiner,  surtout  i,Uni,e»- 
pour  la  terre  ; savoir,  si  les  mouvemens  moyens  ne 
sont  pas  sujets  à quelques  altérations,  c’est-à-dire, 
si  toutes  les  durées  moyennes  des  révolutions  pla- 
nétaires, considérées  à divers  intervalles  de  temps, 
demeurent  toujours  exactement  les  mêmes.  Notre 
académie  proposa , en  conséquence , pour  sujet 
du  prix  de  1760,  de  déterminer  s’il  y a de  V al- 
tération dans  le  mouvement  moyen  des  planè- 
tes,-et  supposé  qu’il  yen  ait,  quelle  en  est  la 
cause?  Charles  Euler  écrivit  sous  les  yeux  de  son 
illustre  père  Léonard  Euler,  une  pièce  qui  rem- 
porta le  prix. 

Pour  résoudre  immédiatement  la  question  par 
les  observations,  il  faudrait  que  les  observations 
comparées  fussent  très-exactes  et  très-éjoignées  les 
unes  des  autres.  Or,  1 les  anciennes  observations 
sont  si  imparfaites,  qu’en  les  comparant  avec  les 
modernes,  elles  11e  donnent,  sur  le  point  dont  il  ' 
s’u  it,  que  des  résultats  vagues,  souvent  même 
contraires  les  uns  aux  autres.  2.0  Les  observations 
modernes,  supposées  très-exactes,  sont  insuffisan- 
tes quant  à la  seconde  condition.  L’auteur  de  la 
pièce  couronnée  a donc  cherché  la  solution  du 


Digitized  by  Google 


4û8  HISTOIRE  DES  MATHÉMATIQUES, 

problème  dans  le  priucipe  de  l’attraction  ueulo- 
nionne. 

Suivant  la  seconde  loi  de  Kepler,  les  carrés  des 
temps  des  révolutions  périodiques  des  planètes  au- 
tour du  soleil,  sont  entr’eux  comme  les  cubes  des 
grands  axes  des  orbites  elliptiques  primitives  et 
non  altérées.  Il  résulte  de  cette  loi , que  si  le  grand 
axe  d une  orbite  planétaire  vient  à augmenter  ou  à 
diminuer  d’une  petite  quantité  proportionnelle  au 
temps,  la  durée  de  la  révolution  augmentera  ou 
diminuera  d'une  quantité  proportionnelle  ait  carré 
du  temps.  Si  donc  les  moyens  mouvemens  sont 
sujets  à des  altérations.,  ces  altérations  se  manifes- 
teront principalement  par  les  changemens  qui 
pourront  arriver  aux  grands  axes  des  ellipses  primi- 
tives. Or,  le  grand  axe  de  l’orbite  d’une  planète  ne 
peut  varier  que  par  les  attractions  des  autres  pla- 
nètes. M.  Euler  s’est  donc  attaché  à’ découvrir  si 
ces  forces  perturbatrices  pouvaient  produire  en  ef- 
fet des  variations  sensibles  dans  le  grand  axe.  Il  n’a 
point  trouvé  dé  telles  variations;  d’où  il  a conclu 
qu’à  cet  égard  les  mouvemens  moyens  des  planètes 
demeurent  inaltérables,  au  moins  dans  une  longue 
suite  de  siècles;  car  il  faut  toujours  se  souvenir 
que  ces  problèmes  n’étant  résolus  que  par  approxi- 
mation, il  est  possible  que  les  termes  négligés, 
quelque  petits  qu’ils  soient , produisent , après  un 
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temps  ti  cs  - considérable ,’*  quelques  chaugeincns 
dans  lés  résultats. 

L’auteur  a fait  ün  autre  essai  de  calcul  : il  a trou- 
vé que  Faction  de  la  comète  de  Halley  sur  la  terre, 
pouvait  produire  quelque  trouble  dans  l’orbite  ter- 
restre ; mais  la  quantité  en  est  très-petite , et  de 
plus  s’exerce  tantôt  dans  un  seus , tantôt  dans  un 
autre;  de  sorte  qu’on  n’en  peut  rien  conclure. 

fi-'  > • ' ,yt  . . 

-,  V..  V. 

’ L’académie  voyant  par  cét  ouvrage,  d'ailleurs iu,;,tA„ce 
excellent , que  le  principe  de  l’attraction  ne  donnait 1 *lW" 
pùs  «Je  ïùmièrc  absolument  certaine  sur  les  altéra- 
tions dés  moyens  inouvemens,  et  soupçonnant 
néanmoins  toujours  qu’il  existait  de  telles  altéra- 
tions, au  moins  très-petites,  peusa  qu’on  en  trou- 
verait peut-être  la  causé  dans  la  résistance  d’une 
matière  éthérée , répandue  de  tous  côtés  dans  les 
espaces  célestes.  Ainsi  elle  proposa,  pour  sujet  du 
prix  de  1762  , la  question  , si  les  planètes  se  meu- 
vent dans  un  milieu  dont  la  résistance  pro- 
duise quelgu’effet  sensible  sur  leurs  mouve- 
mens.  Ce  prix  fut  adjugé  à la  pièce  que  j’envoyai 
au  concours. 

Il  résulte  de  mes  recherches  que  la  résistance 
de  la  matière  éthérée  tend  à diminuer  rTuue  très- 
petite  quantité  les  grands  axes  des  orbites  ellipti- 
ques des  planètes  principales  ; d’où  s’ensuivrait 


Digitized  by  Google 


yjlO  HISTOIRE  DES  JîATttX JUTI  Q UES , 

une  accélération  dans  leurs  moyens  mouvemens , 
ou  une  diminution  dans  les  durées  moyennes  des 
révolutions.  Ainsi,  supposé  que  les  observations 
indiquassent  une  telle  accélération,  et  qu’on  ne 
put  pas  d’ailleurs  l’expliyuer  pai'  le  principe  de 
l'attraction , la  résistance  de  l’éther  pourrait  en  être 
la  cause. 

Le  problème  analytique , pour  les  satellites , 
était  plus  difficile.  J’en  donnai  aussi  la  solution 
pour  la  lune  ; ce  qui  était  d’autant  plus  nécessaire , 
que  le  mouvement  moyen  de  ce  satellite  était  ce- 
lui dont  l’accélération  paraissait  la  mieux  consta- 
tée, et  que  les  géomètres  n’avaient  alors  trouvé 
aucun  moyen  de  l’expliquer  par  L’attraction, 

Halley  avait  conjecturé,  d’après  quelques  ob- 
* servatious , que  le  mouvement  moyen  de  la  lune 
s’accélère,  mais  sans  rien  statuer  sur  la  quantité. 
Mayer,  en  comparant  les  observations  de  deux 
éclipses  de  soleil,  faites  près  du  Caire,  en  997  et 
998 , par  l’astronome  Ibn-Ionis,  avec  des  obser- 
vations modernes,  avait  conclu  qu’il  fallait  ajouter 
au  mouvement  moyen  de  la  lune  une.  équation  de 
7 ou  même  de  9 secondes  par  siècle,  {^explication 
que  je  donnai  de  cette  accélération , par  la  résis- 
tance de  l’éther,  fut  alors  approuvée;  et  même  de 
savans  géomètres  l’adoptèrent. 

Eu  supposant  que  la  résistance  de  l'éther  fût  en 
effet  la  cause  de  l'accélération  du  mouvement 
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moyen  de  la  lune,  j’ai  trouvé  que  les  mouvemens 
moyens  des  planètes  principales , surtout  celui  de 
la  terre,  n’éprouveraient  que  des  altérations  pres- 
qu  insensibles,  comme  on  peut  le  voir  dans  une 
petitç  table  jointe  à ma  pièce. 

L’auteur  d’un  gros  catalogue  de  livres  astrono- 
miques est  venu  dire  , long -temps  après,  que 
j’avais  assigné  la  résistance  de  l’éther  pour  la 
çause  de  l’accélération  du  mouvement  moyen 
des  planètes.  Cela  n’est  point  exact  : il  devait 
dire  que  ma  supposition  était,  conditionnelle , et 
que  d’ailleurs  j’avais  conclu  formellement  que  l’ef- 
fet de  la  résistance  de  l’éther  était  comme  nul  pour 
les  planètes  principales;  ce  qui  paraît  aujourd’hui 
conforme  aux  observations. 


SECTION  X. 

Du  mouvement  des.  comètes. 

I. 

Les  comètes  étant  des  corps  solides,  semblables  H<,ginètlU 
aux  planètes,  un  motif  biejj  puissant  excita  les 
géomètres  du  siècle  passé , dans  le  temps  même  où 
ils  étaient  le  plus  occupés  de  la  perturbation  de  ces 
derniers  corps , à examiuer  égalementsi  une  comète, 
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en  passantdans  le  voisinage  d'une  grosse  planète, n’é- 
prouvait pas  aussi  des  altérations  dans  son  mouve- 
ment. On  attendait  le  retour  de  la  comète  de  Hal- 
laquelle,  suivaul  les  calculs  de  cet  astronome, 
devait  reparaître  vers  la  fin  de  1 y 58,  ou  le  com- 
mencement de  i y 5g.  C’était  une  occasion  Lien  fa- 
vorable d’y  appliquer  les  méthodes  modernes.  Si  la 
comète  ne  revenait  point,  on  pourrait  en  attribuer 
la  cause  à des  forces  inconnues , dont  la  théorie 
neulouienne  u’élait  pas  comptable  : si  au  contraire 
elle  reparaissait  dans  les  temps  prescrits  par  cette 
même  théorie,  elle  en  fournirait  une  nouvelle 
preuve  frappante. 

IL 

• 

Avant  de  chercher  les  perturbations  des  comè- 
tes , il  faut  connaître  d’abord  les  ellipses  que  ces 
astres  décriraient  autour  du  soleil,  si  chacun  d’eux 
tournait  librement,  et  sans  éprouver  l’action  des 
autres  corps  célestes.  Or,  ce  problème  préliminaire 
a lui-même  de  grandes  difficultés,  qu’on  a eu  bien 
de  la  peine  à surmonter  par  des  méthodes  qui  fus- 
sent applicables  à la  pratique  de  l’astronomie,  avec 
une  exactitude  suffisante.  Les  comètes  décrivent 
des  orbites  très-alloiîgées,  ou  très-différentes  du 
cercle,  et  par  conséquent  leurs  vitesses  varient 
considérablement  depuis  le  périhélie  jusqu’à  l’a- 
phélie ; il  n’y  a encore  que  la  seule  comète  de  Hal- 
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ley,  dont  on  connaisse  la  révolution  périodique , et 
même  on  ne  la  connaît  qu’à  peu  près;  ces  astres 
ne  font  en  général  que  de  courtes  apparitions , 
et  il  faut  déterminer  leurs  orbites  entières,  d’après 
les  observations  de  quelques  parties  souvent  par- 
courues avec  beaucoup  de  rapidité.  Toutes  ces 
causes  compliquent  la  question.  Cependant,  en 
supposant  que  l'on  connaisse  la  natur  e de  l'orbite, 
qu’on  sache,  par  exemple,  qu’elle  doit  être  une 
parabole  ou  une  ellipse , trois  observations  exactes 
suffisent  pour  arriver  au  but.  S'il  ne  s’agissait  mê- 
me que  d'une  recherche  analytique,  on  rappelle- 
rait assez  facilement  la  question  à la  résolution 
d’une  équation  déterminée-,  mais  cette  équation 
serait  d’un  degré  si  élevé,  que  l’astronomie  n’en 
pour  rait  tirer  aucun  secours.  On  est  donc  forcé 
d’employer  ici  des  méthodes  d'approximation. 

Neuton  eu  a proposé  deux  de  celte  dernière  es- 
pèce , l’une  dans  son  petit  traité  de  Sf sternale 
mundi,  l’autre  dans  son  livre  des  Principes , tou- 
tes deux  fondées  sur  l’hypothèse  qu’on  a trois  ob- 
servations exactes  de  la  comète. 

Dans  la  première , il  faut  que  les  trois  observa- 
tions soient  peu  éloignées  l’une  de  l’autre,  de  sorte 
qu’on  puisse  regarder  sensiblement  comme  des  li- 
gnes droites  les  deux  portions  de  l’orbite , sépa- 
rées par  l’observation  intermédiaire.  ]\cuton  sup- 
pose d’ailleurs  que  les  vitesses  de  la  comète,  sui- 
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vaut  ces  lignes  droites , varient  conformément  aux 
lois  du  mouvement  parabolique,  en  considérant  à 
cet  égard  l’orbite  partielle  comme  un  arc  de  para- 
bole ; ce  qui  donne  des  résultats  qui  n’ont  pas  tout 
à fiât  l’exactitude  nécessaire. 

La  seconde  méthode  de  Neuton  approche  plus 
de  la  vérité  : l’auteur  considère  les  deux  portions 
de  l’orbite  comme  réellement  curvilignes  et  para- 
boliques ; mais  par  là,  il  parvient  à des  formules  et  à 
des  constructions  géométriques,  plus  compliquées, 
et  d’un  usage  moins  commode  pour  les  calculs  as- 
tronomiques. 

Les  avantages  attachés  à la  simplification  de  ces 
calculs  ont  fait  imaginer  plusieurs  autres  métho- 
des, dont  quelques-unes  sont  très-utiles,  ou  du 
moins  très-belles  quant  à la  partie  analytique.  Celle 
que  Bouguer  a proposée  est  de  ce  nombre.  Il  sup- 
, Ac  iic  Pan»,  pose  que  l’on  ait  trois  observations  peu  éloignées 
l’une  de  l’autre , tant  de  la  longitude  que  de  la  lati- 
tude de  la  comète  ; que  les  portions  de  l’orbite , 
comprises  entre  les  observations,  puissent  être  re- 
gardées comme  rectilignes  ; et  que  de  plus  les  vites- 
ses de  la  comète  puissent  être  censées  uniformes 
dans  chaque  partie.  D’après  ces  bases,  il  parvient  à 
des  formules  algébriques,  qui  pourraient  être  ap- 
pliquées à la  pratique  ; mais  la  troisième  supposi- 
tion, celle  de  X uniformité  des  vitesses  de  la  co- 
mète, est  trop  libre;  et,  sur  ce  point,  la  méthode 
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de  Bouguer  est  inférieure  aux  méthodes  de  Neu- 
ton  ; aussi  a-t-elle  été  abandonnée. 

Euler,  dans  sa  dissertation  : Theorià  motus 
planetarum  et  cometarum,  1 744  > a considéra- 
blement simplifié  la  seconde  méthode  de  Neuton  , » 

mais  d’une  manière  un  peu  indirecte.  D’abord  il 
forme  une  équation  déterminée  parle  moyen  de 
trois  observations  peu  éloignées  les  unes  des  au- 
tres; mais,  au  lieu  de  résoudre  directement  cette 
équation,  qui  est  très-compliquée,  il  emploie  une 
quatrième  observation  à laquelle  il  fait  quadrer 
l’équation  par  de  fausses  positions  successives 
d’où  il  tire  enfin  la  valeur  approchée  de  l iucon- 
nuc. 

En  1761,  Lambert  publia  un  ouvrage  intitulé  : 

_ ^4  . cn  17-8  , 

Insigniores  orlutœ  cometarum  proprietales,  qui  mort  «1 1778, 
est  principalement  remarquable  par  ce  beau  théo- 
rème : Si  deux  ellipses  ont  le  même  grand  axe; 
que  dans  chacune  d’elles  on  considère  un  arc  ter- 
miné par  deux  points,,  tels  que  la  somme  des 

rayons  vecteurs  menés  ïaux  extrémités  de  l’arc  de 
‘ | ' 
l’une  des  ellipses,  soit  égale  à la  somme  des  rayons 

vecteurs  menés  aux  extrémités  de  l’arc  correspon- 
dant de  l’autre  «Uipse,  et  que  de  plus  les  cordes 
soient  égales  dans  les  deux  ellipses  : les  temps  em- 
ployés à parcourir  les  deux  arcs  seront  égaux, 
quelles  que  soient  les  excentricités  de  ces  ellipses. 

Ce  théorème  s’applique,  avec  quelque  chauge- 
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ment,  à la  parabole.  L’auteur  en  a fait  le  plus  heu- 
reux usage. 

M.  Tcmpelhoff,  dans  un  mémoire  qui  partagea 
le  prix  de  l’académie  de  Berlin  sur  la  théorie  des 
comètes,  pour  l’année  1772,  a emprunté  quelques 
propositions  de  Lambert;  mais  il  y a joint  d’autres 
belles  recherches  de  son  invention , et  il  en  a fait 
l’application  à la  comète  de  1771. 

M.  Lagrange  a donné , dans  les  volumes  de  l’a- 
cadémie de  Berlin , pour  les  années  1 778  et  1783, 
trois  mémoires  sur  celte  matière.  Dans  le  premier, 
il  discute  les  méthodes  que  je  viens  d’indiquer  ; 
dans  le  second  et  le  troisième,  il  propose  et  per- 
fectionne une  méthode  qui  ne  pouvait  pas  man- 
quer d’être  excellente , quant  à la  partie  analyti- 
que ; 011  regrette  que  l’auteur  n’en  ait  pas  fait  des 
applications.  Ces  sortes  d’applications  sont  elles- 
mêmes  souvent  très- pénibles , et  demandent  des 
éclaircissemens , des  abréviations  que  le  seul  auteur 
des  formules  algébriques  peut  bien  donner. 

On  trouve,  dans  le  volume  de  l’académie  des 
’ sciences  det Paris,  pour  l’année  1779,  une  solution 
du  problème  des  comètes,  par  Duséjour;  et  dans 
celui  pour  l’année  1 780 , une  autre  solution  par 
M.  Laplace.  Ces  deux  auteurs  ont  obtenu,  par  des 
moyens  différens,  des  résultats  plus  simples  que 
ceux  de  la  seconde  pièce  de  M.  Lagrange , qui  a 
pris  de  là  occasion  de’  perfectionner  et  de  géné- 
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r alise  r sa  méthode,  dans  son  troisième  mémoire.  _ 

M.  Legendre  a traité  la  même  question  dans 
deux  mémoires  publiés  en  i8o5.  Sa  méthode  a 
l’avantage  de  s’appliquer  facilement  aux  observa-  * 

tions.  En  faisant  cette  application  à la  comète  du 
mois  d’octobre  i8o5,  l’auteur  a montré  l’attention 
scrupuleuse  avec  laquelle  il  faut  discuter  les  don- 
nées du  problème,  pour  distinguer  les  termes  qui 
doivent  être  conservés , d’avec  ceux  qu’on  peut  né- 
gliger. 

uy  a encore  plusieurs  autres  èxcellens  ouvrages 
sur  la  théorie  des  comètes,  tels,  par  exemple,  que 
les  deux  dissertations  de  M.  Heunert,  qui  obtin- 
rent X ctccessit,  du  prix  de  l’académie  de  Berlin , en 
1778.  Mais  je  ne  puis  pas  pousser  plus  loin  ce  dé- 
tail. Je  viens  ' au  problème  des  perturbations  de  la 
«omè  te  de  Halley* 

ïlf. 

Ce  grand  astronome -géomètre  avait  reconnü  P(!rturb,lio. 
que  la  comète,  en  vertu  de  l’attraction  de  Jupi- 
ter,  avait  dû  mettre  un  peu  plus  de  temps  à faire  la 
révolution  de  1607  à 1682,  qu’elle  n’en  mettrait 
à faire  la  révolution  suivante  ; mais  ce  calcul  ne 
pouvait  pas  avoir  la  même  exactitude  que  ceux  des 
méthodes  modernes.  De  plus  Halley  avait  négligé 
l’attraction  de  Saturne,  dont  la  masse  est  environ 
le  tiers  de  la  masse  de  Jupiter;  ce  qui  devait  pro- 
11.  27 
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duire  aussi  un  dérangement  sensible  dans  la  co- 
mète. Les  attractions  de  la  terre  et  des  autres  pla- 
nètes sont  ici  très  - petites , et  peuvent  être  né- 
gligées. 

Clairaut  fut  le  premier  qui  entreprit  de  déter- 
miner les  inégalités  de  cette  comète , en  ayant 
égard  aux  attractions  de  Jupiter  et  de  Saturne.  Le 
problème , quoique  semblable  dans  le  fond  à celui 
des  planètes,  en  différait  cependant  en  deux  points 
essentiels:  dans  le  mouvement  des  planètes,  les 
orbites  sont  peu  excentriques , et  peu  inclinées  les 
unes  par  rapport  aux  autres  ; dans  celui  des  comè- 
tes, les  rayons  vecteurs  changent  considéi-able- 
ment,  et  l’orbite  de  la  comète  peut  faire  un  très- 
grand  angle  avec  l’orbite  de  la  planète  perturba- 
trice. Or,  ces  différences  changent  nécessairement 
la  nature  ou  le  choix  des  moyens  qu’il  faut  em- 
ployer, daus  les  deux  cas , pour  parvenir  à des  sé- 
ries convergentes.  Clairaut  se  livra  avec  ardeur  à 
ce  nouveau  travail  ; et  avec  le  secours  de  quelques 
disciples  qui  l’aidaient  à convertir  les  formules  ana- 
lytiques en  nombres , il  se  trouva  en  état  d’aunon- 
cer  dans  l’assemblée  publique  de  l’académie  des 
sciences,  du  14  novembre  1758,  que  la  comète 
paraîtrait  au  commencement  de  1 759,  et  qu’elle 
passerait  à son  périhélie  vers  le  i5  avril  suivant. 
Cette  annonce,  présentée  avec  beaucoup  de  ré- 
serve et  de  modestie,  fit  la  plus  grande  sensation 
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.parmi  les  savans , et  même  parmi  les  gens  du  mon- 
de. Dès  ce  moment,  toutes  les  lunettes  furent  poin- 
tées vers  la  partie  du  ciel , où  l’on  savait  d’avance 
que  la  comète  devait  paraîne.  Les  astronomes 
français  la  cherchaient  avec  une  espèce  d intérêt 
national.  Elle  fut  aperçue  en  Saxe,  en  iy58  : onia 
vit  à Paris , le  4 janvier  1 75g.  Aussitôt  que  la  nou- 
velle de  cette  apparition  commence  à se  répandre 
dans  les  sociétés  de  Paris , on  euteud  retentir  de 
tous  côtés  le  nom  de  Clairaut.  Ou  lui  attribue 
tout  1 honneur  d’avoir  prédit  le  retour  de  la  co- 
mète ; la  voix  des  savans  qui  réclament  les  droits 
de  Halley,  est  étouÜée,  Quelques  disciples  de 
Clairaut , un  peu  trop  zélés  pour  sa  gloire,  allèrent 
jusqu’à  imprimer  que  sa  solution  du  problème  des 
trois  corps  avait  sur  toutes  les  autres  un  avantage 
particulier  qui  la  rendait  seule  applicable  au  mou- 
vement des  comètes  : avantage  qu’ils  faisaient  con- 
sister en  ce  quelle  donne  l'équation  de  l’orbite, 
sous  une  forme  telle  qu’une  partie  représente  le 
mouvement  elliptique , l’autre  l’effet  des  perturba- 
tions; mais  s’ils  avaient  été  un  peu  plus  instruits, 
ou  si  Clairaut  avait  voulu  les  en  avertir,  ils  au- 
raient vu  que  le  calcul  tout  seul,  et  sans  le  se- 
cours d’aucun  artifice,  menait  ■fcfc'dialement  à la 
forme  citée,  en  cherchant  directement  la  na- 
ture de  l’orbite  réelle,  comme  il  fallait  le  faire 
dans  le  cas  des  comètes. 
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Tous  ces cloges  exagérés  et  exclusifs,  prodigués 
à Clairaut , attaquaient  indirectement  Euler  et 
d’ Alembert.  Le  géomètre  étranger  ignora  ou  dissi- 
mula cette  injustice.  Bien  sûr  que  sa  méthode 
pour  les  perturbations  des  planètes  s'appliquait 
également  aux  comètes,  il  ne  fit  aucune  réclama- 
tion. En  général,  il  regardait  la  renommée  avec 
un  stoïcisme  qui  marque  la  supériorité  de  son  gé- 
nie et  de  sa  raison.  11  aimait  la  géométrie,  pour 
elle-même,  et  non  pour  en  faire  ostentation;  il 
répandait  de  tous  côtés,  dans  les  recueils  des  aca- 
démies, dans  les  journaux,  dans  des  ouvrages  par- 
ticuliers, ses  nombreuses  découvertes  ; et  souvent 
elles  devenaient  la  proie  de  quelques  corsaires , qui 
s'en  emparaient  sans  façon,  et  sans  se  donner  mê- 
me la  peine  de  déguiser  un  peu  leurs  larcins.  Ja- 
mais il  ne  s’en  plaignait,  et  lorsque  ses  amis  lui  re- 
prochaient cet  excessif  abaudou  de  ses  droits,  il 
répondait  froidement  : Cela  n’est  plus  d moi y 
aussitôt  qu’une  chose  est  imprimée,  elle  appar- 
tient d tout  le  monde. 

D’Alembcrt  ne  put  montrer  la  même  indiffé- 
rence dans  l'affaire  des  comètes.  Vivant  au  milieu 
du  tourbillon  de  Paris,  où  il  avait  sans  cesse  les 
oreilles  étOurclH^dc  la  prédiction  de  Clairaut, 
ayant  sacrifié  aux  sciences  de  très-grands  a\  antages 
que  la  fortune  lui  avait  offerts  plusieurs  fuis,  il  ne 
Voulait  pas  du  moins  qu’on  cherchât  à ternir  la 
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gloire  de  ses  travaux  scientifiques , le  seul  Lieu  au- 
quel il  attachait  uu  véritable  prix.  Il  garda  néan- 
moins long-temps  le  silence;  mais  enfin  quelques 
écrits  où  Clairaut  était  un  peu  trop  exalté  à ses  dé- 
pens, le  forcèrent  de  se  défendre,  et  d’établir  un 
compte  sur  les  progrès  qu’ils  avaient  fait  faire  l’un 
et  l’autre  au  système  du  monde. 

• 

IV. 

Clairaut  avait  publié,  eu  1760,  son  livre  sur  la  nt.pntr  «nr. 

1 ' d’Aicnibcrt  et 

Théorie  du  mouvement  des  comètes.  L’année  ciu«ut sut  u 

pr<»bicmt  des 

suivante,  d’Alembert  traita  la  même  question  dans 
le  tome  second  de  ses  Opuscules  mathé/nati- 
gués,  par  les  méthodes  qu’il  avait  déjà  employées 
pour  la  lune  et  les  planètes  principales.  Ces  mé- 
thodes, modifiées  et  appropriées  aux  comètes» 
produisirent  une  foule  de  recherches  analytiques» 
très-savantes  et  très-ingénieuses,  dout  le  principal  * 

objet  était  de  diminuer  considérablement  des  cal- 
culs, qui  sont  par  eux-mêmes  d’une  longueur  la- 
tigante.  L’auteur  obtint  l’approbatiun  et  les  éloges 
des  géomètres;  mais  voulant  aussi  donner  à «Vau- 
tres lecteurs  une  idée  générale  de  son  travail,  il  fit 
imprimer,  dans  le  journal  encyclopédique  du  mois 
de  février  1 762,  une  lettre  dans  laquelle  il  eu  exr- 
pose  les  principaux  résultats,  avec  des  réflexions  * 
critiques  sur  celui  de  Clairaut.  Cette  lettre  se  ré-  • 
duit  aux  assertions  suivantes , dont  il  faut  voir  les 
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preuves  dans  le  volume  des  Opuscules  mathéina- 
tifjues  Que  j’ai  cité. 

i.°  Le  calcul  de  d’Alembert,  pour  la  partie  su- 
périeure de  l’orbite,  est  beaucoup  plus  simple  que 
celui  de  Clairaut.  2.°  La  méthode  de  Clairaut 
laisse  même  dans  ce  calcul  des  incertitudes  consi- 
dérables et  dangereuses,  par  la  fausse  et  vague  hy- 
pothèse à laquelle  il  est  obligé  d’avoir  reciM-s  sur 
la  position  du  périhélie  : inconvénient  que  d’Alem-, 
bert  a évité.  5.°  Lorsque  la  comète  se  rapproche 
de  son  périhélie  vers  la  fin  de  la  seconde  révolu- 
tion , il  est  alors  très-essentiel  de  ne  pas  commettre 
une  trop  grande  erreur  dans  la  position  de  la  pla- 
nète perturbatrice  : d’Alembert  parvient  au  but  » 
d’une  manière  certaine;  Clairaut  semble  n’y  arri- 
ver que  par  hasard.  4.°  Dans  la  partie  de  l’orbite, 
qui  s’étend  depuis  le  périhélie  jusqu’à  yo  degrés  de 
part  et  d’autre,  d’Alembert  trouve  le  moyen  de  se 
passer  des  quadratures  dans  un  grand  nombre  de 
cas , et  par  conséquent  d’abréger  encore  considé- 
rablement le  calcul  de  cette  partie  de  l’orbite;  ce 
que  Clairaut  n’a  pas  fait.  5.°  Dans  la  double  por- 
tion de  l’orbite,  qui  s’étend  depuis  le  point  où- la  . 
comète  est  aussi  distante  du  soleil  que  Jupiter,  jus- 
qu’au point  où  sa  distance  au  soleil  est  égale  à 20 
fois  le  rayon  du  grand  orbe,  d’Alembert  trouve 
encore,  par  une  considération  qui  lui  est  propre, 
le  moyen  d’abréger  beaucoup  le  calcul.  6.°  Daus 
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les  cas  même  où  d’Alembert  est  obligé  de  recourir 
aux  quadratures , il  réduit  toujours  le  calcul  à des 
quadratures  simples  et  totales,  et  jamais  à des  qua- 
dratures représeutées  par  un  double  signe  d inté- 
gration, comme  celles  que  Clairaut  a mises  en 
œuvre.  7.0  Enfin  d’Alembert  fait  voir  que  l’erreur 
d’un  mois  que  Clairaut  avait  commise  dans  la  pré- 
diction du  passage  de  la  comète  au  périhélie  ( qui 
eut  lieu  le  1 5 mars  ) , doit  être  comparée  non  pas  à 
une  seule  révolution,  et  encore  moins  à la  somme 
de.  deux  révolutions , comme  les  amis  de  Clairaut 
et  lui-même  l’avaient  avancé,  mais  à la  différence 
de  deux  révolutions,  ce  qui  augmente  beaucoup  la 
quantité  relative  de  cette  erreur.. 

A toutes  ces  observations,  Clairaut  n’opposa 
guère  ( Journal  des  Savans,  juin  1762)  qu’une 
réponse  générale  et  vague.  Sa  principale  défense 
est  que  si  sa  méthode  analytique  est  un  peu  longue 
eu  certains  cas,  elle  est  du  moins  toujours  très-fa- 
cile à mettre  en  pratique , surtout  au  moyen  de 
quelques  tables  suivant  lesquelles  il  a disposé  ses 
formules  générales  5 ce  qui  facilite  les  traductions 
numériques,  sans  qu’on  ait  beaucoup  à craindre  les 
erreurs  presqu’inévilables  dans  ces  sortes  de  cal- 
culs. On  aperçoit  qu’il  reconnaît,  au  moins  en  par- 
tie, les  avantages  de  la  méthode  de  d’Alcmbert;  il 
cherche  seulement  à les  atténuer.  Sur  l’estimation 
de  son  erreur  dans  la  prédiction  du  retour  de  la 
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comète,  il  lait  des  réflexions  qui  tendent  plutôt  à 
prouver  la  sévérité  que  l’injustice  de  la  critique.  H 
y a cependant  dans  1 écrit  de  Clairaut  un  article 
qui  devait  l'aire,  et  qui  fit  en  efïet,  une  forte  îm- 
pression  sur  nu  grand  nombre  de  lecteurs  \ c’est 
1 endi  oit  ou  il  reproche  a d Alembert  de  ne  s’être 
occupe  du  problème  des  comètes,  qu’après  le  retour 
de  celle  que  1 on  attendait,  sans  s’exposer  au  dan- 
ger d une  prédiction  qu  on  pouvait  regarder  com- 
me la  pierre  de  touche  des  méthodes.  D’Alemhert 
est  effectivement  inexcusable  aux  yeux  delà  multi- 
tude, d avoir  laissé  échapper  l’occasion  de  partici- 
per au  iuerite  de  montrer  une  grande  application 
de  la  géométrie  a 1 astronomie,  11  trouva  grâce  de- 
vant ceux  qui  connaissaient  son  goût  extrême  et 
presqu  exclusif  pour  les  recherches  spéculatives, 
et  son  aversion  pour  les  calculs  purement  numéri- 
ques A quoi  l’on  peut  ajouter  que  Clairaut  selait 
associé  plusieurs  coopérateurs  qui  l'aidaient  à tra- 
duire ses  formules  en  nombres,  tandis  que  d’A- 
lembert  travaillait  seul,  et  qu’il  se  serait  même  fait 
scrupule  de  confier  les  résultats  de  ses  calculs  ana- 
lytiques à des  mains  étrangères. 


Cette  discussion  sur  le  problème  particulier  des 
cometes  donna  bientôt  lieu  à un  parallèle  entre  les 
méthodes  que  nos  deux  géomètres  avaient  ein- 
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plovées  daus  le  problème  général  des  trois  corps. 

Clairaut  se  Jelicitait  beaucoup  d’avoir  trouvé , 
par  une  intégration  heureuse  et  délicate,  comme 
il  disait,  une  équation  où  la  partie  principale  da 
mouvement  était  séparée  des  perturbations.  D’A- 
lembert  lui  prouva , i .°  qu’on  savait  intégrer  depuis 
long-temps  les  équations  de  pareille  nature  ; 2.”  que 
dans  le  cas  des  planètes , la  forme  de  1 intégrale  que 
Clairaut  vante,  a l’inconvénient  d’introduire  dans 
l’expression  du  rayon  vecteur  des  arcs  de  cercle 
qui  ne  doivent  pas  s’y  trouver';  3.*  que  dans  le  pro- 
blème des  comètes , cette  forme  de  l’intégrale  est 
amenée  nécessairement  par  La  nature  du  calcul.  On 
ne  voit  pas  que  Clairaut  ail  fait  des  réponses  abso- 
lument satisfaisantes  sur  ces  trois  articles. 

La  peine  qu’il  éprouva  dans  toutes  ces  discus- 
sions, et  qu’il  ne  dissimulait  pas  lui-même,  fut  un 
peu  adoucie  par  le  triomphe  qu’il  obtint  en  1762. 
11  partagea  avec  Jean-Albert  Euler  le  prix  que  l’a- 
cadémie de  Pélersbourg  avait  proposé  sur  la  théorie 
des  comètes.  Sa  pièce  est  une  ■extension  et  une  rec- 
tification des  méthodes  contenues  dans  son  ou- 
vrage de  1 760.  Le  mémoire  de  Jean-Albert  Euler 
ost  un  développement  et  une  application  des  mé- 
thodes de  son  illustre  père. 

J’ajouterai  ici,  à la  louange  de  Clairaut,  une  re- 
marque faite  dans  ces  derniers  temps.  On  a recon- 
nu que  la  planète  d’Herschel  avait  causé  une  petite 
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augmentation  dans  le  mouvement  de  la  comète.  Si 
Clairaut  avait  pu  prévoir  cet  effet*  il  aurait  mis 
plus  de  précision  daus  l’annonce  du  passage  de  la 
comète  au  périhélie. 

VI. 

Qu’on  me  permette,  avant  d’aller  plus  avant, 
une  digression  qui  ne  sera  pas  cependant  tout  à, 
fait  étrangère  à mon  sujet,  puisque  je  m’y  propose 
de  défendre  Clairaut  et  d’Alembert  contre  des  at- 
taques très-déplacées,  très-injustes,  et  de  donner 
quelques  détails  sur  le  personnel  de  ces  deux  hom- 
mes illustres,  que  j’ai  connus  intimement  l’un  et 
l’autre. 

Les  gens  du  monde,  ennemis  secrets  et  jalons, 
du  mérite  littéraire,  eux  qu’on  voit  Iqus  les  jours 
taire  retentir  les  tribunaux  de  leurs  procès  pour 
tle  misérables  intérêts  d’argent  , s’avisèrent  de 
condamner  la  chaleur  avee  laquelle  nos  deux 
grands  géomètres  se  disputaient  de  sublimes  véri- 
tés : comme  si  les  hommes  en  qui  réside  le  feu  sa- 
cré du  génie , pouvaient  étouffer  l’ambition  de  la 
gloire  et  de  la  supéiiorité,  qu’il  excite  lui-même  ! 
Je  sais  que  la  solitude  et  une  forte  application  au 
travail  amortissent  quelquefois,  ou  modèrent  du 
moins  ce  sentiment  impérieux  ; mais  il  existe  tou- 
jours, la  société  l’exalte,  et  la  livalité  des  talens  di- 
visera toujours  les  hommes  qui  courent  la  même 
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carrière.  Un  jour  BufTon  s’entretenant  avec  un  de 
ses  amis  sur  c^palheureux  penchant  du  cœur  hu- 
main , disait  ( et  je  crois  qu’il  a imprimé  quelque 
part  lamêmechose)  : L’em^re  de  l’opinion  n’est- 
il  donc  pas  assez  vaste , pour  que  chacun  trouve 

à y habiter  tranquillement  ! Oui , répondit 

l’ami  ; mais  la  dispute  sera  toujours  à qui  aura 
la  meilleure  habitation.  11  ne  faut  donc  pas  juger 
les  grands  hommes  par  les  faiblesses  qui  leur  sont 
communes  avec  ceux  qui  ne  le  sont  pas.  Les  qua- 
lités sociales , qu’on  ne  Saurait  d’ailleurs  trop  esti-> 
mer , trop  rechercher  pour  la  facilité  et  le  bonheur 
du  commerce  de  la  vie,  n’ont  qu’une  existence 
temporaire  : les  monumeus  du  génie  vivront  éter- 
nellement; c’est  parla  que  la  postérité  considère 
d’Alcmbert  etClairaut,  et  que  la  France  s’honore 
de  leur  avoir  donné  la  naissance. 

Çlairaut  suça,  pour  ainsi  dire,  la  géométrie  arvec  porlrai,  a<> 
le  lait.  Fils  d’un  maître  de  mathématiques,  il  apprit  cu'r^H' 
rapidement  de  lui  les  éJémenS  de  ces  sciences.  A 
l’âge  de  seize  ans,  il  publia  un  ouvrage  intitulé  : 
Recherches  sur  les  courbes  à double  courbure , 
qui  lui  marqua  dès-lors  une  place  distinguée  parmi 
les  grands  géomètres.  Deux  ans  après,  l’académie 
des  sciences  le  reçut  au  nombre  de  ses  membres, 
dél  ogeant  en  sa  faveur  à l’usage  où  elle  élliit  de 
n’admettre  dans  son  son  sein  que  des  hommes  d’un 
âge  mûr.  Ce  choix,  approuvé  généralement,  fut 
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justifié  par  les  profonds  mémoires  dont  Ciairaut 
enrichit  les  recueils  de  cette  sa*at^jj|  compagnie. 
En  1 7 56 , il  fut  envoyé  en  Laponie,  avec  Mauper- 
tuis,  Camus  et  Le  Méfcnier,  pour  mesurer  un  arc 
du  méridien  terrestre.  J’ai  parlé  de  sou  Traité  de 
la  figure  de  la  terre,  et  de  ses  Recherches  sur  le 
système  du  monde  : sa  haute  réputation  est  prin- 
cipalement fondée  sur  ces  ouvrages. 

11  avait  le  faible  de  presque  tous  les  grands  hom- 
mes : il  aimait  un  peu  trop  la  célébrité.  Adroit  à 
saisir  tons  les  moyens  de  s’attirer  des  applaudissc- 
mens,  il  dirigeait  ordinairement  ses  recherches 
vers  des  objets  dont  un  grand  nombre  de  person- 
nes pouvaient  apprécier , sinon  la  théorie , au 
moins  les  résultats;  il  travaillait  ses  ouvrages  avec 
un  extrême  soin,  et  presque  toujours  il  leur  don- 
nait toute  la  perfection  dont  ils  étaient  suscepti- 
bles. Ses  Elémens  de  géométrie  et  d’algèbre  lui 
firent  des  panégyristes  nombreux  et  zélés  parmi 
les  jeunes  étudians  de  ces  sciences,  flattés  d’avoir 
pour  guide  un  géomètre  du  premier  ordre.  Un  ca- 
ractère doux  et  liant,  une  grande  politesse,  une 
attention  scrupuleuse  à ne  jamais  blesser  l’amour- 
propre  d’autrui , lui  donnèrent  dans  le  grand  monde 
une  existence , uue  considération  que  le  talent  seul 
n'auraàl  pas  obtenues.  Par  malheur  pour  les  scien- 
ces , il  se  livra  trop  à l’empressement  général  qu’on 
avait  de  le  connaître  cl  de  le  posséder.  Engagé  à 
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des  soupers,  à des  veilles , entraîné  par  un  goût  vif 
pour  les  femmes,  voulant  allier  le  plaisir  à ses  tra- 
vaux ordinaires,  il  perdit  le  repos,  la  santé,  et  enfin 
la  vie  à l’âge  de  cinquante-trois  ans , quoique  son 
excellente  constitution  physique  parût  lui  promet- 
tre une  bien  plus  longue  carrière. 

D’Alembert  n’eut  que  de  médiocres  secours  Portr»!* 

1 # ^ d’Alembert. 

pour  sa  première  instruction;  il  se  forma  tout  seul, 
aux  sciences,  si  l’on  excepte  les  leçons  qu’il  reçut 
sur  les  élémens  au  college  Muzarin.  Bientôt  il  prit 
un  vol  rapide.  A l’âge  de  vingt  ans,  il  se  fit  con- 
naître à l’académie  des  sciences , par  un  mémoire 
sur  le  calcul  intégral,  où  il  rectifiait  et  éieudai^ 
quelques  méthodes  de  l 'Analyse  démontrée  du 
P.  Reyneau.  Peu  de  temps  après,  cette  compagnie  An 
l’admit  au  nombre  de  ses  membres.  Le  reste  de  sa 
vie  a été  rempli  par  une  foule  de  mémoires  et  d’ou- 
vrages particuliers  , où  brillent  partout  le  génie  de 
l’invention  , et  une  fécondité  dont  il  y a peu 
d’exemples.  11  ne  se  borna  pas  aux  sciences  exactes  : 
tout  le  monde  connaît  ses  ouvrages  de  littérature, 
entr’autres  sa  belle  Préface  de  l'Encyclopédie.  Je 
ne  dissimulerai  pas  que  celte  multitude  de  travaux 
nuisit  un  peu  à la  clarté  dans  ses  recherches  scien- 
tifiques. Le  passage  continuel  d’un  objet  à l’autre 
ne  lui  permettait  pas  de  donner  tout  le  développe- 
ment, toute  la  simplicité  nécessaires  pour  mettre 
des  matières  abstraites  à la  portée  du  plus  graud 
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nombre  des  lecteurs.  Quand  on  lui  eu  faisait  une 
petite  guerre , il  répondait  : Le  grand  point  est 
de  trouver ; on  ne  manquera  jamais  de  met- 
teurs en  œuvre. 

11  aimait  la  louange,  mais  la  louange  sentie,  mé- 
prisant ces  éloges  de  tradition  et  ces  fades  compli- 
meus  que  le  monde  distribue  au  hasard.  Excellent 
homme,  ami  tendre  et  compatissant,  bienfaiteur 
généreux , il  eut  toutes  les  vertus  essentielles.  Les 
défauts  qu’on  lui  a reprochés  dans  la  société  avaient 
leur  source  dans  un  fond  de  gaîté  et  de  plaisante- 
rie , auquel  il  s’abandonnait  quelquefois , sans  gar- 
^der  assez  les  mesures  de  la  discrétion  et  de  la  pru- 
dence. 11  éconduisait,  par  un  accueil  glacial,  les 
flatteurs  ou  les  importuns  qui  venaient  l’obséder. 
J’aime  mieux , disait-il , être  incivil  qu  ennuyé. 
Ne  demandant  jamais  rien  aux  hommes  en  place, 
il  s’était  réservé  le  dangereux  privilège,  qu’il  pos- 
sédait au  plus  haut  degré,  de  leur  donner  finement 
des  ridicules,  quand  l’occasion  s’en  présentait.  On 
jugeqti’avec  de  tels  principes,  une  telle  conduite , 
il  devait  se  faire  (ce  qui  arriva  en  effet)  un  monde 
d’ennemis.  Quelques  gens  de  lettres,  bas  et  jaloux , 
ne  lui  pardonnèrent  pas  de  vouloir  partager  leurs 
travaux  et  leurs  lauriers  : ils  auraient  respecté  en 
lui  le  grand  géomètre  seul;  ils  cherchaient  à ra- 
baisser le  littérateur  devenu  leur  rival;  et  parce 
qu’il  n’était  peut-être  pas  au  premier  rang  dans  cet 
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ordre  des  facultés  humaines , l’envie  tentait  de  faire 
croire  qu’il  n’y  était  pas  non  plus  dans  l’autre  : rai- 
sonnement sophistique  et  insignifiant;  on  aurait 
dû  au  contraire  plutôt  conclure  que  ce  passage 
des  épines  de  la  haute  géométrie  aux  fleurs  de  la 
littérature , marquait  la  flexibilité  d’un  génie  supé- 
rieur, dont  le  talent  principal  se  portait  aux  scien- 
ces exactes. 

Comme  j’écris  une  histoire  et  non  pas  un  pané- 
gyrique, je  me  permettrai  de  rapporter  quelques 
hérésies  de  ce  grand  homme , en  matière  de  phy- 
sique et  de  littérature. 

Sa  passion  pour  les  sciences  spéculatives,  justifiée 
par  tant  de  belles  découvertes,  lui  donnait  de  l’éloi- 
gnement pour  les  applications  pratiques , comme 
je  l’ai  déjà  remarqué.  De  là,  il  faisait  peu  de  cas  des 
simples  observateurs , des  physiciens  à machi- 
nes, etc.  Quand  on  le  plaisantait  sur  son  igno- 
rance de  certains  faits  de  physique,  connus  des 
hommes  les  plus  médiocres , il  disait  : J’aurai 
toujours  le  temps  d’ apprendre  ces  belles  cho- 
ses. Il  est  mort  sans  les  avoir  apprises. 

En  littérature , il  avait  adopté  à peu  près  le  sys- 
tème de  Lamotle  : il  voulait  des  pensées  dans  la 
poésie;  les  images,  l’harmonie,  le  choix  pittores- 
que des  expressions,  n’étaient  pour  lui  qu’un  mé- 
rite fort  secondaire.  Il  avait  le  malheur  de  ne  pas 
bien  sentir  la  supériorité  des  vers  de  Racine  sur 
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ceux  de  Voltaire.  Il  était  encore  plus  injuste  envers 
le  célèbre  lyrique  Jean -Baptiste  Rousseau,  qu'il 
affectait  de  dépriser  dans  les  conversations  particu- 
lières, quoiqu’il  lui  rendît  à peu  près  justice  dans 
ses  écrits  imprimés.  Vainement  ses  amis  cher- 
chaient à le  rappeler  aux  principes  du  goût  géné- 
ral : le  goût  ne  se  prouve  point.  Je  me  rappelle 
qu’un  jour  où  il  outrait  la  critique  à ce  sujet,  de- 
vant une  assemblée  nombreuse  où  Saint-Lambert 
se  trouvait , celui-ci  alla  prendre  un  Rousseau  dans 
la  bibliothèque , et  lut  en  poète  la  Cantate  de  Bac- 
chus,  qui  enleva  tout  l’auditoire;  puis  remettant  le 
livre  àd’Alembert:  Mon  ami,  lui  dit-il,  voilà  de 
la  poésie,  voilà  de  la  musique.  De  quel  poids 
n’étaient  pas  ces  paroles  dans  la  bouche  d’un  poète 
fameux,  tout  dévoué  à Voltaire  dont  on  connaît 
l’acharnement  à poursuivre  Rousseatf,  même  au- 
delà  du  trépas?  D’Alembert  fut  ébranlé;  mais  il 
resta  dans  son  péché  *. 

Ptndui*  a»  Si  > ea  résumant  tout  ce  que  j’ai  dit  de  Clairant 

Auciuùrt d' et  de  d’Alembert,  considérés  comme  géomètres, 
on  me  demande  maintenant  auquel  des  deux  l’opi- 


* J’ajouterai  encore  ici  une  petite  anecdote  peu  connue, 
et  digne  de  l’être.  I n ennemi  de  Rousseau  ayant  eu  la 
bassesse  de  dire  au  prince  Eugène  que  cet  illustre  poète 
était  fils  d’un  cordonnier..:.  Cela  me  surprend,  répondit 
le  prince , je  le  croyais  fils  d’ Apollon. 
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nion  générale  accorde  la  préférence,  je  répondrai 
d’abord  que  la  question  a pu  être  litigieuse  de  leur 
vivant  ; mais  il  me  semble  qu’elle  ne  l’est  plus  au- 
jourd'hui. Glairaut  était  certainement  un  homme 
d’un  génie  profond  5 tous  ses  ouvrages  portent  un 
caractère  de  perfection  et  d’élégance,  qui  a beau- 
coup contribué  à répanilrc  le  goût  et  l’étude  des 
mathématiques;  on  admire  principalement  son  li- 
vre delà  figure  de  la  terre.  Mais  ou  ne  peut  pas  nier, 
ce  me  semble,  que  d’Alembert  ne  l’ait  égalé  dans 
les  sujets  qu’ils  ont  traités  l’un  et  l’autre.  De  plus 
d’Alembert  a résolu  un  grand  nombre  d’autres  pro- 
blèmes d’un  genre  nouveau  et  original,  comme, 
par  exemple,  le  problème  des  cordes  vibrantes,  ou 
il  a montré  le  premier  l’usage  du  calcul  intégral 
aux  différences  partielles;  celui  de  la  précession  des 
équinoxes , pour  lequel  il  créa , en  quelque  sorte, 
une  mécanique  nouvelle;  sa  théorie  de  la  résistance 
des  fluides , etc.  J’avoue  qu’abusant  de  son  extrême 
facilité , il  n’a  pas  toujours  mis  dans  ses  solutions 
toute  la  précision , toute  la  clarté , toute  l’élégance 
que  l’on  désirerait  ; j’ajouterai  même  qu’il  s’est 
trompé  quelquefois;  mais  enfin  la  quantité  de  pier- 
res principales  qu’il  a posées  à l’édifice  des  scien- 
ces, est  très-considérable;  et  je  crois  qu’à  cet  égard 
il  l’emporte  de  beaucoup  sur  son  rival. 


II. 
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SECTION  XI. 


Nouvelles  recherches  sur  les  perturbations  des 
corps  célestes. 


I, 


Pertnilialions  La  théorie  des  satellites  de  Jupiter  fut  le  sujet 
de  Jupiter,  du  prix  que  l’académie  des  sciences  de  Paris  pro- 
posa pour  l’année  1 766 , et  qui  fut  remporté  par 
M.  Lagrange. 

Il  était  question  de  déterminer  les  inégalités  du 
mouvement  de  ces  astres  autour  de  Jupiter,  en 
ayant  égard  à leurs  attractions  mutuelles,  et  à 
celle  qu’ils  éprouvent  de  la  part  du  soleil.  Les 
autres  corps  célestes  ont  aussi  une  petite  influence 
sur  ce  mouvement  ; mais  elle  peut  être  regardée 
comme  nulle. 

Si , dans  le  mouvement  d’un  satellite , on  con- 
sidère successivement  et  séparément  les  actions 
des  autres  satellites,  on  tombera  dans  le  pro- 
blème ordinaire  des  trois  corps , qui  seront  ici 
Jupiter,  le  satellite  proposé  et  le  satellite  pertur- 
bateur. Il  en  sera  de  même,  si  l’on  ne  fait  entrer 
dans  le  calcul  que  Jupiter,  le  satellite  proposé  et 
le  soleil  comme  planète  perturbatrice.  C’est  ainsi 
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que  Bailli  a envisagé  la  question  dans  son  Essai  Rutn, 

né  en  1733  • 

sur  la  théorie  des  satellites  de  Jupiter  , et  mort  «a 
qu’ensuite  il  ,y  a appliqué  la  méthode  de  Clairaut 
pour  la  lune.  Mais  celte  méthode  et  toutes  celles 
de  pareille  nature  laissent  dans  l’incertitude , si  ea 
ne  tenant  compte  dans  la  première  approximation 
du  mouvement  d’un  satellite , que  de  la  seule  force 
perturbatrice  qui  provient , ou  d’un  autre  satellite , 
ou  du  soleil , on  ne  néglige  pas  des  termes  com- 
parables à ceux  qui  doivent  se  trouver , et  qui  se 
trouvent  en  effet  dans  la  seconde  approximation. 

M.  Lagrange  a levé  ce  doute  : il  a fait  entrer 
tout  à la  fois  dans  le  mouvement  d’un  satellite  les 
.attractions  des  autres  et  celle  du  soleil.  Alors , en 
développant  ses  formules  avec  les  précautions  né- 
cessaires pour  ne  négliger  aucun  terme  qui  doive 
être  conservé,  il  a résolu  le  problème  avec  toute  la 
généralité  et  toute  l’exactitude  que  comportent  les 
méthodes  d’approximation.  Les  applications  des 
formules  aux  différentes  branches  du  sujet  qui  est 
très-étendu , demandaient  un  nouveau  travail  pé- 
nible et  même  difficile  que  l’auteur  a exécuté  avec 
le  même  succès.  Cette  pièce  est  un  des  plus  beaux 
ouvrages  qui  aient  paru  sur  le  système  du  monde. 

On  peut  dire  que  M.  Lagrange  a ouvert  dans  cet 
ouvrage  la  véritable  route  pour  traiter  ces  sortes 
de  questions.  Il  s’est  contenté  de  déduire  de  sa 
théorie  les  inégalités  principales  des  satellites  con- 
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nus  jusqu  alors  5 mais  il  a donné  une  analyse  nou- 
velle et  générale  pour  déterminer  les  variations  que 
les  attractions  mutuelles  des  satellites  doivent  pro- 
duire dans  la  forme  et  dans  les  positions  de  leurs 
orbites  : analyse  qui  conduit  directement  aux  ré- 
sultats qu’on  a trouvés  dans  la  suite  par  des  mé- 
thodes plus  simples. 

IL. 

Quoique  la  théorie  de  la  lune  eût  déjà  fait  des 
progrès  considérables , il  y restait  encore  plusieui  s 
difficultés  à vaincre  ou  à éclaircir  ; ce  qui  ne  doit 
• ' pas  surprendre  dans  ces  sortes  de  problèmes  où 
les  erreurs  inévitables  des  observations  qui  en  for- 
ment les  données , changent  quelquefois  la  nature 
de  certains  termes  analytiques.  L’académie  pro- 
posa pour  sujet  du  prix  de  1 768 , et  ensuite  de 
1 770 , de  perfectionner  les  méthodes  connues , ou 
d’en  donner  d’autres  pour  fixer  les  équations  qui 
étaient  incertaines,  et  principalement  d’examiner 
s’il  peut  résulter  de  l’atlraclion  une  équation  sécu- 
laire dans  le  mouvement  de  la  lune.  Tel  est  le  sens 
du  programme  dont  j’abrège  un  peu  l’énoncé  lit- 
téral. 

Avant  l’ouverture  du  concours , d’Àlembert 
t ^Peu"  7h68  P1"0?053  quelques  vues  utiles  sur  la  question.  Une 
des  principales  regardait  la  forme  qu’il  convient  de 
donner  à l’équation  de  l’orbite  lunaire.  Faut-il  con- 
sidérer l’orbite  réelle  que  la  lune  décrit , ou  l’or- 
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Lite  projetée  sur  le  plan  de  l'écliptique?  Si  la  lune 
se  mouvait  toujours  dans  un  meme  plan , il  y aurait 
un  avantage  évident  à considérer  l’orLite  réelle, 
comme  donnant  une  équation  plus  simple  que 
celle  de  l'orbite  projetée,  et  n’exigeant  ensuite  que 
des  calculs  très-faciles  pour  déterminer  la  longi- 
tude et  la  latitude  de  la  planète.  Mais  la  lune  change 
continuellement  de  [dan  dans  son  mouvement,  à 
cause  de  l'action  du  soleil  relie  décrit  une  courbe  a 
double  courbure;  de  sorte  qu’en  faisant  partir  celle 
planète  d’un  axe  fixe,  la  somme  des  augles  réels 
ifu’elle  décrit  n’est  pas  égale  à l’angle  compris  entre 
le  rayon  vecteur  initial  et  le  rayon  vecteur  actuel; 
ce  qui  oblige  de  calculer  séparément  le  mouvement 
des  nœuds  et  l’inclinaison  de  Porbite  : élémensqut 
se  trouvent  au  contraire  renfermés  d’une  manière 
immédiate  dans  l’équation  de  Porbite  projetée.  De 
plus,  le  plan  de  l’orbite  réelle  étant  variable,  l’ar- 
gument de  la  latitude  de  la  lune  n’est  plus  égal’ 
à l’arc  décrit  par  cette  planète,,  et  ne  peut  se  dé- 
terminer que  par  un  calcul  particulier  et  délicat. 
Difficulté  semblable  pour  évaluer  l’angle  d’élon- 
gation du  soleil  à la  lune,  d’où  dépendent  princi- 
palement les  forces  perturbatrices  , cet  angle  élanC 
formé  par  des  lignes  qui  ne  sont  pas  toujours  dans 
un  meme  plan.  D’après  ces  considérations,  d’Alem- 
bert  a préféré  l’orbite  projetée , dans  sa  théorie  de 
la  lune  ; et  il  relève  quelques  petites  erreurs  échap- 
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pées  à Clairaut  qui  a employé  l’orbite  réelle.  Les 
autres  remarques  de  d’Alembert  méritent  aussi  at- 
tention 5 il  fait  des  observations  essentielles  sur  la 
valeur  de  certains  termes  qui , dans  l’expression  du 
rayon  vecteur  ou  du  temps,  deviennent  beaucoup 
plus  grands  par  l’intégration , qu’ils  ne  l’étaient 
dans  les  formules  différentielles.  Il  indique  des 
moyens  pour  s’assurer  si  l’équation  séculaire  de 
la  lune  ( supposé  qu  elle  ail  lieu  en  eflèl  ) peut  s’ex- 
pliquer par  l’attraction , etc.  Ces  recherches  et  plu- 
sieurs autres  qu’il  serait  trop  long  d’indiquer, 
répandirent  beaucoup  de  jour  sur  la  question  pro- 
posée. 

Le  prix  de  l’académie  fut  adjugé  à une  pièce 
composée  en  commun  par  Euler  et  son  fils  Jean 
Albert.  Cette  pièce  contient  une  analyse  appro- 
fondie et  [dus  complète  qu’on  ne  l’avait  encore,  des 
inégalités  de  la  lune.  Ou  n’y  trouve  aucun  terme 
qui  indique  de  variation  séculaire  dans  le  mouve- 
ment moyen  de  la  lune  , et  les  auteurs  concluent 
qu’une  telle  variation  , si  elle  a lieu,  ne  saurait  être 
produite  par  l’attraction. 

L’académie,  en  rendant  justice  à ce  savant  ou- 
vrage , ne  crut  pas  néanmoins  que  la  question  fut 
épuisée  , et  elle  proposa  le  même  sujet  pour  le 
prix  de  1 772.  Ce  prix  fut  partagé  entre  une  nou- 
velle pièce  de  NM.  Euler , et  une  de  M.  Lagrange. 

Les  réflexions  contenues  dans  ces  deux  ouvrages 
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éclaircirent  plusieurs  points  de  théorie , mais  ne 
firent  rien  connaître  par  rapport  à l'équation  sé- 
culaire. 

III. 

Il  semble  que  plus  les  géomètres  s’efforcaient 
d’approcher  du  but , plus  l’académie  se  plaisait  à 
les  tourmenter  et  à vouloir,  à toute  force,  qu’ils 
fixassent,  pour  ainsi  dire , le  sort  de  l’équation  sé- 
culaire. Dans  cette  espérance , elle  proposa  pour 
sujet  du  prix  de  1774  le  même  problème,  mais 
avec  des  additions  importantes.  Elle  demanda  1.8 
qu’on  indiquât  les  moyens  de  s’assurer  que  les 
termes  négligés  dans  les  calculs  des  inégalités  de 
la  lune  ne  pouvaient  produire  aucune  erreur  sen- 
sible ; 2.0  qu’en  ayant  égard , non-seulement  à 
l’action  du  soleil , mais  encore,  s’il  était  nécessaire, 
à l’action  des  autres  planètes , et  même  à la  figure 
non  sphérique  de  la  lune  et  de  la  terre , on  exami- 
nât pourquoi  la  lune  paraît  avoir  une  équation 
séculaire , tandis  qu’il  n’en  existe  pas  de  sensible 
pour  la  terre.  M.  Lagrange  remporta  le  prix. 

Des  deux  partiesde  la  question , l’auteur  ne  traita 
point  la  première , alléguant  qu’après  l’avoir  long- 
temps examinée  , il  n’avait  rien  trouvé  qui  pût  le 
satisfaire  , ou  qu’on  pût  ajouter  à ce  qüi  était  déjà 
connu.  Quant  à la  seconde , il  ne  statua  rien  sur 
l’action  des  autres  planètes  ; il  démontra  seulement 
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que  les  figures  non  sphériques  de  la  terre  et  de  la 
lune  ne  pouvaient  donner  une  équation  séculaire  à 
la  lune.  Ces  nouvelles  recherches  portèrent  M.  La- 
grange à jeter  des  doutes  sur  l’existence  de  l'équa- 
tion dont  il  s'agit.  Le  temps  n’était  pas  encore  ar- 
rivé où  il  devait  cependant  reconnaître  lui-même 
que  cette  équation  a lieu  en  effet,  et  quelle  s'ex- 
plique par  la  théorie  neutonienne  , comme  on  le 
verra  dans  la  suite. 

IV. 

Généralisation  Le  problème  des  perturbations  célestes  s’éten- 
dos  porturha-  (jait  par  degrés , et  enfin  on  voulut  savoir  en  eé- 

tions  célestes.  1 . ° . ° 

néral , si  tous  les  élémens  de  l’orbite  d’une  pla- 
nète demeurent  invariables,  ou  si  du  moins  quel- 
ques-uns ne  sont  pas  sujets  à des  changemens. 

On  sait  que  ces  élémens  sont  au  nombre  de 
cinq  , savoir  : le  grand  axe  de  l’ellipse  primitive  et 
non  altérée  ; l’excentricité  de  l’orbite;  1’incliuaison 
de  cette  orbite  sur  un  plan  fixe  dans  le  ciel , tel 
que  le  plan  moyen  de  l’écliptique  ; la  position  de  la 
ligne  des  nœuds,  ou  de  l’intersection  de  l’orbite 
planétaire  avec  le  plan  fixe  ; et  enfiu  la  longitude  de 
l’aphélie , ou  la  position  de  la  ligne  des  absides  sur 
le  plan  de  l’orbite. 

Tous  ces  élémens  demeureraient  constamment 
les  mêmes , et  chaque  planète  décrirait  une  ellipse 
autour  du  soleil , si  elle  était  uniquement  soumise 
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à sa  tendance  vers  cet  astre;  mais  à cause  des  attrac- 
tions mutuelles  que  les  planètes  exercent  les  unes 
sur  les  autres,  les  mouvemens  elliptiques  sont  con- 
tinuellement dérangés,  et  les  élémeus  de  l’orbite 
éprouvent  des  variations  plus  ou  moins  sensibles. 
De  fies  variations , les  unes  sont  simplement  pé- 
riodiques , et  dépendent  de  la  configuration  des 
planètes,  soit  entr’elles , soit  à l’égard  de  leurs 
nœuds  et  de  leurs  aphélies,  de  manière  que  lors- 
que ces  configurations  reviennent  les  memes,  l’or- 
bite reprend  sa  première  forme  ; les  autres  sont 
séculaires , ainsi  nommées  à cause  de  leur  len- 
teur; elles  sont  indépendantes  de  la  configuration 
des  planètes,  et  peuvent  toujours  croître  avec 
le  temps,  ou  avoir  aussi  des  périodes  extrême- 
ment longues,  et,  dans  ce  dernier  cas,  elles  ne 
sont  appelées  séculaires  qu’un  peu  impropre- 
ment. 

Neuton  et  les  premiers  géomètres  qui  après  lui 
ont  considéré  les  |>erturbations  célestes,  se  sont 
principalement  attachés  à déterminer  les  varialipns 
périodiques , pour  lesquelles  ils  avaient  le  secours 
des  observations.  On  savait  atissi  par  la  même  voie 
que  les  inclinaisons  des  orbites  , les  aphélies  et  les 
nœuds  avaient  des  inégalités  séculaires  ; mais  les 
quantités  n’en  étaient  connues  que  très-imparfai- 
tement. Le  principe  de  l'attraction  a servi  de 
proche  eu  proche  à constater  l’existence  et  à faire 
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connaître  à peu  près  la  nature  et  les  quantités  de 
toutes  ees  espèces  d’inégalités. 

>v  V. 

En  1 774,  M.  Lagrange  fit  parvenir  à l’académie 
des  sciences  de  Paris  , un  mémoire  intitulé 
cherches  sur  les  équations  séculaires  des  mou- 
vemens  des  nœuds  et  des  inclinaisons  des  or- 
bites des  planètes , qui  fut  publié  seulement  en 
1778,  dans  le  volume  de  l’académie  pour  1774. 
Ce  mémoire  contient  « des  formules  générales  par 
» lesquelles  on  pourra  déterminer , dans  un  temps 
» quelconque  , la  position  absolue  des  orbites  pla- 
» nétaires  , et  connaître  par  conséquent  les  véri- 
» tables  lois  des  cliangemens  auxquels  les  plans  de 
» ces  orbites  sont  sujets.  On  y trouve  aussi  des 
» tables  des  variations  séculaires  de  l’obliquité  de 
» l’eUiplique , et  de  la  longuer  de  l’anuée  tropique, 
» avec  les  formules  nécessaires  pour  calculer  les 
» variations  séculaires  des  étoiles  fixes , en  lon- 
» gitude  et  en  latitude  : ces  tablés  s’étendent  à vingt 
» siècles , tant  avant  qu’après  l’année  1760  ». 

M.  Laplace  a traité  le  même  sujet  d’une  ma- 
nière nouvelle  dans  un  mémoire  pt^ié  en  1775 
dans  le  premier  volume  de  l'académie  pour  l’an- 
née 1 772  ; il  avoue  avec  candeur  qu’il  avait  eu  con- 
naissance des  recherches  de  M.  Lagrange,  et  que  na- 
turellementelles  auraient  du  paraître  les  premières. 
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VI. 

En  comparant  quelques  anciennes  observations 
avec  les  modernes , les  astronomes  ont  cru  remar- 
quer que  les  mouvemens  moyens  de  Saturne,  de 
Jupiter  et  de  la  lune,  n’étaient  pas  uniformes.  J’ai 
déjà  cité  l’opinion  de  Halley  et  de  Mayer  sur  l'alté- 
ration du  mouvement  moyen  de  la  lune.  Suivaut 
les  tables  de  Halley,  l’équation  séculaire  de  Sa- 
turne est  de  84  secondes  pour  le  premier  siècle, 
et  augmente  ensuite  comme  les  carrés  des  temps;  , 
celle  de  Jupiter  est  seulement  de  36  secondes  poul- 
ie premier  siècle , et  augmente  de  même  comme 
les  carrés  des  temps. 

Euler,  dans  sa  première  pièce  sur  les  irrégulari- 
tés de  Jupiter  et  de  Saturne,  ne  leur  avait  point 
trouvé  d’équation  séculaire;  mais , dans  la  seconde, 
il  trouva  une  équation  séculaire  égale  pour  l’une 
et  l’autre  planète,  et  dont  la  quantité  est  de  2 mi- 
nutes 20  secondes  pour  le  premier  siècle , à comp- 
ter de  1700.  M.  Lagrange,  dans  un  mémoire  sur  Act0^”f“' 
cette  matière,  a trouvé  pour  Saturne  un  équation  ">•  oss-os?- 
séculaire  soustractive  du  moyen  mouvement , dont 
la  quantité  est  d’environ  14  secondes  au  bout  de  la 
première  révolution  comptée  de  iy5o  ; et  pour 
Jupiter  une  équation  séculaire  additive  à son 
moyen  mouvement , et  qui  monte  à près  de  3 se- 
condes, pendant  la  première  révolution  comptée 
depuis  la  même  époque. 
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On  ne  eonnaît  pas  lés  principes  sur  lesquels 
Halley  a fondé  ses  déterminations.  Les  résultats  de 
MM.  Euler  et  Lagrange  sont  si  différens,  que 
M.  Laplace,  soupçonnant  que  ces  deux  grands 
géomètres  n’avaient  peut-être  pas  poussé  assez  loin 
les  approximations , voulut  savoir  par  lui -même  à 

étranr:.  . , • . . . 

t.  vu,  1775.  quoi  s en  tenir  sur  ce  point  important.  Pour  cela, 
il  calcula , avec  plus  de  soin  qu’ils  n’avaient  fait , les 
termes  qui  pouvaient  produire  des  inégalités  crois- 
santes comme  les  carrés  des  temps,  dans  les  mou- 
vemeus  moyens  de  Saturne  et  de  Jupiter,  et  il  re- 
connut que  ces  termes  se  détruisaient  mutuelle- 
ment ; d’où  il  conclut  que  les  moyens  mouvements 
de  Saturne  et  de  Jupiter  n’ont  point  d’inégalités 
séculaires  proprement  dites,  ou  que  du  moins  ces 
inégalités,  si  elles  existent,  sont  insensibles.  Mais: 

. comme  dans  ces  calculs  il  avait  regardé  les  excen- 
tricités et  les  inclinaisons  des  orbites  comme  des 
quantités  très-petites , et  qu’il  n’avait  tenu  compte 
que  des  deux  premières  puissances  de  ces  quantités, 
i-estàit  encore  à savoir  si  les  termes  qui  devaient 
contenir  les.aulres  dimensions  de  ces  mêmes  quan- 
tités, ne  donneraient  pas  des  inégalités  séculaires. 1 . 

A' a*  Berlin,  En  i 7 76,' M.  Lagrange , considérant  d’une  ma- . 
1,7  ’ nière  directe  et  à priori,  les  variations  auxquelles- 
peut  être  sujet  le  grand  axe  de  l’orbite  d’une  pla- 
nète, en  vertu  des  forces  perturbatrices  qui  pro- 
viennent de  l’action  des  autres  planètes,  parvint  à 
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représenter  ces  variations  par  une  formule  géné- 
rale et  très-simple,  de  laquelle  il  résulte  que  le 
grand  axe  ne  peut  jamais  contenir  aucun  terme  pro- 
portionnel au  temps,  quelque  loin  que  l’on  conti- 
nue l’approxirqalion  par  rapport  aux  excentricités 
et  aux  inclinaisons  des  orbites. 

VIL 

Quelque  temps  après,  le  même  géomètre  em- 
brassa, dans  une  suite  de  mémoires  imprimés 
parmi  ceux  de  l’académie  de  Berlin,  aux  années 
1781,  1782,  1783,  etc.,  toute  la  théorie  des  va- 
riations séculaires  que  peuvent  éprouver  les  élé- 
mens  de  l’orbite  d’une  planète. 

En  réduisant  au  calcul  toutes  les  forces  qui  agis-  Ac.ae  B-riin, 
sent  sur  une  planète,  M.  Lagrange  forme  trois  1781,1784 
équations  différentielles  du  second  ordre.  Ainsi  l’é- 
quation de  l’orbite,  en  termes  fiuis,  doit  contenir 
six  constantes  arbitraires.  Il  traite  les  trois  équa- 
tions différentielles  comme  s’il  n’y  avait  pas  de  for- 
ces perturbatrices,  et  il  arrive  par  là  à des  équations 
intégrales , semblables  à celles  de  l’orbite  non  trou- 
blée, mais  dans  lesquelles  chaque  constante  arbi- 
traire se  trouvera  augmentée  d’une  quantité  varia- 
ble provenant  des  forces  perturbatrices,  et  qui  ex- 
primera les  dérangemens  causés  à l’élément  de  l’or- 
bite, représenté  par  la  mênr;  constante.  De  cette 
manière,  l’ effet  total  des  perturbations  sera  ren- 
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fermé  dans  les  variations  des  élémens  ; et  pour  avoir 
la  partie  séculaire  de  ces  variaiions , il  suffira  de  re- 
jeter tous  les  termes  qui  contiendraient  des  sinus 
et  des  cosinus , comme  ne  pouvant  donner  que  des 
variations  périodiques.  Tel  est  eif  général  l’esprit 
de  la  méthode  que  M.  Lagrange  a employée  : mé- 
thode neuve  et  directe,  dont  il  applique  successi- 
vement les  résultats  aux  cinq  élémens  de  chacune 
des  orbites  des  six  planètes  principales,  alors  con- 
nues, Mercure,  Vénus,  la  terre,  Mars,  Jupiter  et 
Saturne. 

VIII. 

Af- it  Berlin  , Les  équations  d’où  M.  Lagrange  a déduit  les 
variations  séculaires  des  élémens  de  l’orbite  d’une 
planète,  renfermant  aussi  les  variations  périodi- 
ques, il  a également  examiné  ces  dernières.  Cet 
examen  était  d’autant  plus  utile,  que  la  méthode 
de  l’auteur,  d’ailleurs  très-simple,  est  exempte  de 
l’inconvénient  que  les  autres  avaient  d’iutroduire 
dans  la  première  expression  approchée  du  rayon 
vecteur,  des  termes  proportionnels  au  temps,  qui 
ne  doivent  pas  s’y  trouver , et  dont  on  ne  se  déba- 
rassait  ensuite  que  par  des  moyens  indirects,  et 
même  précaires.  M.  Lagrange  fait  avec  adresse  et 
sûreté  la  séparation  des  termes  qui  doiVent  donner 
les  variations  séculaires,  d’avec  ceux  qui  représen- 
tent les  variations  périodiques. 
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IX. 

A la  suite  du  premier  mémoire  sur  les  variations 
périodiques  (An.  1783),  on  en  trouve  un  sur  les 
variations  séculaires,  dans  lequel  le  même  auteur, 
après  s’être  assuré  précédemment  que  le  grand  axe 
de  l’orbite  d’une  planète  troublée , ne  peut  éprou- 
ver que  des  variations  périodiques,  et  que  par  con- 
séquent le  moyen  mouvement  n’éprouve  aucune 
variation  séculaire  proprement  dite , en  tant  quelle 
dépendrait  seulement  du  grand  axe  de  l’ellipse  pri- 
mitive , l’auteur,  dis-je , examine  maintenant  si  les 
variations  séculaires  auxquelles  sont  sujets  les  au- 
tres élémens  de  l’orbite , c’est-à-dire,  l’excentricité, 
rinclinaison , la  position  de  la  ligne  des  nœuds,  le 
lieu  de  l’aphélie , ne  peuvent  pas  influer  sur  le 
moyen  mouvement,  et  y produire  aussi  des  varia- 
tions du  même  genre.  Il  trouve  en  effet  qu’en  pous- 
sant la  précision  du  calcul  jusqu’aux  secondes  di- 
mensions des  excentricités  et  des  inclinaisons , il 
vient  des  termes  dépendant  de  ces  quantités , les- 
quels produisent  des  équations  séculaires  dans  les 
moyens  mouvemens  ; mais  ces  équations  sont  ex- 
trêmement petites , et  peuvent  être  regardées 
comme  bulles. 

X. 

Cependant  M.  Laplace  ayant  jugé  que  ï’approxi- 
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, mation  portée  seulement  jusqu’aux  secondes  di- 
mensions de  l’excentricité  et  de  l’iuclinaison , n’é- 
tait pas  suffisante  par  rapport  à Saturne  et  à Jupi- 
ter, a donné  une  nouvelle  théorie  du  mouvement 
de  ces  deux  planètes,  dans  laquelle  il  étend  les 
approximations  jusqu’à  l’ordre  des  quatrièmes  puis- 
sances des  excentricités. 

Les  moyens  mouvcmens  * de  ces  deux  planètes 
sont  tels  que  ciuqfois  celui  de  Saturne  estàtrès-peu 
près  égal  à deux  fois  celui  de  Jupiter , ou,  ce  qui 
revient  au  même,  que  la  différence  entre  cinq  fois 
la  durée  de  la  révolution  de  Jupiter  et  deux  fois  la 
durée  de  la  révolution  de  Saturne  est  une  quantité 
très-petite.  Or , suivant  les  calculs  de  M.  Laplace , 
ce  rapport  produit  dans  les  élémens  des  orbites 
des  deux  planètes,  des  variations  considérables  dont 
les  périodes  embrassent  plus  de  neuf  siècles,  et  qui 
sont  la  source  des  grands  dérangemens  observés  par 
les  astronomes  : le  mouvement  moyen  de  Saturne 
éprouve  une  inégalité  dont  la  période  est  d’environ 
neuf  cent  dix-neuf  ans , et  dont  la  quantité , qui  di- 
minue par  degrés  insensibles,  était,  vers  l’an  iy5o , 
de  48  minutes  44  secondes  ; le  mouvement  moyen 
de  Jupiter  est  soumis  à une  inégalité  correspon- 
dante , dont  la  période  est  exactement  la  même. 


* Moyens  mouvemens , ou  vitesses  angulaires  moyen- 
nes, expressions  synoniwes. 

* • / 
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mais  dont  la  valeur , affectée  d’un  signe  contraire , 
est  plus  petite  dans  le  rapport  de  3 à 7.  « On  doit 
» rapporter,  dit  l’auteur , à ces  deux  grandes  iuéga- 
» lités  jusqu’à  présent  inconnues,  le  ralentissement 
» apparent  de  Saturne , et  l’accélération  apparente 
y>  de  Jupiter.  Ces  phénomènes  ont  atteint  leur 
» maximum  vers  l’an  1 56o  -,  depuis  cette  époque , 
» les  moyens  mouvemens  apparens  des  deux  pla- 
» nètes  se  sont  rapprochés  sans  cesse  de  leurs  vé- 
» ritables  moyens  mouvemens.  Voilà  pourquoi , 
» lorsqu’on  a comparé  les  observations  modernes 
» aux  anciennes,  le  moyen  mouvement  de  Saturne 
» a paru  plus  lent,  et  celui  de  Jupiter  plus  rapide, 
» que  par  la  comparaison  des  observations  modernes 
» entr’elles  -,  tandis  que  ces  dernières  ont  indiqué 
» une  accélération  dans  le  mouvement  de  Saturne, 
» et  un  ralentissement  dans  celui  de  Jupiter  ». 

Il  y a encore  dans  les  mouvemens  moyens  de 
Saturne  et  de  Jupiter  d’autres  inégalités  périodiques 
que  M.  Laplace  fait  connaître.  Quant  aux  inégalités 
séculaires  proprement  dites,  dont  la  nature  est  de 
croître  oude  décroître  continuellement,  M.  Laplace 
n’en  a point  trouvé  dans  les  mouvemyas  moyens 


de  ces  deux  planètes. 


m*-. 


% 


Le  même  auteur  a donné  une  théorie  complète  A 
du  mouvement  des  satellites  de  Jupiter.  Entr’autres 
conséquences  qu’il  a tirées  de  son  analyse , on  re- 
marque deux  théorèmes  très-curieux  : l’un,  que 
11.  29 


de  Péri* , 
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« le  moyen  mouvement  du  premier  satellite , plus 
» deux  fois  celui  du  troisième,  est  rigoureusement 
» égal  à trois  fois  celuidu  second  ; l'autre,  que  la  lou-  * 
» gilude moyenne  du  premier  satellite,  moins  trois 
» fois  celle  du  second,  plus  deux  fois  celle  du  troi- 
» sième  est  exactement  et  constamment  éeale  à 

O 

» 180  degrés  ».  M.  Laplace  ajoute  que  les  obser- 
vations avaient  déjà  donné  d'une  manière  extrê- 
mement approchée  ces  résultats  qu’on  peut  main- 
. tenant  regarder  comme  rigoureux. 

M.  Delambre  a calculé,  d’après  les  théories  de 
M.  Laplace,  des  nouvelles  tables  pour  les  mouve- 
mens  de  Saturne  et  de  Jupiter , ainsi  que  de  leurs 
satellites  : tables  fort  estimées  des  astronomes. 

XI. 

A ‘ , .. 

EqaMionsécxi-  On  pense  bien  qu’en  traitant  des  équations  sé- 

fairedclalune.  11  * 

culaires  des  planètes , les  géomètres  n’ont  pas 
oublié  celle  que  les  observations  indiquaient  très- 
probablement  pour  la  lune.  Le  19  décembre  1787, 
Ac.  ae  Pan» , M.  Laplace  informa  l’académie  des  sciences  de 
1786,  p.  3p5.  parjs  qU’ij  avajt  ^0,^  ]e  moyen  d'expliquer  l'é- 
quation ^culairc  de  la  lune  pur  l’action  du  soleil 
sur  ce  samllite , combinée  avec  la  variation  de  l’ex- 
centricité de  l’orbitre  terrestre  ; et  il  donna  la  preuve 
. de  cette  assertion  dans  un  très-beau  mémoire  im- 
primé parmi  ceux  du  volume  de  l’académie  pour 
1786,  et  qui  parut  en  1788. 

t ■ 
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M.  Lagrange  a fait  voir  ensuite  que  les  mêmes  Ac.  a«  B«riin, 
résultats  se  tirent  des  formules  générales  qu’il  avait 
trouvées  pour  l’altération  des  moyens  mouvemens 
des  planètes  , et  qui  ne  lui  avaient  donné  que  des 
quantités  insensibles  pour  Jupiter  et  Saturne. 

( a cad.  de  Berlin,  an  1 y83.  ) En  effet , la  ressem- 
blance de  ces  problèmes  est  entière.  De  même  que 
le  soleil,  Jupiter  et  Saturne  forment  un  système 
particulier  de  trois  corps  qui  s’attirent  mutuelle- 
ment , et  dont  les  deux  derniers  tournent  autour 
du  premier  ; la  terre  , la  lune  et  le  soleil  forment 
un  autre  système  semblable , car  il  est  indifférent 
pour  cela  que  la  terre  tourne  autour  du  soleil , ou 
que  le  soleil  soit  supposé  tourner  autour  de  la 
terre. 

XII. 

Les  problèmes  des  perturbations  célestes  ne 
jpouvant  se  résoudre  que  par  approximation  , on 
doit  du  moins  apporter  la  plus  grande  attention  à 
ne  négliger  que  les  termes  presque  insensibles. 

Nous  avons  vu  que  M.  Lagrange  avait  démontré 
d’une  manière  directe  et  générale  ( acad.  de  Berlin 
1776)  que  le  grand  axe  de  l’orbite  elliptique 
d’une  planète  ne  peut  recevoir  aucune  variation 
proportionnelle  au  temps  , quelque  loin  qu’on 
pousse  les  approximations  par  rapport  aux  excen- 
tricités et  aux  inclinaisons  des  orbites  ; mais  il  s’é- 
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tait  arrêté  à la  première  approximation  , par  rap- 
port aux  masses  * des  planètes  perturbatrices. 

Le  2ô  juin  1808,  M.  Poisson,  professeur  de 
mathématiques  à l’école  polytechnique  , lut  à l'ins- 
titut un  mémoire  daus  lequel  il  s’est  proposé  de 
déterminer  l’influence  que  les  masses  des  planètes 
purturbatrices  peuvent  avoir  sur  les  variations  des 
élémens  de  l’orbite  elliptique.  M.  Lagrange,  l’un 
des  commissaires  cliargés  d’examiner  ce  mémoire  , 
eu  rend  le  compte  suivant , dans  une  nouvelle 
rr«n.  ««mes-  extension  qu’il  a donnée  à sa  propre  théorie  sur  les 
a»  rin,t.  1808,  variations  des  élémens  des  orbites  elliptiques  im- 

I.  . 1 1 . 

primée  dans  les  volumes  de  l’académie  de  Berlin, 
an.  1781  , 1782,  etc. 

« M.  Poisson  a fait  un  pas  de  plus  sur  ce  sujet  ; 
» il  a poussé  l’approximation  de  la  formule  jus- 
» qu’aux  termes  affectés  des  carrés  et  des  produits 
» des  masses  , en  ayant  égard  dans  cette  formule 
» à la  variation  des  élémens  que  j’avais  regardés 
» comme  constans  dans  la  première  approxima- 
» tion.  En  employant  les  méthodes  et  les  for- 
» mules  connues  pour  la  variaüon  des  élémens 
a elliptiques,  il  a su  donner  aux  termes  qui  forment 
» la  seconde  approximation  et  qui  ne  proviennent 


* On  entend  ici  par  les  masses  des  planètes  perturba- 
trices, les  petites  fractions  qui  représentent  ces  masses 
comparativement  à la  masse  du  soleil,  prise  pour  unité. 
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» que  des  variations  des  élémens  de  la  planète  trou- 
» blée , une  disposition  et  une  forme  telles , qu’il 
» est  facile  de  prouver  qu’aucnn  de  ces  termes , qui 
» peuvent  être  d’ailleurs  en  nombre  infini  , ne  peut 
» jamais  donner  dans  le  grand  axe  des  termes  crois- 
» sans  comme  le  temps.  A l’égard  de  ceux  qui 
» doivent  provenir  des  variations  ries  élémens  des 
» planètes  perturbatrices , ils  échappent  à son  ana- 
» lyse  : pour  suppléer  à ce  défaut , il  a recours  à 
» l’équation  générale  des  forces  vives  sous  la  forme 
» donnée  par  M.  Laplace , dans  le  premier  volume 
» de  sa  Mécanique  céleste , et  il  parvient , d’uue 
» manière  ingénieuse,  à faire  voir  que  ces  sortes  de 
» termes  ne  peuvent  non  plus  produire  dans  le  grand 
» axe  des  variations  proportionnelles  au  temps  ». 

La  méthode  de  M.  Poisson  est  fondée , comme 
on  voit , sur  les  formules  du  mouvement  elliptique. 
En  reconnaissant  qu’elle  est  très-digne  de  l’estime 
des  géomètres , M.  Lagrange  a pensé  que  sans  con- 
naître ces  formules  on  pouvait  arriver  ( et  il  est  ar- 
rivé en  effet)  aux  mêmes  résultats,  immédiatement 
et  à priori , par  le  moyen  des  équations  différen- 
tielles de  l’orbite,  et  des  conditions  de  la  variabi- 
lité des  constantes  arbitraires  ajoutées  aux  inté- 
grales qu’on  obtient  lorsqu’on  n’a  égard  qu’à  la 
seule  action  du  soleil , et  qu’on  néglige  celle  des 
planètes  perturbatrices. 

En  considérant  la  variation  des  constantes  sous 
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un  nouveau  point  de  vue  , l’auleur  trouve  ici  des 
formules  plus  simples  et  plus  commodes  cjue  celles 
de  ses  premières  recherches  contenues  daus  les  vo- 
lumes de  l’académie  de  Berlin.  De  là  il  déduit  les 
équations  des  variations  séculaires  pour  tous  les 
élémens  des  orbites  elliptiques  , avec  toute  l'exac- 
titude qu’on  voudra  par  rapport  aux  puissances  et 
aux  produits  des  excentricités  et  des  inclinaisons. 
Ces  mêmes  équations  ont  l’avantage  de  donner , 
relativement  au  grand  axe,  des  expressions  ana- 
logues à celles  qui  résultent  des  formules  du  mou- 
vement elliptique.  Ainsi , « il  est  démontré  en  gé- 
» uéral , et  quelle  que  soit  l’inclinaison  de  l’orbite 
» primitive  sur  le  plan  lixe,  que  la  variation  du 
» graud  axe  ne  peut  contenir  aucun  terme  non  pé- 
» riodiquc  , ni  dans  la  première,  ni  dans  la  seconde 
» approximation , du  moins  en  tant  qu’011  n’a  égard 
» dans  celle-ci  qu’aux  variations  de  l’orbite  trou- 
» blée  ».  : •!  a 

Quant  aux  termes  provenant  des  variations  des 
élémens  des  planètes  perturbatrices  , on  ne  peut  y 
-appliquer  la  même  analyse , qu’en  faisant  dans  les 
équations  différentielles  de  l’orbite  un  petit  chan- 
gement qui  consiste  à rapporter  le  mouvement  au 
centre  commuu  de  gravité  du  soleil  et  des  planètes, 
au,  lieu  de  le  rapporter  immédiatement  au  soleil , 
comme  on  avait  fait  auparavant.  Par  ce  changement  ^ 
les  équations  diilérenlielles  du  mouvement  sont 
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plus  simples  , et  prennent  une  forme  symétrique  ,• 
le  calcul  devient  uniforme  et  général , et  n’est  plus 
sujet  à aucune  exception.  M.  Lagrange  obtient  de 
cette  manière  les  variations  des  élémens  de  chacune 
des  orbites  rapportées  au  centre  commun  de  gra- 
vité , et  il  démontre  , par  une  même  analyse,  que 
le  grand  axe  de  chacune  de  ces  orbites  ne  peut , 
avoir,  dans  les  deux  premières  approximations, 
aucune  inégalité  croissante  comme  le  temps.  Pas- 
sant ensuite  du  mouvement  autour  du  centre  com- 
mun de  gravité  , au  mouvement  autour  du  soleil , 
et  regardant  celui-ci  comme  elliptique , il  trouve  , 
par  la  théorie  des  osculations , les  expressions  va- 
riables des  élémens;  d’où  il  tire  cette  conclusion 
finale,  qu’il  n’existe  point  d’inégalités  proportion- 
nelles au  temps  dans  les  grands  axes  des  orbites  rap- 
portées au  soleil.  t 

M.  Laplace  est  parvenu  de  son  côté  à des  résul- 
tats analogues  , par  une  méthode  qui  lui  est  propre , 
et  qui  est  fondée  sur  des  formules  qu’il  avait  don- 
nées précédemment  dans  sa  Mécanique  céleste , 
imprimée  en  1799  et  années  suivantes. 

XIII. 

M.  Lagrange  a fait  encore , sur  le  même  sujet , Prem. 

, ni'  1111  * Le  des  Mém. 

de  nouvelles  decouvertes  de  la  plus  haute  impor-  a*  rinst.iSo», 
tance.  Il  a étendu  son  analyse  pour  les  variations v 
des  élémens  des  planètes  à un  système  de  corps  qui 
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agissent  les  uns  sur  les  autres  d’une  manière  quel- 
conque , et  en  l’appliquant  aux  formules  générales 
qu’il  avait  données  dans  sa  Mécanique  analy- 
tique pour  un  tel  système , il  est  parvenu  à un  ré- 
sultat analogue  à celui  qu’il  a trouvé  pour  les  pla- 
nètes , et  dont  ce  dernier  n’est  plus  maintenant 
. qu’un  cas  particulier. 

ib  p»g.  365  Enfin , par  un  nouvel  effort  de  cette  sagacité  ana- 
lytique qui  le  distingue , il  a réduit  toutes  ses  for- 
mules à un  degré  de  simplicité  et  d’élégance  qni 
paraît  ne  laisser  plus  rien  à désirer  dans  celte  pro- 
fonde matière. 

XIV.  ; 

J’ai  poussé  sans  interruption  jusqu’à  ces  derniers 
temps  la  théorie  des  perturbations  du  mouvement 
des  planètes.  Reportons-nous  maintenant  un  peu 
en  arrière , et  considérons  les  progrès  que  celle  du 
mouvement  des  comètes  a faits  depuis  Clairaut, 
d’ Alembert  et  Euler. 

Nonreii..  t»-  Dans  l’astronomie  physique  du  mouvement  des 
pi30®168»  on  est  conduit  presque  continuellement 
■‘aoâ-  par  des  observations  exactes  et  nombreuses.  Celle 
des  comètes  n’a  pas  à beaucoup  près  le  même  avan- 
tage. Les  anciens  n’avaient  pas  des  idées  justes  de 
ces  astres,  et  ce  qu’ils  ont  dit  de  leurs  apparitions , 
n’est  d’aucun  secours  pour  la  connaissance  de  leurs 
mouvemens.  On  n’a  commencé  à observer  les  co- 
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mètes  avec  soin  qu’au  temps  de  Copernic  ; mais 
d’un  autre  côté,  ces  astres  décrivant  des  orbites 
très-allongées , et  employant  des  temps  très-consi- 
dérables à faire  une  révolution,  on  ne  peut  observer 
qu’une  très-petite  partie  de  leurs  cours.  On  n’a 
donc  que  des  données  presque  toujours  insuffisantes 
et  même  incertaines  pour  résoudre  le  problème 
du  mouvement  des  comètes  ; mais  si  nous  ne  pou- 
vous  pas  espérer  d’arriver  à une  solution  complète, 
il  faut  du  moins  tâcher  d’aplanir  la  voie  pour  nos 
successeurs  , autant  que  cela  sera  possible  dans 
l'état  actuel  des  choses. 

Animée  par  ce  puissant  motif,  notre  académie 
proposa  pour  les  sujets  de  ses  prix , aux  années 
1 776  et  1 778,  d’examiner  les  perturbations  qu’une 
grosse  planète  peut  produire  dans  le  mouvement 
d’une  comète  qui  passe  dans  son  voisinage.  M.  Fuss , 
élève  du  grand  Euler,  et  gendre  de  Jean  Euler, 
remporta  le  prix  double  de  1778. 

Suivant  l’esprit  général  du  problème  des  trois 
corps,  l’auteur  ne  considère  à la  fois  que  le  soleil, 
la  comète  et  une  planète  perturbatrice.  Pour  faci- 
liter même  le  calcul , il  fixe  d’abord  les  limites  où 
commence  et  finit  la  perturbation  : après  quoi  par- 
tageant cet  intervalle  en  plusieurs  portions , il  déter- 
mine les  effets  que  le  soleil  et  la  planète  troublant© 
exercent  sur  la  comète  dans  chacune  de  ces  portions. 
11  examine  un  cas  extrême , celui  où  une  comète 
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raserait  la  surface  de  la  terre , et  par  conséquent 
éprouverait  de  la  part  de  cette  planète  la  plus*grande 
altération  possible  ; il  trouve  que  celle  altération 
serait  peu  considérable,  et  que  du  moins  elleu’au- 
rait  point  d’influence  sensible  sur  la  durée  de  la  ré- 
volution delà  comète;  d’où  il  conclut  qu’on  peut 
considérer  l’action  du  soleil  indépendamment  de 
celle  de  la  planète  perturbatrice  : et  vice  ver $6. 
Ainsi , en  calculant  séparément  les  deux  effets , 
puis  les  ajoutant  ensemble,  on  aura  l’effet  total  pour 
chaque  intervalle  de  l’orbite  de  la  comète.  Tel  est 
l'esprit  général  de  la  méthode  de  M.  Fuss,  qui 
montre  partout  un  grand  savoir  dans  la  partie  ana- 
lytique du  problème  , et  dans  la  discussion  des  ob- 
servations. u -, 

- :*  J1É1  t , ’ . , ' ’tÇ,» 

• XV 

• • • t .... 

M.  Fuss  n’ayant  déterminé  le  mouvement  de  la 
comète  que  partiellement,  et  sans  observer  la  loi 
de  continuité,  l’académie  crut  devoir  proposer  en- 
core la  même  question  pour  le  sujet  du  prix  de 
1 780,  qui  fut  remporté  par  M.  Lagrange. 

Les  formules  de  M.  Lagrange  sont  générales 
pour  tout  le  cours  de  l’orbite;  mais,  dans  l’extrême 
difficulté  de  pouvoir  appliquer  indistinctement,  et 
de  la  même  manière,  ces  formules  à toutes  les  par- 
ties de  l’orbite,  l’auteur  y fait  différentes  modifica- 
tions relativement  aux  distances  où  la  comète  se 
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trouve  à l’égard  de  la  terre  et  du  soleil  : modifica- 
tions qui  n’interrompent  pas  d’ailleurs  la  loi  de 
continuité.  Il  finit,  par  indiquer  l’usage  de  sa  théo- 
rie pour  la  comète  qu ' Appian  observa  en  i532, 
et  que  Halley  avait  jugée  devoir  être  la  même 
qu’une  comète  observée  en  16615  d’où  l’on  avait 
conçu  l’espérance  de  la  revoir  vers  l’année  1789 
ou  1 790. 

XVI. 

Cette  espérance  n’avait  pas  cependant  un  fonde- 
ment bien  solide  ; et  pour  évaluer  la  probabilité  de 
l’événement , il  fallait  discuter  avec  le  plus  grand 
soin  tous  les  caractères  qui  pouvaient  faire  discer- 
ner si  en  effet  la  comète  observée  en  1661  était  la 
même  que  celle  de  1 532.  L’académie  proposa  celte 
discussion  pour  le  sujet  du  prix  de  1782,  lequel 
fut  remporté  par  M.  Mécliain,  alors  astronome  fie 
la  marine,  et  devenu  depuis  membre  de  l’académie 
des  sciences  et  de  l’institut  national. 

Mécliain  fit  dans  celte  occasion  tout  ce  qu’on 
pouvait  attendre  d’un  excellent  astronome-géomè- In#rt  cn  1804 
Ire.  La  conclusion  de  tous  ses  calculs  fut  qu’il  n’é- 
tait pas  certain  que  la  comète  de  i5Ô2  et  celle  de 
1661  fussent  le  même  astre.  Ce  doute,  formé  dix 
ans  avant  l’époque  où  l’on  attendait  la  comète , n’é- 
tait que  trop  légitime  : on  ne  l’a  pas  revue.  Ce- 
pendant l’académie,  croyant  qu’on  pouvait  encore 
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éclaircir  davantage  la  question  proposa  successi- 
vement, au  moins  par  voie  d’hypothèse  , la  théorie 
des  perturbations  de  cette  comète,  pour  les  sujets 
des  prix  des  années  1784,  1786,  1788;  mais 
n’ayant  reçu  aucun  mémoire  sur  ce  problème , elle 
l’abandonna. 

XVH. 

Le  sujet  du  prix  qu’elle  proposa  pour  l’année 
1 790  était  la  théorie  de  la  planète  découverte  par 
M.  Herschel  ; prix  qui  fut  remporté  par  M.  Delam- 
bre,  aujourd’hui  l’un  des  secrétaires  de  la  classe  des 
sciences  mathématiques  et  physiques  de  l’institut 
national.  Sa  pièce  n’a  pas  été  imprimée.  Le  même 
savant  remporta  le  prix  de  1792 , dont  le  sujet  était 
de  perfectionner  les  tables  des  mouvemens  des  sa- 
tellites de  Jupiter. 

L’académie  des  sciences  fut  détruite  en  1793 , 
comme  on  l’a  déjà  vu. 

XVIII. 

On  trouve  dans  les  recueils  des  académies , dans 
les  journaux , et  ailleurs , des  ouvrages  sur  la  théorie 
des  mouvemens^  célestes.  Il  y a , par  exemple,  des 
mémoires  intéressans  de  Lexel  sur  le  mouvement 
des  comètes,  dans  la  collection  de  Facadémie  dé 
Pétersbourg;  M.  Duval  Leroi  a traité  la  théorie  des 
perturbations  de  la  planète  d’Herscliel , d’après  les 
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formules  de  M.  Lagrange , dans  le  volume  de  l’a- 
cadémie de  Berlin  pour  l’année  1792.  Tous  ces 
mémoires  méritent  l’estime  des  géomètres.  Pri~ 
mum  est  invertisse,  disait  Neulon  : cela  est  vrai; 
mais  ajouter  à une  invention  est  une  autre  inven- 
tion qui,  quoique  d’un  mérite  secondaire,  de- 
mande quelquefois  beaucoup  de  sagacité. 

XIX. 

L’ouvrage  le  plus  complet,  et  un  des  plus  re- 
marquables qui  aient  paru  dans  ces  derniers  temps 
sur  l’astronomie  physique,  est  la  Mécanique  cé- 
leste de  M.  Laplace , que  j’ai  déjà  eu  occasion  de 
citer.  « Je  me  suis  proposé,  dit  l’auteur  dans  sou 
» introduction , de  présenter  sous  un  même  point 
» de  vue  ces  théories  (les  théories  astronomiques) 
» éparses  dans  un  grand  nombre  d’ouvrages,  et 
» dont  l’ensemble  embrassant  tous  les  résultats  do 
» la  gravitation  universelle , sur  l’équilibre  et  les 
» mouvemens  des  corps  solides  et  fluides,  qui 
» compose  le  système  solaire  et  les  systèmes  sem- 
» blables  répandus  dans  l’immensité  des  cieux, 
» forme  la  Mécanique  céleste  ».  Il  n’y  a point  en 
effet  de  question  d’astronomie  physique  que  M.  La- 
place n’ait  approfondie,  et  sur  laquelle  il  n’ait  ré- 
pandu des  lumières  nouvelles,  soit  en  donnant 
plus  d’extension  à ses  premières  recherches  cou- 


462  HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 

teuues  dans  les  Mémoires  de  l’académie , soit  en 
simplifiant  ses  méthodes , et  mettant  ainsi  les  lec- 
teurs plus  à portée  de  les  suivre.  Cet  ouvrage  est 
si  connu , qu’il  est  inutile  d’en  faire  ici  un  extrait  ; 
d’ailleurs  cela  m’écarterait  trop  de  mon  sujet. 
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CHAPITRE  VII. 

Progrès  de  l’optique. 

I. 

On  connaissait  depuis  long-temps  les  principales  principe»  Ré- 
propriétés  de  la  lumière , sa  réflexibilité , sa  réfran-  i;qu”ld'1  °P 
gibilité,  sa  chaleur  quand  elle  est  réunie  au  foyer 
d’un  verre  ardent,  etc.,  sans  connaître  sa  contex- 
ture intime,  ou  la  nature  des  parties  intégrantes 
dont  ce  fluide  est  composé.  Neuton  est  le  premier 
qui  ait  pénétré  et  révélé  ce  grand  secret  ; il  a , pour 
aiusi  dire,  anatomisé  la  lumière  et  les  couleurs. 

Toujours  attentif  à écarter  l’esprit  de  système,  tou- 
jours guidé  par  l’expérience , il  approfondit  l’opti- 
que pendant  trente  ans  ; et  après  avoir  donné  par 
intervalles  quelques  essais  de  ses  méditations  dans 
les  Transactions  philosophiques  de  la  société 
royale  de  Londres,  il  rassembla  enfin  ses  idées  an- 
ciennes et  nouvelles  en  un  Traité  d’optique , qui 
parut  en  1 706  : ouvrage  original , comparable  au 
livre  des  Principes. 

La  lumière  n’est  point,  comme  on  le  croyait  uu  génér.i. 
auparavant,  une  substance  pure  et  homogène  : elle  <t«  Neuton. 
est  composée  de  sept  espèces  primordiales  d’ato- 
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mes  lumineux,  différens  en  couleurs,  en  réfrangi- 
bilité et  en  réflexibilité.  Ces  sept  rayons  primitifs 
sont  le  rouge,  l’orangé,  le  jaune,  le  vert,  le  bleu, 
l’indigo  ou  pourpre,  et  le  violet.  Neuton  les  sépara 
par  l’expérience  suivante,  aujourd’hui  connue  de 
tout  le  monde.  En  introduisant,  par  un  très-petit 
trou,  les  rayons  du  soleil  dans  une  chambre  obs- 
cure, et  en  leur  présentant  obliquement  l’une  des 
faces  d'un  prisme  triangulaire  de  verre , dont  l’axe 
est  perpendiculaire  à celui  du  faisceau  de  rayons, 
on  observe  que  ce  faisceau  se  brise,  ou  change  do 
route  en  entrant  dans  le  verre , traverse  le  prisme 
en  ligue  droite,  repasse  dans  l’air  en  se  brisant  en- 
core, et  va  former  sur  un  carton  blanc,  éloigné  de 
i5  ou  18  pieds,  une  image  oblongue,  où  l’ou  dis- 
tingue clairement  sept  bandes  colorées,  suivant  cet 
çrdre  de  bas  en  haut  : rouge,  orangé,  jaune,  vert , 
bleu,  indigo,  violet.  Le  faisceau  entier  est  donc 
composé  de  sept  rayons , qui  ont  des  réfrangibilités 
différentes.  Le  rayon  rouge  est  le  moins  réfrangi- 
ble  de  tous , comme  s’écartant  le  moins  de  la  per- 
pendiculaire à la  face  d’émergence  du  prisme  5 la 
réfrangibilité  augmente  progressivement  pour  les 
autres  rayons,  jusqu’au  rayon  violet  qui  est  l’autre 
extrême.  Si  l’on  place  un  nombre  quelconque  de 
prismes  à la  suite  du  premier,  et  que  le  faisceau 
traverse  tous  ces  prismes,  il  y aura  de  nouvelles  ré- 
fractions ; l'image  peinte  sur  le  carton  se  renversera 
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ou  se  redressera;  mais  les  sept  bandes  colorées  sub-* 
sisteront  toujours  inaltérablement  les  mêmes,  et. 
conserveront  toujours  entr’elles  le  même  ordre  de 
situation. 

Les  objets  qui  qe  sont  pas  lumineux  par  eux- 
mêmes,  ou  qui  u’ont qu’une  clarté  réfléchie,  nous 
paraissent  rouges , orangés  , jaunes , etc. , selon 
qu’ils  nous  renvoient  ( au  moins  pour  la  très-grande 
partie)  des  rayons  rouges,  orangés,  jaunes,  etc.  : 
la  couleur  blauche  est  formée  par  le  concours  de 
4 tous  les  rayons;  un  objet  nous  paraît  noir,  parce 
qu’il  absorbe  les  rayons  qu’il  reçoit  ; il  ne  s’aper- 
çoit que  par  le  reflet  des  rayons  qui  viennent  des 
objets  circonvoisins.  Dans  tous  les  cas , il  se  fait 
une  perte  de  rayons,  lesquels  demeurent  dans  les 
* interstices  de  l’objet , ou  sont  dispersés  de  côté  et 
d’autre.  Les  rayons  absorbés  peuvent  produire  une 
chaleur  sensible  : ainsi,  par  exemple,  aux  rayons 
du  soleil  un  chapeau  noir  est  plus  chaud  qu’un 
chapeau  blanc. 

„ Un  rayon  de  lumière  qui  passe  d’un  milieu  dans 
un  autre,  se  brise,  et  s’approcha  ou  s’éloigne  de  la 
ligne  droite  menée  au  point  d’entrée  perpendicu- 
lairement à la  surface  de  séparation,  selon  que 
le  premier  milieu  est  moins  ou  plus  dense  que  le 
. second  ; et  l’effet  est  d’autant  plus  sensible , que  les 
densités  des  deux  milieux  sont  plus  différentes; 
mais  le  rapport  du  sinus  de  l’angle  d’incidence  au 
•h.  . 5o 
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sinus  de  l’angle  de  réfraction  demeure  toujours  le 
même  pour  toutes  sortes  d’ obliquités  : il  cliange 
seulement  de  valeur,  quand  les  deux  milieux  com- 
paratifs viennent  à changer,  ou  que  l’un  demeu- 
rant le  même,  l’autre  change.  Par  exemple,  si  le 
rayon  passe  de  l’air  dans  l’eau,  les  deux  siuus 
pomme  les  nombres  4 et  3 , ou  comme  i a et 
et  s’il  passe  de  l’air  dans  le  verre,  ils  sont  comme 
les  nombres  3 et  2 , ou  comme  1 2 et  8. 

Les  sept  rayons*  primitifs  ayant  différentes  ré- 
frangibililés,  quand  on  parle  en  général  de  la  ré- 
fraction d’un  faisceau  de  lumière , qui  comprend 
tous  les  rayons,  il  s’agit  de  la  réfraction  moyenne  : 
celle  du  vert.  Quelquefois  on  n’a 


cest  a 

besoin  que  de  cette  réfraction  moyenne  5 quelque- 
fois il  faut  avoir  égard  aux  différences  de  réfrangi- 
bilité de  tous  les  rayons,  comme  pn  le  verra , lors- 
que nous  parlerons  des  lunettes  achromatiques. 

Si  un  rayon  de  lumière,  après  avoir  passé  d’un 
milieu  dans  un  au  ire  plus  dense , comme , par  exem- 
ple, de  l’air  dans  l’eau,  revenait  sur  ses  pas,  ii  re- 
viendrait exactement  par  le  même  chemin.  Ainsi , 
s’étant  approché  de  la  perpendiculaire  dans  le  pre- 
mier cas,  il  s’en  éloignerait  dans  le  second.  De  là, 
et  du  rapport  constant  qui  existe  toujours  entre  le 
siuûs  d’incidence  et  le  sinus  de'  réfraéjtioiudl  peut 
arriver  que  la  réfraction  se  change  en  réflexion , 

, un  rayon  do  lumière 
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qui  entre  de  l’air  daus  l'eau , en  rasant  presque  l'eau, 
ou,eu  luisant  un  angle  d’incidence  presque  droit, 
se  brise  sous  un  angle  d’environ  48  degrés  5o  mi- 
nutes 5 donc  si  le  rayon  revenait  de  l’eau  dans  l’ajr, 
il  se.réfracterait  sous  un  angle  de  près  de  yo  degrés, 
ou  ne  ferait  que  raser  la  surface  de  l’eau  ; et  si  l’an- 
gle de  retour  était  de  plus  de  4$  degrés  5o  minu- 
tes , le  rayon  dans  l’eau  se  réfléchirait.  » 

La  réfrangibilité  et  la  réflexibilité  des  rayons 
tiennent  à la  même  cause.  Ceux  qui  sont  le  moius 
réfraugibles  sont  aussi  le  moins  réflexibles,  c’est-à- 
dire,  que  plus  un  rayon  oppose  de  résistance  à se 
briser,  plus  il  en  oppose  aussi  à se  réfléchir.  Ainsi 
le  rayon  rouge  a besoin  d’un  plus  grand  angle  d’in- 
cidence que  les  autres,  pour  que  la  réfraction  se 
change  en  réflexion.  Mais  toutes  les  fois  qu’il  y a 
réflexion,  de  quelque  nature  que  soit  le  rayon, 
l’angle  de  réflexion  est  toujours  égal  à l’angle  d’in- 
cidence. 

t • 

Neuton  explique  en  détail  tous  ces  phénomènes 
de  la  lumière.  Son. Traité  cf  optique  a fait  époque 
dans  cette  science,  comme  sou  livre  des  Princi- 
p es  (Jaus  l’astronomie  physique.  Quelques-unes  de 
ses  expériences  furent  d’abord  couteslées,  parce 
qu’on  les  répétait  mal.  11  lui  est  seulement  échappé, 
dans  cette  multitude  de  laits,  d’observations  et  de 
raisonuemens , de  légères  méprises  qui  ne  portent 

aucunu  atteinte  au  fond  de  l’ouvrage.  « 
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Des  géomètres  célèbres , marchant  sur  les  traces 
de  Neuton  , se  sont  appliqués  à développer  et  à 
soumettre  au  calcul  les  lois  de  la  réfraction  et  de  fa 
Ac.  a»  P»™ , réflexion  de  la  lumière.  Le  mémoire  de  Clairaut  sur 
ce  sujet  mérite  surtout  d’être  remarqué.  . 


ïnstrnmcns 

d’optique. 


II. 

La  principale  utilité  de  l’optique  est  de  nous 
avoir  procuré  ces  instrumens  qui  aident  la  vue  , et 
auxquels  l’astronomie,  la  physique  , l’histoire  na- 
turelle, etc. , doivent  en  grande  partie  les  immenses 
progrès  quelles  ont  faits  dans  les  temps  modernes. 
Enü  e ces  instrumens,  les  lunettes  clioptriques  tien- 
nent le  premier  rang  par  la  simplicité  de  leur  cons- 
truction et  la  multitude  de  leurs  usages.  Mais  elles 
sont  sujettes  à deux  imperfections  qui  tendent  à 
empêcher  que  les  rayons  ne  se  réunissent  en  un 
même  point  ou  foyer , et  par  là  affaiblissent  la 
clarté.  Le  premier  inconvénient  provient  de  la 
courbure  circulaire  de  l’objectif  qui  fait  que  les  " 
rayons  occupent  une  certaine  étendue  le  long  de 
l’axe , et  c’est  ce  qu’on  appelle  1 aberration  de  spé- 
ricilé  ; le  second,  qu’on  appelle  Y aberration  de 
réfrangibilité , dépend  de  la  diverse  réfrangibilité 
des  rayons , qui  forment  un  nouvel  obstacle  à leur 
réunion.  Avant  Neuton,  on  connaissait  l’aberra- 
tion de  sphéricité  ; mais  il  est  le  premier  qui  ait  fait 
connaître  l’aberration  de  réfrangibilité.  Tous  les 
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auteurs  qui  l’ont  précédé  regardaient  les  rayons  lu- 
mineux comme  homogènes , et  connue  ayant  tous 
la  meme  réfrangibilité.  Dans  cette  persuasion,  Des- 
cartes n’ayant  en  vue  que  de  détruire  l’aberration 
tic  sphéricité  , proposa  les  objectifs  elliptiques , 
hyperboliques , etc. , qui  n’eurent  pas  de  succès , 
comme  je  l’ai  déjà  remarqué  ; de  sorte  qu’on  fut 
obligé  de  s’en  tenir  aux  objectifs  circulâmes.  Ceux- 
ei  ne  doivent  avoir  qu’une  petite  ouverture , afin 
de  diminuer  l'aberration  de  sphéricité  : ils  don- 
nent une  quantité  suffisante  de  lumière  pour  les 
lunettes  terrestres,  dont  les  longueurs  ont  peu 
d étendue.  Daus  les  lunettes  astronomiques , l’ou- 
verture ( quoique  toujours  petite  comparativement 
à la  surface  totale)  a besoin  d’un  plus  grand  champ 
pour  recevoir  La  quantité  nécessaire  de  rayons; 
mais  alors  il  faut  augmenter  en  proportion  la  lon- 
gueur de  la  lunette  ; ce  qui  augmente  son  poids  r 
et  la  rend  su  jette  à se  courber.  Neuton,  saus  aban- 
donner Li  forme  circulaire  des  objectifs , avait 
soupçonné  qu'il  était  possible  de  faire  dispai  aître 
l’aberration  de  sphéricité,  en  les  composant  avec- 
deux  verres  dont  l’espace  intermédiaire  serait  rem- 
pli d’eau  ; mais  on  ne  voit  pas  qu’il  ait  donné  delà 
suite  à celte  idée.  Il  a encore  moins  pensé  à em- 
ployer le  même  moyen  pour  corriger  l’aberration, 
de  réfrangibilité  qu’il  regardait  comme  indestruc- 
tible. Je  dois  même  ajouter,  par  respect  pour  la> 
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vérité,  que  l'inexactitude  'de  l'une  de  ses  princi- 
pales expériences  a retardé  pendant  long-temps  là 
découverte  des  lunettes  achromatiques , ou  de  coS 
lunettes  par  lesquelles  on  détruit  les  couleurs  de 
l'iris,  c’est-à-dire  de  cel  te  espèce  d arc-en-ciel  qui 
déforma  l image.  Il  tourna  donc  principalement  scs 
recherches  en  ce  genre  vers  la  perfection  des  lé-  - 
leseopes  caladioplriques. 


III. 


IHcourerle 
des  lu  net  Ici 
chromatiqi 


L’optique  instrumentale / demeura  à "peu  près* 
ns  cet  état  jusqu'à  l’année  1747  > on  Euler  en- 
Ac  17^  r -n’  ^reprit  de  détruire  l’aberration  de  réfrangibilité 
par  la  combinaison  de  plusieurs  verres  entre  les- 
quels on  enfermerait  de  l’eau  ou  d’autres  liqueurs , 

* à.  l’imitatkfn  de  ce  qui  se  passe  dans’  la  structure 
de  l'œil  humain.  Il  détermiuapar  le  calcul  la  forme 
et  les  dimensions  de  ces  nouveaux  objectifs,  dont, 
le  succès  lui  parut  certain.  On  sent  qu'une;  tèlle 
proposition,  faite  par  un  savant  tel  qu’F.uler,  devait 
. attirer  l’attention  des  opticiens  capables  de  l’en- 
tendre et  de  la  vérifier.  > 

• • * •* 

d l"i7oô  Dollond , célèbre  opticien  anglais , consommé 
mon  en  1761.  ]a  théorie  et  la  pratique  de  son  art , saisit  avec 
avidité  cette  idée  générale  ; mais  jugeant  que  les 
hypothèses  employées  par  Euler , concernant  les 
rapports  des  réfractions  de  l’eau  et  du  verre,  fê- 
taient pas  sulïisarmnent  exactes , il  y substitua  celles  v 
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qui  résultent  des  expériences  de  Neuton"  : alors  il  Tram.  jj,a. 
trouva  par  les  formules  d’Euler  que  tous  Tes  rayons  >?53' 
ne  pouvaient  être  réunis  en  un  même  foyer , à 
moins  que  le  télescope  n’eùt  une.  longueur  infi- 
nie : inconvénient  qui  renversait  le  projet  tf Euler , 
si  les  expériences  de  ÎNeuton  étaient  parfaitement 
exactes  ; et  comment  oser  élever  des  doutes  sur 
l’espèce  d infaillibilité  qu’on  attribuait  au  créateur 
de- l’optique  moderne? 

Euler  , sans  se  permettre  de  pareils  doutes  , ré-  Ac  ir  „rr,;A 
pondit  qu’on  opposait  à ses  formules  des  quantités  , *75;>' 
trop  petites  pour  infirmer  une  théorie  qui  lui  pa- 
raissait fondée  incontestablement  sur  les  proprié- 
tés des  réfractions  ; il  démontra  quelques  incom- 
patibilités dans  les  calculs  que  Dollond  inférait  des. 
expériences  de  Neuton  5 il  insistait  de  nouveau  sur 
la  similitude  de  son  télescope  avec  les  yeux  des 
animaux,  où  la  nature  a placé  différentes  humeurs- 
dont  les  qualités  réfractives  se  corrigent  mutuelle- 
ment : enfin  , il  soutenait  qu’on  parviendrait  tôt  où 
tard  à lever  toutes  les  difficultés  qui  paraissaient 
contraires  à sa  théorie. 

11  fut  bientôt  secondé  per  Klingenstiema , cé-  Ac.  a<-  iW, 
lèbre  géomètre  suédois.  Ce  dernier  fit  remettre  a Pag.  ios. 
Dollqud , au  mois  d’octobre  17  55,  un  écrit  par 
lequel  il  combattait , avec  les  armes  de  la  géomé- 
trie et  de  la  métaphysique , une  expérience  de  Neu- 
lon,  qu'on  opposait  à Euler.  Alors  Dollond,  déjà 
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fort  ébranlé,  soupçonna  que  Neuton  pouvait  s’être 
trompé,  et  il  prit  le  parti  le  plus  sage , celui  de  ré- 
péter l’expérience  , en  suivant  d’ailleurs  le  procédé 
de  l’auteur. 

La  proposition  expérimentale  de  Neuton  est 


iwô /pîg  93’  conçue  en  ces  tenues  : Si  les  rayons  de  lumière 


traversent  deux  milieux  contigus , de  différentes 
densités , comme  Veau  et  le  verre  , soit  que 
les  surfaces  réfringentes  soient  parallèles , ou 
qu’elles  soient  inclinées,  et  que  cependant  la 
réfraction  de  l’une  détruise  la  réfraction  de 
l’autre , de  manière  que  les  rayons  émergeas 
soient  parallèles  aux  rayons  incidens  : alors 


LA  LUMIÈRE  SORT  TOUJOURS  BLANCHE. 

Cette  conclusion,  la  lumière  sort  toujours  blan~ 


clic  , formait  tout  le  nœud  du  différent  ; et  si  elle 
était  vraie  , il  fallait  renoncer  à la  théorie  d’Euler. 
Quelque  prévenu  que  Dolloud  fût  en  faveur  de 
Neuton  , comme  il  cherchait  sincèrement  la 
vérité,  il  fit  l’expérience  que  je  vais  rapporter 
d’après  le  compte  qu’il  en  rend  lui-même  dansuno 
lettre  écrite,  en  1757,  au  P.  Pézénas.,  traducteur 
de  l’Optique  de  Smith , et  imprimée  dans  le  se- 
cond tome  de  la  traduction,  pag,  426. 


IV. 


« 


Près  d’un  petit  trou  d’environ  un  demi-pouce  o 
de  diamètre  , pratiqué  à la  fenêtre  d’une  chambre 
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obscure,  et  destiné  à introduire  la  lumière  du  so- 
leil , Dollond  plaça  un  prisme  de  verre  dont  la  sec- 
tion était  un  triangle  isocèle  formant  au  sommet 
situé  en  haut,  un  angle  de  8 degrés  5a  minutes. 
A la  face  la  plus  éloignée  du  trou , il  adossa  un  se- 
^ cond  prisme  creux  posé  en  sens  contraire,  c est-a-dirc 

de  manière  cjue  la  base  était  en  liant.  Les  laces 
de  ce  prisme  qui  devait  contenir  de  1 eau , étaient 
de  minces  plaques  de  verre  , et  on  pouvait  ouvrir 
plus  ou  moins  l’angle  de  la  pointe.  Cela  fait , en  in- 
troduisant la  lumière  du  soleil  par  le  petit  trou  de 
' la  fenêtre , elle  passait  d’abord  de  l’air  dans  le 
prisme  de  verre  , ensuite  dans  le  prisme  d’eau , et 
enfin  de  l’eau  dans  1 air  ; ainsi  elle  éprouvait  trois 
réfractions.  Après  plusieurs  tentatives,  Dollond  par- 
vint à faire  en  sorte  que  la  direction  de  la  lumière, 
au  sortir  du  prisme  d’eau  , fût  parallèle  à ta  direc- 
tion qu’elle  avait  à son  entrée  dans  le  prisme  de 
ferre  ; ce  qui  était  le  cas  de  la  proposition  de 
Neuton  ; mais  alors  la  couleur  des  rayons  émer- 
geus  ne.  fut  point  blanche  comme  Neuton  l'avait 
affirmé  ; au  contraire  , le  bord  inférieur  du  soleil 
était  fortement  teint  de  bleu , et  le  boni  supérieur 
était  d’une  couleur  rougeâtre.  Ainsi  Dollond  re- 
connut d'abord  que  l'eau  ne  disperse  pas  les  cou- 
leurs autant  que  le  verre,  à réfractions  égales  ; en- 
suite, ayant  varié  l’angle  au  sommet  du  prisme 
d'çau,  de  telle manière  que  la  dispersion  des  cou- 
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leurs  fût  la  même  dans  les  deux  cas , il  trouva 
qu’alors  les  deux  réfractions  n’étaient  pas  égales. 
Toutes  ces  observations  firent  revenir  Dollond  au 
projet  d’Euler,  et  il  ne  mit  plus  en  doute  la  possi- 
bilité de  son  exécution  , sinon  avec  l’eau  et  le  ver-1 
re,  du  moins  avec  d’autres  matières  transparentes,  , * 
de  diff  érentes  densités. 


Il  employa  d'abord  à cet  effet  le  verre  et  l’eau, 
comme  Euler  l’avait  proposé  ; mais  il  reconnut 
bientôt,  d’après  les  formules  du  géomètre  alle- 
mand , que  les  courbures  à douner  aux  objectifs 
étaient  trop  considérables  pour  ne  pas  produire 
une  aberration  fort  sensible  dans  le  foyer  j et  qu’un 
pareil  inconvénient  ne  pouvait  être  levé  que  par 
un  autre , celui  de  trop  diminuer  l’ouverture  des  - 
objectifs.  Euler  avait  senti  et  annoncé  lui-même  ^ 
que  c'étaient-îà  les  seules  et  véritables  difficultés 
que  sa  théorie  put  éprouver  dans  la  pratique. 

Dollond,  parfaitement  versé  dans  la  connais-* 
sance  des  différentes  espèces  de  verres , et  con- 
vaincu qu’il  s’en  devait  trouver  dont  les  pou- 
voirs réfraclifs  fussent  fort  diffefens , imagina  d’em- 
ployer deux  sortes  de  verres  connus  en  Angleterre 
t*”>\  H1  fl»  sous  les  noms  de  flintglass  et  de  crownghtss.  Le 
premier  est  un  verre  très-blanc  et  fort  transpa- 
rent , qui  donne  les  iris  les  plus  rcrharquabîls , e? 
par  conséquent  celui  dans  lequel  la  réfraction  du 
rouge  diffère  le  plus  de  celle  du  violet.  Le  second 
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a line  couleur  verdâtre  , et  ressemble  beaucoup  en 
qualité®  notre  verre  commun  -,  il  donne  la  moindre 
différence  entre  les  réfractions  du  rouge  et  du  vio- 
let. Dollond  mesura  les  rapports  des  réfrangibili- 
tés  par  le  même  moyen  qu’il  avait  employé  pour 
le  verre  et  l’eau  : il  trouva  que  le  rapport  des  dif- 
férences de  réfrangibilités  dans  les  deux  matières 
était  environ  celui  de  5 à 2.  Ayant  fait  celte  subs- 
titution dans  les  formules  d’Eulcr , il  obtint  d’abord 
des  résultats  qui  n étaient  pas  très-satisfaisans.  Mais 
enfin  , à force  de  tentatives  et  de  combinaisons , soit 
dans  le  choix  des  matières  d’une  excellente  qualité, 
sditdans  celui  des  sphères  les  plus  propres, dans  cha- 
que cas,  à réunir  les  foyers  de  toutes  les  couleurs , 
il  parvint  à construire  des  lunettes  achromatiques  , 
très-supérieures , en  parité  de  circonstances , aux 
lunettes  ordinaires.  II  en  construisit  d’abord  uue 
de  cinq  pieds  dont  l’effet  était  le  même  que  celui 
d’une  lunette  ordinaire  de  quinze  pieds.  Du  reste , 
il  11e  fit  point  connaître  ses  moyens  , et  la  question 
était  de  les  découvrir  ou  d’en  proposer  d’autres  en- 
core plus  avantageux. 

V.  . 

On  voit  par  là  que  ce  sujet  offrait  un  vaste  champ 
de  recherches  théoriques  et  pratiques.  Au  mémoire» 
de  1747»  Euler  eu  fit  succéder  plusieurs  autres, 
soitpourréfutcrles  premièresassertionsde  Dollond, 
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Ac.  jt  En-lin , soil  pour  éclaircir  el  étendre  davantage  la  théorie. 

1753,  ,7b7.  1 

Ac  de  Turin  ^ donna  toutes  les  formules  nécessaires  pour  la 
t°in.  in.  CQnslruclion  tles  télescopes  et  des  microscopes, 
quel  que  soit  le  nombre  des  verres  dont  ils  puissent 
être  composés , et  il  fit  diverses  applications  de  ces 
formules.  Enfin  il  rassembla  toutes  les  parties  de 
la  dioptrique  (Lins  un  traité  complet  de  cette 
science , en  trois  volunïes  , qui  parurent  successi- 
vement aux  auuées  1769,  *770*  1771. 

Ac  de  P.™  Ecs  géomètres  français  traitèrent  aussi  le  même 

1757  , >761,  *et  Clairaut  en  fit  la  matière  de  trois  excellens 
mémoires  dont  le  premier  fut  lu  à l’académie  de 
Paris,  en  1761.  Il  commence  par  rapporter  quel- 
ques expériences  sur  les  propriétés  des  verres  ré- 
fringents.; ensuite  il  enseigne  à trouver  les  foyers 
des  objectifs  composés  de  plusieurs  lentilles,  et  les 
* aberrations  que  la  lumière  éprouve  en  les  traver- 

sant. En  corrigeant  f aberration  de  réfraugibihlé , 
il  donne  en  meme  temps  les  moyens  de  détruire, 
autant  qu’il  est  possible,  celle  desphéricilé;  il  montre 
l’usage  de  scs  formules  pour  comparer  les  d éfi  in- 
geuces  du  cristal  d’Angleterre  et  du  verre  commun , 
el  pour  faire  conuahrc  les  ebangemeus  que  la  dé- 
'■  termination  plus  ou  moins  exacte  du  rapport  de  ré- 

fraction des  matières  qu’on  emploie  doit  apporter 
aux  dimensions  des  objectifs  composés.  Il  ne  s'est 
pas  borné  à considérer  les  ray  pus  incidens  qui  se 
trouveut  dans  un  plan  passant  par  le  point  radi- 
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cal  de  l’axe  optique  de  la  luuetle  ; il  a eu  égard 
ausbi  aux  autres  qui  sont  eu  bien  plus  grand  nom- 
bre. 11  finit  par  des  remarques  de  pratique  dont  nos 
opticiens  ont  lait  un  usage  utile. 

D’Alembert  s’est  fort  occupé  de  l’optique  en 
différentes  occasions.  Le  premier  volume  de  ses 
Opuscules  mathématiques,  publié  en  1761 , con- 
tient diverses  remarques  et  difficultés  dignes  d’at- 
tentiou  sur  les  principes  qu’on  emploie  communé- 
ment en  optique,  tant  par  rapport  aux  lois  de  la  4 

vision  directe , que  par  rapport  à celles  de  la  vision 
réfléchie  ou  réfractée.  Ses  principale!  recherches 
ont  eu  pour  objet  la  théorie  des  lunettes  achro- 
maliquessur  laquelle  roulent  le  troisième  tome  tout 
entier  de  ses  Opuscules  mathématiques , publié  to°p”**IT 
en  1764,  et  successivement  une  foule  d’autres  T’T,'T“' 

/ • rn  * • \ 1»  1 Ac  do  Pmi 

mémoires.  I ous  ces  écrits  ou  1 ou  remarque  beau- 1764  . .765 

*767.  * 

coup  d’élégance  et  de  finesse , nd  sont  presque  que 
d’analyse  pure,  et  je  ne  puis  que  les  indiquer  ici. 

Si  on  en  veut  prendre  une  idée  juste,  il  faut  les 
lire  la  plume  à la  main.  J’eu  citerai  seulement  une 
belle  proposition.  L’auteur  donne  des  formules  par 
le  moyen  desquelles  on  peut  non-seulement  anéan- 
tir l’aberration  de  réfrangibilité,  mais  eucore  la  di- 
minuer en  raison  donnée;  ce  qui  produit  l’avan- 
tage d’éviter  l’inconvénient  où  l’on  tomberait , si , 
pour  détruire  seulement  cette  aberration  , on  aug- 

« 1 • 
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mentait  trop  l’aberration  de  sphéricité  ou  la  cour- 
bure des  surfaces. 

Plusieurs  savans  ont  écrit  sur  la  théorie  des  lu- 

l , 

nettes  achromatiques.  Voyez,  par -exemple .,  les 
•traductions  que  le  P.  Pézénas  et  M.  Duval-le-Roi 
ont  données  de  l’optique  de  Smith. 

Je  passe  à quelques  objets  particuliers  d’optique 
qui  se  croisent  un  peu  avec  les  précédons,  quant 
à l’ordre  des  temps  que  celui  des  matières  ne  per- 
met pas  de  suivie  exactement.  * 

y j 

' M* 

La  lumière,  soit  directe,  soit  réfléchie,  soit  ré- 
fractée, perd  nécessairement  une  partie  de  son  in- 
tensité ou  de  sa  force  par  les  obstacles  qu’elle  ren- 
contre : obstacles  qui  changent  eux-mêmes  quand 
les  densités  des  milieux  viennent  à changer.  Il  y a , 
par  exemple,  une  différence  sensible  entre  la  lu- 
mière du  soleil  au  solstice  d’été , et  sa  lumière  ait 
solstice  d’hiver;  la  lumière  du  soleil  est  incompa- 
rablement plus  grande  que  celle  de  la  lune , pour 
une  même  hauteur  au-dessus  de  l'horizon  , etc.  IIu- 
guens  avait  jeté  quelques  idées  sur  cette  nouvelle 
branche  de  l’optique;  il  avait  indiqué  une  méthode 
pour  estimer  la  quantité  de  lumière  que  Jupiter  rt 
Saturne  reçoivent  du  soleil  r et  pour  comparer  la 
lumière  du  soleil  avec  celle  des  étoiles.  Mais  outré 
que  cette  méthode  portait  sur  des  hypothèses  vagues 
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et  un  peu  incertaines , la  question  demandait  à être 
éclaircie  par  une  suite  d’expériences  exactes  et 
nombreuses,  desquelles  ou  pût  tirer  les  moyens  de 
comparer  les  lumières  dans  tous  les  cas. 

Bouguer  entreprit  et  poussa  très-loi u ce  travail 
délicat  ; et  par  là  il  s’est  approprié  un  sujet  curieux 
en  lui-même  , et  d’une  fréquente  application  dans 
les  matières  de  physique.  11  publia  ses  premières 
recherches,  en  1729,  dans  un  petit  ouvrage  in- 
titulé : Essai  d'optique  sur  la  gradation  de  la 
lumière , fort  augmenté  dans  la  suite , et  imprimé 
en  1 760  , deux  ans  après  la  mort  de  l’auteur,  sous 
le  titre  de  Traité  d'optique  sur  la  gradation  de 
la  lumière.  Ce  traité  contient  un  grand  nombre 
d’expériencesetiï observations,  de  discussions  phy- 
siques et  mathématiques,  d’applications  intéres- 
santes aux  divers  problèmes  que  la  matière  fait 
naître  ; on  y apprend  à comparer  les  lumières  en- 
voyées par  différons  corps,  tels  que  le  soleil , la  lune , 
les  planètes  , les  étoiles  -,  a connaître  la  quantité  de 
lumière  que  réfléchissent  les  surfaces  polies  ou 
brutes,  et  celle  qui  se  perd  par  l’absorption  ou  la 
dispersion  des  .rayons  ; à évaluer  les  diflerens  de- 
grés de  transparence  des  corps  diaphanes , etc.  Je 
ne  puis  qu’indiquer  en  gros  tous  ces  objets  sur  les- 
quels il  faut  consulter  l’ouvrage  meme. 
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VII. 


Miroir.  ,1’Ar-  La  question  des  miroirs  brûlans  d’Archimède  se 

cbimèdc.  ' * 


renouvela  en  1747-  Sous  la  première  période,  j’ai 
rapporté  les  raisons  et  les  témoignages  qui  en 
prouvent  la  possibilité  ; sous  la  troisième,  j’ai  dit 
que  Descartes  les  avait  traités  de  fabuleux  et  $ im- 
possibles , et  j’ai  promis  se  discuter  les  objections 
de  ce  grand  philosophe.  Tâchons  enfin  de  fixer 
notre  opinion  sur  un  sujet  qui , quoique  simple- 
ment curieux,  a mérité  du  moins  à cet  égard  l’at- 
tention des  savans. 

Descaries , après  quelques  remarques  sur  la  ma-  * 
nière  dont  les  rayons  solaires  réunis  produisent  la 
DiopWque  chaleur,  conclut,  « qu’ayant  deux  verres  ou  mi- 
» roirs  ardens,  dont  l’un  soit  beaucoup  plus  grand 
» que  l’autre , de  quelle  façon  qu’ils  puissent  être , • 

» pourvu  que  leurs  figurés  soient  toutes  pareilles , 

» le  plus  grand  doit  bien  ramasser  les  rayons  du  so- 
» leil  en  un  plus  grand  espace,  et  plus  loin  de  soi 
» que  le  plus  petit;  mais  que  ces  rayons  ne  doivent  w 
» point  avoir  plus  de  force  en  chaque  partie  de 
» cet  espace  , qu’en  celui  où  le  plus  petit  les 
» ramasse  ; eu  sorte  qu’on  peut  faire  des  verres  ou 
» miroirs  extrêmement  petits  qui  brûleront  avec 
» autant  de  violence  que  les  plus  grands  ; et  un 
» miroir  ardent  dont  le  diamètre  n’est  pas  plus 
» graqd  qu’envirou  la  centième  partie  de  la  dis- 
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PÉRIODE  IV.  CHAPITRE  VII.  /^8l 
7 » tance  qui  est  entre  lui  et  le  lieu  où  il  doit  ras- 

» sembler  les  rayons  du  soleil  5 c’est-à-dire  qui  a la 
. » même  proportion  avec  cette  distance , qu’a  le  dia- 
j>  mètre  du  soleil  avec  celle  qui  est  entre  'lui  et 
1 » nous , fût-il  poli  par  un  ange , ne  peut  faire  que 

» les  rayons  qu’il  assemble  échauffent  plus  à l’en- 
» droit  où  il  les  assemble,  (pie  ceux  qui  viennent 
» directement  du  soleil.  Ce  qui  se  doit  entendre 
» aussi  des  verres  brûlans  à proportion.  D’ou  vous 
w pouvez  voir  que  ceux  qui  ne  sont  que  demi-sa- 
j>  vans  en  optique  se  laissent  persuader  beaucoup  • 

» de  choses  qui  sont  impossibles,  et  que  ces  mi- 
» roirs  dont  on  a dit  qu’ Archimède  brûlait  des 
» navires  de  fort  loin,  devaient  être  extrêmement 
» grands,  ou  plutôt  qu’ils  sont  fabuleux  ». 
r O11  voit  ici  une  preuve  bien  n»arquée  d<*  cet  es-  ^ 
prit  de  système  qui  dominait  Descartes.  S'il  avait 
consulté  l’expérience  , elle  lui  aurait  appris  que  la 
chaleur  produite  sur  chaque  point  d’un  objet  se’ 
propage  de  proche  en  proche  , et  se  communique 
à toute  la  masse;  de  sorte  , qu’à  égale  intensité  de 
force  , un  foyer  un  peu  grand  a de  l’avantage  sur 
un  plus  petit,  pour  embraser  tout  le  corps  dans  un 
même  temps.  Par  exemple , un  verre  ardent  qui  H!jt  de  r,c. 
a Ô2  pouces  de  diamètre  , et  un  foyer  de  8 lignes  I7*7’  p,  ’°7‘ 
de  largeur,  à la  distance  de  6 pieds,  fond  le  cuivre 
placé  à son  foyer  en  moins  d’une  minute,  tandis 
qu’un  autre  miroir  tout  semblable,  sous  des  di- 
iî.  5i 
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• mensions  douze  fois  plus  petites , produit  à peine 
une  chaleur  sensible  à son  foyer.  L’objection  de 
Descartes  tombe  donc  d’elle-même.  Ajoutez  qu’il  , 
considérait  toujours  des  verres  d’une  courbure  con- 
tinue , et  qu’il  ne  connaissait  pas  les  effets  qu’on 
peut  obtenir  de  l’assemblage  de  plusieurs  petits 
miroirs  plans. 

'K, «cm**  . Le  P.  Kircher , jésuite , se  projxjsa  le  problème 

en  »6ui  , 

mon  en  168a.  suiyant  ^ dans  son  ouvrage  mtituie  : Ars  magna 
lucis  et  umbree  , qui  parut  environ  neuf  ans  après 
urt/t’  xllV,  la  dioptrique  de  Descartes  : Machinam  ex  specu - 
lis  planis  construere  ad  centum  pedes  urentem . 

« Il  avait  observé , 1 .°  que  plus  un  miroir  plan  est 
; . » grand , plus  il  renvoie  de  lumière  sur  le  plan  qui 

» lui  est  opposé  ; 2.0  qu’un  miroi*  plan  d’un  pied 
• » produisait  à cent  pieds  de  distance,  une  image 
j>  lumineuse  d’un  quart  de  pied.  Il  imagina  en  con- 
» séquence  d’employer  consécutivement  cinq  mi- 
» roirs  plans  dirigés  vers  le  même  point  éloigné  de 
» cent  pieds , et  il  observa  que  la  chaleur  y aug- 
» mentait  à mesure,  de  sorte  quelle  devint  pres- 
» que  insupportable  après  l’addition  du  cinquième 
» miroir.  D’où  il  conclut  qu’en  multipliant  le  nom- 
i » bre  des  miroirs,  on  augmenterait  les  degrés  de 
» chaleur , et  on  porterait  l’incendie  à une  distante 
» bien  plus  considérable  qu’on  ne  pourrait  le  faire 
» avec  des  miroirs  concaves , de  quélque  espece 
» qu’ils  fussent 
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En  1747  » Buffon  exécuta  la  même  expérience  ac.  a*  p«n» 
plus  en  grand  et  d’une  manière  plus  concluante  par  *7<  7' 
rapport  à l’effet  des  miroirs  d Archimède.  11  fit 
construire,  par  un  excellent  ingénieur- opticien 
nommé  Passement , un  miroir  par  réflexion , com- 
posé de  168  glaces  étamées,  de  G pouces  sur  8 
pouces  chacune,  éloignées  les  unes  des  autres  d’en- 
viron 4 lignes , mobiles  à charnières  ; chacune  de 
ces  glaces  peut  se  mouvoir  en  tout  sens  et  indé- 
pendamment les  unes  des  autres  ; les  quatre  ligues 
d’intervalle  servent  à la  liberté  de  ce  mouvement 
et  à porter  les  images  à l’endroit  qu’on  veut.  Au 
naoyen'de  cette  machine , Buffon  pouvait  faire  tom- 
ber sur  le  même  point  les  1 68  images,  et  par  con- 
séquent brûler  à plusieurs  distances,  comme  20  , 

5o  et  jusqu’à  i5o  pieds.  Sans  rapporter  toutes 
scs  expériences  , disons  seulement  qu’au  mois 
d’avril , par  tin  soleil  assez  faible,  il  embrasa  le  bois 
à 1 5o  pieds  de  distance  ; il  fondit  le  plomb  à 1 40 
pieds  : résultats  plus  que  suffisses  pour  constater 
l’effet  des  miroirs  d Archimède.  Et  ce  qui  fortifie 
cette  conclusion  , les  vaisseaux  romains  ne  pou- 
vaient guère  être  arrêtés  à plus  de  3o  pas  ou  de 
go  pieds  de  la  muraille  : une  [dus  grande  distance 
aurait  rendu  inutiles  les  machines  avec  lesqjuelles, 
selon  Plutarque  , les  Syracusains  accrochaient  et 
enlevaient  les  vaisseaux  de  Marcellus. 

Les  physiciens-géomètres  regardaient  ainsi  la 
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. question  connue  décidée , lorsque  le  savant  Dupuj 
donna,  en  1777,  la  traduction  du  fragment  d’An- 
lliémius  qui  a été  cité  sous  la  première  période, 
et  qui  atteste  positivement  le  même  fait.  Ce  frag- 
ment, presque  oublié  depuis  long-temps , contient 
plusieurs  problèmes  tf optique,  et  spécialement  ce- 
lui des  miroirs  d’ Archimède.  Après  avoir  observé 
q u’ Archimède  n’a  pu  employer  un  miroir  catop- 
trique  concave , 1 .°  parce  qu’un  tel  miroir  eut  été 
d’une  grandeur  démésurée;  2.0  parce  que  dans  ces 
sortes  de  miroirs  il  faut  que  l’objet  à brûler  soit 
placé  entre  le  miroir  et  le  soleil,  et  que  la  position 
des  vaisseaux  romains,  à l’égard  de  Syracuse,  ex- 
cluait cet  arrangement  : Anthémius  explique  le 
mécanisme  des  miroirs  d’Archimède  , à peu  près 
comme  Kircher  l’a  indiqué  elBulfon  l’a  exécuté. 

Ajoutons  un  mot  sur  Anthémius.  C’était  un 
homme  rare  eu  son  tefnps  par  ses  profondes  con- 
naissances dans  toutes  les  parties  des  mathémati- 
ques , surtout  dans  la  mécanique.  Il  florissait  sous 
l’empereur  Justinien  5 il  construisit,  dabord  avec 
AnS5o.  Isidore , autre  savant  distingué,  puis  tout  seul  après 
la  mort  de  ce  collègue , la  fameuse  basilique  de 
l’église  de  Sainte-Sophie  à Constantinople;' on  lui 
atlribuela  première  invention  des  voûtes  en  dômes; 
il  avait  composé  plusieurs  ouvrages  dont  il  ne  reste 
1 que  le  fragment  cité. 
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VIII.  . 

L’optique,  aillée  par  la  mécanique,  a produit Dir«. Utir» 
dans  celle  quatrième  période , plusieurs  iustru- 
mens  très -ingénieux,  et  très-utiles  aux  mesures 
terrestres,  à l'astronomie,  à l’art  nautique,  etc.  Il 
serait  trop  long,  et  d’ailleurs  étranger  à mon  sujet, 
d’en  faire  ici  l'énumération  : je  me  borne  à dire 
quelque  chose  des  principaux. 

De  ce  nombre  est  d’abord  P octant  de  Hadley,  octant, 
dont  on  fait  usage  à la  mer,  pour  déterminer  la 
distance  d’un  astre  à l’horizon , ou  à un  autre  astre; 

Il  forme  un  secteur  de  cercle  de  45  degrés  ; son 
limbe  est  divisé  eu  90  parties  égales,  dont  cha- 
cune représente  un  degré , par  la  propriété  de  l’ ins- 
trument, comme  on  le  verra  tout  à l’heure. 

Je  suppose  ici,  pour  la  plus  grande  clarté,  qu’il 
s’agisse  de  déterminer  la  haute^P’un  astré,  par 
exemple  celle  du  soleil , au-dessus  de  l’horizon.  Au 
haut  de  l’un  des  côtés  de  l’octant,  il  y a uue  pinnule, 
ou  courte  lunette , à laquelle  on  applique  l’œil;  sur 
le  côté  opposé,  et  en  regard,  est  placée,  perpendi- 
culairement au  plan  de  l’instrument,  uue  petite 
glace,  dont  une  partie  est  élamée,  l'autre  ne  l’est 
pas  et  permet  à l’œil  de  voir  au  travers,  les  objets 
situés  à l’horizon;  une  alidade  mobile  autour  du 
centre,  porte  en  cet  endroit  un  miroir  plus  grand, 
aussi  perpendiculaire  au  plan  de  Foc  tau  f,  mais  cn- 
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486  HISTOIRE  DES  MATHEMATIQUES, 
tièrement  étamé,  qui  reçoit  et  réfléchit  la  lumière 

des  objcls  terrestres  ou  célestes;  cette  lumière  va 
d’abord  frapper  directement  ce  ^>cond  miroir  qui 
la  renvoie  vers  la  partie  étamée  du  premier,  d’où 
elle  est  renvoyée,  par  une  seconde  réflexion,  vers 
l'œil  de  l’observateur. 

Maintenant,  l’observation  qu’on  veut  faire  de 
la  hauteur  du  soleil , doit  être  précédée  d’une  ope- 
ration , qui  consiste  «à  disposer  les  deux  miroirs  de 
telle  manière  qu’ils  soient  exactement  parallèles, 
au  premier  instant , c’est-à-dire , quand  l’alidade  du 
grand  miroir  est  placée  sur  le  zéro  de  la  gradua- 
tion. Or  , pour  obtenir  ce  parallélisme , il  faut 
faire  en  sorte  que  l’alidade  étant  dans  la  position  qui 
vieDt  d’être  indiquée,  l’image  de  l’horizon  de  la 
mer,  renvoyée  vers  l’œil  par  la  double  réflexion, 
et  l’image  du  même  horizon,  vue  directement  à 
travers  la  parlj^Hon  étamée  du  petit  miroir,  tom- 
bent exaçtemem  sur  la  même  ligne.  Cette  opéra- 
tion préliminaire  étant  achevée,  l’observateur  tient 
l’instrument  dans  le  plan  vertical  du  soleil,  et  visant 
à l’horizon,  par  la  partie  non  étamée  du  petit  mi- 
roir, il  fait  tourner  l’alidade  dans  le  sens  de  la  gra- 
duation, jusqu’à  ce  que  l’image  réfléchie  du  soleil 
vienne  coïncider  avec  la  ligne  horizontale  de  la  vi- 
sion directe  ; alors  le  nombre  des  parties  du  limbe, 
que  l’alidade  aura  parcourues,  exprimera  le  nombre 
de  degrés  .dont  le  soleil  est  élevé  au-dessus  de  l’ho- 
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ri /.on  ; en  effet , les  lois  de  la  catoptrique  nous  ap- 
prennent que  lorsqu’on  fait  tourner  un  miroir,  l’i- 
mage de  l’objet  tourne  d’une  quantité  dguble.  Telle 
est  la  raison  pour  laquelle  on  a divisé  les  45  degrés 
du  limbe  en  go  parties  égales. 

Quelques  auteurs  assurent  que  Neuton  avait  in- 
venté l’octant  vers  le  commencement  du  siècle 
.passé;  mais  Hadley  ayant  publié  le  premier  la  théo-  t™.  pha. 
rie  et  la  construction  de  cet  instrument,  et  ea'7Îlet  v,i*‘ 
ayant  fait  lui-même  l’épreuve  à la  mer,  avec  le 
plus  heureux  succès,  passe  généralement,  même 
en  Angleterre,  peur  en  être  l’auteur.  On  y a fait 
dans  la  suite  quelques  légers  cbangemens,  qui  ne 
touchent  point  à sa  nature.  Ajoutons  que  c’est  le 
premier  instrument  nautique  où  Fon  ait  employé 
la  double  réflexion  de  la  lumière. 


0 s __  m 

En  1752,  Tobie  Mayer  proposa  un  instrument  Ac  Co(t 
goniomètrique  très -ingénieux,  et  très -utile  dans  *'  “* p 
la  géodésie-  Cet  instrument  consiste  en  une  règle 
fixe,  au -dessus  de  laquelle  tourne  circulairement 
une  alidade  à lunette.  Par  le  mouvement  continuel 
de  cette  alidade,  on  forme  tant  qu’on* veut  d’an- 
gles multiples  de  celui  qu’il  s’agit  de  mesurer:  d'où 

l'on  déduit  ensuite  la  valeur  de  cet  anelc  avec 

< t • 0 . * 

beaucoup  plus  d’exactitude  qu’on  ne  le  ferait  par 

une  simple  mesure.  L’auteur  voulant  rendre  cet 
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A » 

instrument  portatif  et  d'un  usage  commode,  em- 
ployait à Ja  mesure  des  angles  uue  échelle  de  cor- 
des et  un  compas. 

Peu  de  temps  après,  il  eut  l’idée  d’appliquer  le 
meme  principe  de  la  multiplication  des  angles  aux 
. opérations  nautiques  qui  se  font  avec  l octant  5 
niais  il  mesure  ici  le^ngles  par  le  moyen  d’un  cer- 
cle entier,  gradué  clans  toute  l’étendue  de  la  cir- 
conférence, cl  portant  deux  miroirs’ de  meme  na- 
ture et  de  même  usage  que -ceux  de  l’octant,  avec 
cette  différence  néanmoins,  que  le  petit  miroir 
( celui  qui  est  en  partie  étamé,  en  partie  diaphane  ) , 
au  lietf  d’être  fixé  au  corps  de  l'instrument,  est 
porté,  ainsi  que  la  lunette  d’observation,  par  une 
alidade  particulière  qui  tourne  sur  le  cercle  entier, 
«et  dont  le  mouvement  est  indépendant  de  l’alidade 
du  grand  miroir.  Ce  cercle  répétiteur  a de  l’avan- 
tage sur  >V  . -tant,  en  ce  qu’il  donne  la  distance  an- 
gulaire de  deux  objets^  par  exemple  du  soleil  et  de 
la  lune , avec  plus  de  [décision  5 mais  il  est  plus  pe- 
sant, et  il  a d’ailleurs,  comme  l’octant,  l'inconvé- 
nient d’exiger,  pour  opération  préparatoire,  la  vé-, 
rifièation  du  parallélisme  des  miroirs,  parce  que 
dans  ces  deux  inslrumens , ou  reçoit  toujours  du 
même  côté  l’image  de  l’objet  vu  par  la  double  ré- 
flexion. Voyez  l’ouvrage  de  Mayer  : Theoria  mo- 
llis lunœ,  imprimé  à Londres  en  1767  , cinq  ans 
après  la  mort  de  l’auteur. 
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Magellan,  jésuite  portugais , et  Borda,  membre 
<le  l’académie  des  sciences,  ensuite  de  l'institut,  de 
pins  marin  très-distingué,  trouvèrent,  chacun  de 
leur  côté,  vers  l’année  1774,  le  moyen  d éviter  la 
vérification  préliminaire  du  parallélisme  des  mi- 
roirs. Ce  moyen  consiste  à reculer  l’objectif  de  la 
lunette  un  peu  en  arrière  du  grand  miroir , et  à 
porter  le  petit  miroir  jusqu’auprès  du  limbe,  afin 
de  laisser  un  grand  intervalle  entre  le  petit  miroir 
et  l’alidade;  ce  qui  procure  l’avaulage  de  pouvoir 
observer  un  même  objet  de  deux  manières  par  ré- 
flexion, Tune  à droite , l’autre  à gauche.  De  là,  en 
faisant  concourir  de  deux  manières  les  images  de 
deux  objets , au  moyen  des  mouvemens  qu’on  peut 
donner  séparément  au  cercle  et  aux  deux  alidades, 
on  déterminera  immédiatement  la  distance  angu- 
laire de  ces  objets. 

Ce  nouveau  cercle  a été  décrit, 'quant  à la  pro- 
priété que  je  viens  d’indiquer,  par  Magellan  daus 
un  ouvrage  intitulé  : Description  des  nouveaux 
instrumens  circulaires  cl  réflexion , imprimé  à 
Londres  en  1779;  el  Par  dans  un  ouvrage 

intitulé  : Description  et  usage  du  cercle  à ré- 
flexion, imprimé  à Paris  en  1787.  Il  a porté,  pen- 
dant quelque  temps,  le  nom  de  Magellan  qui  l'a 
publié  le  premier,  comme  on  voit  par  les  dates  que 
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• je  viens  de  rapporter  -,  mais  Borda  s’étant  appliqué 
spécialement,  pendant  plusieurs  années,  à le  per- 
fectionner et  à le  répandre , on  s’est  accoutumé  en 
France,  et  même  dans  les  pays  étrangers,  à l’appe- 
ler le  cercle  de  Borda.  Peut-être  serail-il  plus 
juste  de  l’appeler  le  cercle  de  Mayer , puisque 
Mayer  en  a donné  le  principe  fondamental,  qui 
est  la  multiplication  des  angles  : de  même  que  l’oc- 
tant porte  toujours  le  nom  de  Hadley,  quoique 
d’autres  marins;  et  des  artistes  y aient  fait  quelques, 
changemens  depuis  son  origine.  „ 

>rdo  ripiti-  On  emploie  aussi  le  cercle  répétiteur  pour  les 

«?ur  poar  les  . , . v _ _ 

obMrr.ti«n»  observations  faites  a terre  ,„ou  dans  un  observa- 

•fdiniircs  9 . » 

géotidttiques  toire  fixe 

et  *5*rojiojni- 

«"**•  contient,  pour  pièces  principales,  que  le  limbe 
gradué,  et  deux  lunettes  ordinaires,  mobiles  au- 
tour du  cercle  ; de  telle  manière,  que  ces  troispar- 
ties  peuvent  tourner  séparément,  ou  conjointe-, 
ment,  au  moyen  de  vis  de  pressioa,  que  l’on  serre 
ou  desserre  à volonté. 

MM.  Cassioi , Mécbaiu  et  Legendre  ODt  fait 
usage  de  cet  instrument  en  1787 , pour  leurs  opé- 
rations dont  j’ai  parlé  dans  le-  chapitre  précédente 
Il  a servi  également  à MM.  Mécbaiu  et  Delambre 
pour  la  mesure  de  Tare  du  méridien,  compris  en- 
tre Dunkerque  et  Barceloune  ; ensuite  à MM.  Biot 
et  Arago,  chargés  de  continuer  celle  belle  opéra- 
Uqou  t 

» • < * , 


; et  a] ors  il  devient  plus  simple  : il  ne 
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On  doit  principalement  aux  Anglais  la  decou- 
verte ou  la  perfection  de  divers  iuslrumens  astro- 
nomiques et  nautiques  dans  celte  quatrième  pé- 
riode. Les  excclleus  artistes  de  cette  nation  ont 
presque  toujours  réuni  la  théorie  à la  pratique. 
Tels  ont  été  Graliam  , Sisson , Bird , Dollond , 
Ramsden,  et  tel  est  aujourd’hui  M.  Troughlon. 
La  F rance  a eu  aussi , à différentes  éjioques , des  ar- 
tistes très-distingués.  Nous  possédons  en  ce  nuf- 
ment  MM.  I .cnoir , Jecker,  Louis  Ber thond , qui 
rivalisent  honorablement  avec  nos  voisins.’ 

On  attend  avec  impatience  l’ouvrage  que  M.  I <é- 
vêque,  membre  de  l’institut  de  France,  doit  j»u- 
blier  incessamment  sur  la  construction  et  l’usage 
des  inslrumens  h réflexion.  On  y trouvera  FliisloiHé 
de  tous  les  instrumens  qui  ont  été  successivement 
inventés,  et  qui  ont  été  employés  à la  mer  pour  les 
observations  astronomiques,  avec  des  jugemens 
raisonnés  sur  leurs  avantages  et  leurs  désavantages  v 
et  sur  les  droits  respectifs  des  inventeurs.  L’auteur, 
profondément  versé  dans  ces  matières,  s'est  pro- 
pose* ( et  on  peut  être  sûr  qu’il  tiendra  parole  ) d’é- 
claircir une  foule  de  questions  encore  indécises  et 
de  la  plus  haute  importance  pour  le  salut  et  le  suc- 
cès de  la  navigation.  On  sait  que  M.  Ltyêqttc  est, 
depuis  un  grand  nombre  d’années,  examinateur 
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des  él  è*  de  la  marine  française,  et  qç’au  milieu 
de  ces  pénibles  fonctions , qu’il  remplit  avec  autant 
de  zèle  que  d intégrité,  il  a publié  plusieurs  excel- 
lons ouvrages,  entr  autres  le  Guide  du  naviga- 
teur, et  la  traduction  du  livre  espagnol  de  don 
George  Juan,  sur  l’art  maritime , à laquelle  il  a 
joint  de  savantes  notes. 

XII. 

J ai  du  regret  de  ne  pouvoir  pas  donner  une  des- 
cription un  peu  détaillée  du  télescope  de  M.  Hers- 
cbcl  : découverte  mémorable  de  l’optiquemodeme. 
Il  me  faudrait  pour  cela  le  secours  de  quelques 
figures,  qui  me  sont  ici  interdites.  Je  dirai  seule- 
ment que  ce  télescope  est  construit  sur  les  mêmes 
t principes  que  celui  de  Nouton , mais  avec  divers 

changemcns  avantageux,  qui  ont  permis  de  lui 
• donner  de  très-grandes  dimensions , et  par  con- 

séquent de  recevoir  une  très-grande  quantité  -de 
lumière  d’où  est  résultée  la  découverte  de  plu- 
sieurs nouveaux  phénomènes  dans  le  ciel.  J’ai 
rapporté  les  principaux.  Voyez  les  Transactions 
philosophiques  de  la  société  royale  de  Londres. 


FIN  DE  LA  QUATRIEME  PERIODE.  , 
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DES 

1 

PRINCIPAUX  OBJETS  DE  CET  OUVRAGE. 

Première  période. 

Les  anciennes  mathématiques  nous  viennent  des 
Grecs.  Thaïes  enseigne  à prédire  le§  éclipses.  Py- 
thagore  découvre  lu  fameuse  propriété  du  carré  de 
ïhypothéndse  du  triangle  rectangle.  Hippocrate 
de  Chio  carre  les  lunulçs  du  cercle;  fixe  la  vraie 
nature  du  problème  de  la  duplication  du  cube. 
Platon  et  ses  premiers  disciples  remarquent  la 
formation  et  les  propriétés  primordiales  des  sec- 
tions coniques.  Mnechme  pose  le  fondement  de 
la  théorie  de  lieux  géométriques.  Euclide  rassem- 
ble en  corps  d’ouvrage  les  propositions  éparses  de 
la  géométrie  élémentaire.  Archimède  trouve  le 
rapport  de  la  surface  et  du  solide  de  la  sphère  à 
la  surface  et  au  solide  du  cylindre  circonscrit;  carre 
)a  parabole;  détermine  le  rapport  approché  de  la 
circonférence  du  cercle  au  diamètre  ; pose  les  pre- 
mières lois  de  l’équilibre  pour  le  levier,  et  pour  les 
corps  solides  flottans  sur  un  fluide.  Apollonius  de 
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Pergée  approfondit  la  théorie  des  sections  coni- 
ques, en  fait  connaître  plusieurs  nouvelles  proprié- 
tés; résout  divers  problèmes  de  maximis  et  mini - 
mis,  qui  s’y  rapportent.  Pitkèas  observe  le  pre- 
mier l’obliquité  de  l’écliptique.  Erathostène  donne 
la  première  mesuré  du  globe  de  la  terre.  Hippar- 
que  jette  les  fondcmens  de  toutes  les  théories  as- 
tronomiques ; fait  le  dénombrement  des  étoiles 
alors  connues  ; fixe  à peu  près  la  longueur  de  l’an- 
née ; remarque  le  mouvement  apparent  dés  étoiles 
en  longitude , d’où  dépend  la  précession  des  équi- 
noxes. Ptolèmèe  réunit  dans  son  Almageste  tou- 
tes les  anciennes  connaissances  astronomiques,  et 
y ajoute  quelques  théories  de  son  propre  fonds. 

(.  v •, 

» . * ' ♦ * 

Seconde  période., 

v . . .»•  . . • 

Les  A rabesinvententles caractères  arithmétiques 
dont  tous  les  peuples  de  l’Europe  on  t adopté  l’usage  ; 
ils  trouvent  ou  développent  les  premiers  principesde 
l’algèbre  ; ils  traduisent  les  principaux  ouvrages  des 
Grecs,  et  quelques-uns  même  de  ces  ouvrages  ne 
se  sont  conservés  que  par  ces  traductions.  L’astro- 
nomie est  surtout  la  science  à laquelle  se  srtnt  adon- 
nés les  peuples  orientaux.  On  leur  doit  quelques 
observations  importantes,  comme,  par  exemple, 
d’avoir  déterminé,  à peu  de  chose  près , Fobfiqnilé 
de  l’édiptique  par  rapport  au  plan  de  l’équateur  oii 
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de  la  révolution  journalière  des  astres.  Ils  portent 
ces  sciences  chez  quelques  peuples  de  l'Europe. 


Troisième  période. 

\ 

Lés  mathématiques  transportées  en  Europe  y 
font  des  progrès  très-considérables. 

L’algèbre  et  la  géométrie  marchent  des  pre- 
mières : en  Italie,  Scipiç  Ferrei,  Tarlaglia,  Car- 
dan, Raphaël  B u mbelli , trouvent  la  résolution 
générale  des  équations  du  troisième  et  du  qua- 
trième degrés:  en  France,  Vie  te  perfectionne  plu- 
sieurs branches  particulières  de  1 algèbre;  enseigne 
à résoudre,  par  des  constructions  géométriques, 
les  équations  du  troisième  degré , d’où  dépendent 
les  problèmes  de  la  duplication  du  cube,  et  de  la 
trisection  de  l’angle  ; Descartes  applique  l’algè- 
h$e  à la  théorie  des  lignes  courbes , et  ouvre  par 
là  un  champ  immense  de  nouveaux  problèmes; 
fait  de  la  dioptrique  une  science  analytique;  Pas- 
cal résput  les  problèmes  de  la  roulette;  Fermât 
remarque  plusieurs  belles  propriétés  des  nombres  : 
*n  Angleterre , le  baron  de  Neper  iuvente  le  cal- 
cul  des  logarithmes;  Hariot  étend  la  théorie  de 
la  résolution  des  équations;  on  doit  aux  géomètres 
de  la  meme  nation  le  perfectionnement  et  l’usage 
des  suites  infinies  : en  Hollande , Huguens  trouve 
la  théorie  générale  des  développées  des  courbes, 
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les  lois  de  la  force  centrale  dans  le  cercle , le  tau-  ** 
tochronisme  de  la  cycloide. 

Dans  l’astronomie,  Copernic  renouvelle  ou  plu- 
tôt démontre  le  double  mouvement  de  la  terre, 
c’est-à-dire,  le  mouvement  annuel  autour  du  so- 
leil, et  le  mouvement  de  rotation  journalière ; 
Tycho-Brahé  fait  une  immense  quantité  d’obser- 
vations astronomiques  de  tous  les  genres  ; Kèpler  * 
découvre  les  deux  fameuses  lois  sur  lesquelles  porte 
toute  l’astronomie  physique  ; le  télescope  est  in- 
venté en  Hollande  ; Galilée  perfectionne  cet  ins- 
trument , et  fixe  par  ce  moyen  l’existence  et  la  na- 
ture des  taches  du  soleil , observe  le  premier  les 
quatre  satellites  de  Jupiter,  etc.*1  Huguens  cons-fr  * 
truit  un  télescope  encore  plus  parfait , avec  lequel  * 
il  trouve  F un  des  satellites  de  Saturne,  et  les  phases 
de  1 anneau  qui  environne  cette  planète-,  Domini-  * 
que  Cassini  trouve  quatre  autres  satellites  à Satur- 
ne ; Roemer  démontre  la  propagation  successive 
de  la  lumière;  Halley  étend  et  enrichit  toutes  les 
branches  de  l’astronomie;  on  lui  doit  en  particulier 
la  belle  méthode  de  déterminer  la  parallaxe  du  so- 
leil, par  le  moyen  des  passages  de  Vénus  devant  le  r 
disque  de  cet  astre;  on  perfectionne  en  général  les 
auciens  instrumens  d’astronomie  ; on  en  invente 
de  nouveaux;  les  observations  se  multiplient,  et 
sont  portées  à un  haut  degré  d’exactitude. 
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* . Quatrième  période. 

Révolution  totale  clans  les  mathématiques,  par 
la  grande  découverte  de  l’analyse  infinitésimale , 
autrement  appelée  la  méthode  des  fluxions.  Cette 
nouvelle  analyse  est  appliquée  à une  infinité  de 
problèmes  de  toute  espèce,  auxquels  ni  l’ancienne 
géométrie,  ni  l’analyse  cartésienne  ne  pouvaient 
atteindre.  Parmi  ces  problèmes  on  distingue  prin- 
cipalement ceux  des  isopérimètres , agités  si  long- 
temps entre  les  frères  Bernoulli , et  qui  ont  pré- 
paré de  loiu  la  méthode  des  variations.  Décou- 
verte de  la  fameuse  loi  de  la  gravitation  que  tous 
les  corps  de  l’univers  exercent  les  uns  sur  les  au- 
tres. Premières  applications  de  ce  principe.  Insi- 
gnes progrès  du  calcul  intégral  ordinaire.  Dynami- 
que, science  nouvelle;  application  des  principes 
de  cette  science  au  problème  de  la  précession  des 
équinoxes  et  de  la  nutation  de  l’axe  de  la  terre. 
Explication  physique  de  l’aberration  apparente  des 
étoiles  fixes.  Découverte  des  lunettes  achromati- 
ques. Instrumens  nautiques  à double  réflexion. 
Perfection  du  télescope  neutonien.  Invention  du 
calcul  intégral  aux  différences  partielles  ; première 
application  de  çe  cajfcul  aux  problèmes  des  cordes 
vibrantes,  delà  propagation  du  son,  etc.  Détermi- 
nation des  mouvemens  des  corps  célestes , en  ayant 
égard  aux  attractions  mutuelles  de  ces  corps.  Pro- 
ii.  ’ 3a 
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fondes  recherches  des  géomètres  sur  ce  sujet.  For- 
mules analytiques  de  l’équilibre  et  du  mouvement 
des  fluides.  Toutes  les  parties  des  mathématiques 
s'étendent  et  sc  perfectionnent.  Les  géomètres  vi- 
vans  enrichissent  tous  les  jours  la  science  de  leurs  ' 
propres  découvertes,  et  en  préparent  de  nouvelles 
à leurs  successeurs  dans  une  carrière  qui  n’a  pas 
de  bornes. 
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J’ai  oublié,  dans  cette  quatrième  période,  quel- 
ques découvertes  intéressantes  qui  me  reviennent 
en  mémoire , et  que  je  vais  indiquer  brièvement. 

I.  Une  équation  différentielle  du  second  ordre 
entre  deux  variables,  dans  laquelle  l’une  des  deux 
diflérentielles  du  premier  ordre  est  supposée  cons- 
tante, peut  être  changée  en  une  équation  où  l’au- 
tre différentielle  soit  constante.  Taylor  en  a fait  le 
premier  la  remarque,  et  en  adonné  un  exemple 
( Meth.  incr.  pag.  8 ).  Jean  Bernoulli  a développé 
complètement  celte  théorie  ( Joli.  Bem.  Op.  tom. 
iv,  pag.  ']']).  11  apprend  en  général  à transformer 
une  équation  différentielle  du  second  ordre,  où 
l’une  des  denx  différehtielles  du  premier  ordre  est 
constante,  en  une  autre  équation  où  rien  n’est 
constant  ; ce  qui  procure  ensuite  Fayantage  de 
pouvoir  prendre  pour  quantité  constante , ou  l’au- 
tre différentielle  du  premier  ordre,  ou  le  produit 
de  l’ime  des  deux  différentielles  du  premier  ordre 
par  une  fonction  des  deux  variables  : avantage  con- 
sidérable pour  faciliter  l’intégration. 

11  en  est  de  même  po^.Ùne’tïqijStibîl  différen- 
tielle du  troisième  ordre , comparativement  à une 
équation  du  second;  pour  une  équation  du  qua- 
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trième  ordre , comparativement  à une  équation  du 

troisième,  etc. 

I I.  Toute  équation  différentielle  du  second  or- 
dre entre  deux  variables,  a deux  intégrales  aux  pre- 
mières différences;  une  équation  aux  troisièmes 
différences,  a trois  iutégrales  aux  secondes  différen- 
ces; ainsi  de  suite.  Fontaine  a fait  le  premier  cette 
remarque  ( Voyez  ses  (Euvres,  pag  84  )■  Mais  les 
méthodes  qu'il  propose  ensuite  pour  trouver  les^ 
intégrales  sont  tellement  compliquées,  qu’on  ffen  a 
jamais  fait , et  qu’on  n’en  fera  peut-être  jamais  au-, 
cnn  usage.  Euler  a traite  cette  matière  avec  la 
clarté  et  f élégance  qui  lui  sont  ordinaires  ( Acad, 
de  Pétersbourg,  an  1771  )•  Il  enseigne  à trouver 
les  deux  intégrales,  pour  plusieurs  équations  diffé- 
rentielles du  second  ordre;  et  en  combinant  en- 
semble les  deux  intégrales,  il  arrive,  en  certains 
cas , à l’équation  finie,  d’une  manière  très-simple. 

III.  Charles,  membre  de  l’académie  des  scien- 
ces, a fait  sur  les  équations  aux  différences  finies , 
une  observation  très-curieuse  ; savoir,  que  certai- 
nes équations  de  cette  espèce  peuvent  avoir  deux 
intégrales  distinctes,  contenant  chacune  une  cons- 
tante arbitraire.  Ensuite  il  examine  ce  que  devien- 
nent ces  deux  intégrales , dans  le  cas  où  les  différen- 
ces sont  supposées  infiniment  petites.  ( Acad,  de 
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Paris,  an.  1786  et  1788  ).  Il  avait  un  très-grand 
talent  pour  l’analyse;  il  mourut  en  1791 , à l’âge 
de  trente-neuf  ans. 

, & ’ 
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IV.  D’après  le  principe  que  Jacques  Bernoulli 
et  d’Alembert  ont  donné  pour  résoudre  les  pro- 
blèmes de  dynamique,  tous  ces  problèmes  peuvent 
être  rappelés  aux  lois  de  l’équilibre.  D’un  autre  cô- 
té , M.  Lagrange  a enseigné  ( Mèc.  anal.  1 787  ) à 
déterminer  en  général  les  conditions  de  l’équilibre 
par  le  principe  des  vitesses  virtuelles,  considéré 
comme  une  loi  primordiale  de  la  nature.  Mais 
M.  Fossombroni , célèbre  géomètre , membre  de 
l'institut  de  Bologne , et  de  la  société  italienne, 
n’ayant  pas  jugé  ce  principe  (Time  assez  grande 
évidence  à priori , en  a cherché  et  en  a trouvé  une 
démonstration  directe  et  rigoureuse,  dans  l’équili- 
bre d’un  système  de  corps  qui  étant  liés  solidement 
entreux  d’une  manière  quelconque,  demeurent 
toujours  à égales  distances  les  uns  des  autres,  quel 
que  soit  le  mouvement  qu’on  imprime  au  système. 
D prend  les  équations  de  cet  équilibre , déjà  con- 
nues , et  fondées  sur  la  composition  et  décomposi- 
tion des  forces.  De  là,  par  un  heureux  développe- 
ment de  calcul,  il  arrive  à l'équation  des  mo- 
jnens,  telle  qu’elle  résulte  du  principe  des  vitesses 
virtuelles.  De  plus  il  parvient  à découvrir  qu’outre 
réquation  des  momens,  il  y a,  en  plusieurs  cas  de- 
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quilibre , une  autre  équation,  aux  différence s ' 
finies,  qu’il  appelle  équation  des  forces , qu’on 
n avait  pas  encore  remarquée , et  d’où  il  déduit  un 
théorème  également  nouveau  de  mécanique , qui 
fait  connaître  toutes  les  circonstances  nécessaires 
pour  qu’une  telle  équation  ait  lieu  ( Memoria  sut 
principio  delle  velocitd  virtuali , etc.  Firenze , 
1796)- 

■ , i-?.  '“'S;** 

V.  On  trouve  dans  le  tome  premier  des  Mé- 
moires présentés  à V institut  de  France,  publiés 
en  1806,  cinq  excellens  mémoires  de  M.  Parse - 
val,  lesquels  roulent  sur  des  questions  de  la  plus 
profonde  géométrie  ; ils  ne  sont  pas  ici  susceptibles 
d’extraits.  Je  me  borne  à citer  celui  qui  a pour  ob- 
jet l’intégration  générale  et  complète  des  équa- 
tions delà  propagation  du  son,  l’air  étant  con- 
sidéré avec  ses  trois  dimensions  ; par  où  l’on 
pourra  se  faire  une  idée  générale  du  savoir  et  de  la 
sagacité  de  l’auteur. 


FIN  DU  SUPPLEMENT. 
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DES  MATIÈRES 


CONTENUES  DANS  LES  DEUX  VOLUMES  DE  CET  OUVRAGE. 


(1  dfcjfne  le  premier  volume , et  II  le  second.  Les  chiffres  arabes  désignent 
les  pages.  ) 


Abougiapar  , ou  Almansor  ( calife  ) , protecteur  des 
sciences  , surtout  de  l’astronomie  qu’il  cultivait  lui- 

i • * » «* 

même  avec  succès , 1 , 208.  ^ 

Abulféda,  auteur  arabe,  I,  206. 

Académie,  liste  de  plusieurs  académies , II,  101. 
Acoustique  , partie  des  mathématiques,  I,  i85. 

^ Air,  pesanteur  de  l'air,  inconnue  aux  anciens,  1 , 65;  dé- 
couverte par  Torricelli,  disciple  de  Galilée,  ibid. , 3/J  U 
' • 342';  démontrée  par  Pascal,  ibid. , 343. 

» Albaïéitius , astronome  arabe;  ses  travaux , I,  208. 
Alfraganus , mathématicien  arabe,  I,  207. 

Algèbre:  si  elle  a été  connue  des  anciens , 1 , 196;  indices 
des  progrès  de  cette  science  chez  les  Arabes , ibid. , 
*971  grands  pas  qu’elle  fait  chez  les  modernes,  ibid. , 
272 , 285,  287,  288. 

Alhazen,  mathématicien  arabe,  I,  207. 

Almageste,  ouvrage  dePtoIémée,  I,  147  etsuiv. 
Almamon  (calife),  très-savant  dans  l’astronomie  : il  fait 
mesurer  un  arc  du  méridien  terrestre , 1 , 20 5. 
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Alphonse  x , roi  de  Castille,  surnommé  l’Astronome,  en» 
courage  les  savans  ; mot  de  ce  prince  concernant  le 
système  de  Ptolémée , ï , 1 5a. 

Analyse  ancienne  : en  quoi  elle  consiste  et  à qui  elle  est 
due , 1 , 9,  21. 

Anatolius  : introduit  l’usage  du  cycle  métonien  dans  le 
■ comput  ecclésiastique,  I,  i6l. 

. Anaxagore , philosophe  grec,  I,  jo4*  * 

Anaximandrc , philosophe  grec , 1 , 98*  (jfe 

Année;  diverses -sortes  d’années,  leurs  durées,!,  io5 , 

% 129,  i3o$  II,  243.  ' 

Anthémius , savant  mécanicien , 1 , 1 79;  Il , 4^4-  * 
Apollonius  , de  Pergée  en  Pampliilie  , grand  géomètre  ; 
son  ouvrage  sur  les  Sections  coniques , dont  il  a décou- 
vert les  propriétés  les  plus  belles  et  les  plus  cachées , 
1,35. 

, • . 

Approximation  : méthodes  d’approximation  ; grand  usage 

qu’on  en  fait  dans  toutes  les  parties  des  mathématiques, 
surtout  dans  l’algèbre  et  dans  l’astronomie  physique. 
P as  sim. 

Aratus , auteur  d’un  poème  sur  les  constellations,  I,  1 13.  ' 
Arc-en-ciel  : Antonio  de  Dominis  eh  donne  le  premier 
une  explication  , 1 , 4^2  ; Descartes  rectifie  une  partie 
de  cette  explication , ibid. , 448. 

Archimède  , le  plus  grand  géomètre  de  l’antiquité  ; ses 
découvertes  géométriques  , mécaniques , hydrostati- 
ques , 1 , 3 1 , 32 , 33 , 34 , 53 , 60  ; discussion  critique 
de  scs  miroirs  ardens , ibid. , 1 76  5 II , 480. 

Aristarque  de  Samos  : ses  inventions  astronomiques  , 
I,  125. 

Aristi'c , ancien  géomètre  platonicien , I,  19. 

Aristille , astronome  d’Alexandrie , I,  ia5. 
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Arithmétique  : partie  des  mathématiques,  I,  1,  ig5,  271. 

Arsachel , astronome  arabe,  I,  21 3. 

Astronomie  : partie  des  mathématiques,  I,  71  , 201  , 
346;  II,  240.  Pastim. 

Auzout , astronome  français,  se  distingue  surtout  dans  la 
partie  organique  des  instrumens  astronomiques , 1 , 4°3- 

A verrues , commentateur  de  Ptolémée,  1 , 217. 

* ’ f * 

* « 

B 

f 4 * , 

' Bachet  de  Mé/.iriac  , savant  analyste,  étend  la  doctrine 
des  carrés  magiques,  I,  234 j ses  recherches  sur  les 
questions  arithmétiques  de  Diophante,  ibid.^. 91  ; il 
donne  une  solution  très-simple  , en  nombres  entiers , 
de  l’équation  générale  indéterminée  du  premier  degré, 

,59-  . / . . • 

Bacon  (Roger)  : découvertes  qu’on  lui  attribue,  I,  244^ 

Barrow  (lsaac)  : sa  méthode  des  tangentes  , I,  322)  ses 
leçons  d’optique , ibid. , 462. 

Bayer,  astronome  d’Ausbourg , donne  un  catalogue  des 
étoiles , 1 , 379. 

Bcaudeux , savant  géomètre,  traduit  en  français  l’arith- 
métique universelle  de  Neuton  , et  l’accompagne  de 
notes,- II , i43-  1 

Beaune,  mathématicien  français  , propose  le  premier  un 
problème  de  la  méthode  inverse  des  tangentes,  I,  3i  1.  ’ 

Bernoulli  (Jacques),  saisit  le  premier  la  nouvelle  analyse 
de  Leibnitz;  divers  problèmes  qu’il  résout)  progrès 
qu’il  fait  faire  le  premier  au  calcul  intégral,  I , i3  et 
suiv.  ) histoire  de  la  dispute  qu’il  eut  avec  son  frère  sur 
le  problème  des  isopériinètres , II , 33  et  suiv.  ) cité  en- 
core, H,  190,  191,  192,  i’95,  209,  371. 


5ia  table  alphabétique,  , * » 

Bernoulli  (Jean),  frère  du  précédent , entre  dans  la  mê- 
me carrière , et  y fait  de  très-grands  progrès , II , 14  et 
suiv.  j ses  relationsavec  le  marquis  de  l’Hôpital, 49» 
soutient  seul,,  pendant  plusieurs* années , une  guerre  de 
problèmes  avec  les  géomètres  anglais  ,ibid  , 80  et  suiv.; 
.cité encore, rire? , 1 1 1,  1 13,  128,908,  221 , 222 , 223  , 
367,  36g,  371.  ^ 

Bernoulli  (Nicolas) , neveu  des  deux  précédens,  se  dis- 
tingue dans  l’analyse  des  probabilités,  II,  97;  troüye 
l’équation  de  condition  , d’ou  dépend  la  réalité  des 
équations  différentielles  du  premier  ordre  à trois  va- 

* riables,  ibid.,  92.  ••  ...  ç 

BernqÊli  Nicolas) , fils  de  Jean  Bernoulli , marchait  à 
grands  pas  dans  la  géométrie , lorsqu’il  fut  enlevé  par  — 
la  mort  ,à  l’âge  de  vingt-six  ans,  II , 91 , io3  , 104.  - 

Bernoulli  ( Daniel  ) , autre  fils  de  Jean  Bernoulli  , résout 
plusieurs  grands  problèmes  de  géométrie , II , io5  , 
107)  sa  solution  du  problème  des  cordes  vibrantes  , 
ibid.,  1 35  ; problème  de  dynamique , ibid.,  196  ; Traité 
d’hydrodynamique,  iôn/,^207;  partage  le  prix  de 
l’académie  , pour  les  années  1734,  1737  et  1740;  rem- 
porte plusieurs  autres  prix  de  la  même  académie,  ibid., 
227  et  suiv.  . . . ' 

' t * .,  1 • 

Berthoud  (Ferdinand) , horloger  mécanicien,  célèbre  par 
les  perfectionnemeus  qu’il  a donnés  aux  montres  ma- 
rines, I,  58;  11,237. 

Bezout,  donne  un  savant  traité  sur  l’élimination  des  équa- 
tions, II,  i5i. 

Biol,  publie  un  traité  d’astronomie  physique,  II,  326;  con- 
court ’à  la  mesure  de  l’arc  du  méridien , compris  en- 
tre Dunkerque  et  Bareelonne,  ibid.,  490. 

Bombetli,  algébriste italien , I,  274. 
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Borda  ( Charles  ) , donne  une  solution  du  problème  des 
isopérimètres,  II,  1 26  ; perfectionne  le  cercle  répéti- 
teur de  Mayer,  et  en  fait  l’application  aux  observations 
astronomiques  en  mer,  II,  48g. 

Bossu  t ( Charles) , donne  une  théorie  générale  et  directe 
• du  mouvement  des  centres  de  gravité , II,  18g ; partage 
les  prix  de  l'académie  sur  la  théorie  et  les  pratiques  de 
l’arrimage  des  vaisseaux,  aux  années  1761  et  1 765 , II , 
232  et  233  j remporte  le  prix  de  1762  sur  la  résistance 
de  la  matière  éthérée  au  mouvement  des  planètes  , 
ibid. , 4°q  j publie  un  traité  d’hydrodvnamique  qui 
réunit  la  théorie  et  l'expérience  , ibid. , 21g. 

Bouguer  (Pierre),  fait  d’importantes  recherches  sur  tou- 
tes les  parties  de  l’art  nautique,  II,  2245  remporte  le 
prix  de  l’académie  , en  1727,  sur  la  meilleure  manière 
de  mater  un  vaisseau , ibid. , 225;  est  envoyé  au  Pérou 
avec  Godin  et  La  Condamine,  pour  la  mesure  de  la 
terre,  ibid. , sy3 ; il  rend  compte  de  son  travail  daas 
un  excellent  ouvrage  particulier , ibid. , 283  et  juiv.  ; 
résout  quelques  problèmes  de  théorie  concernant  la  fi- 
gure de  la  terre , ibid. , 345  ; fait  des  expériences  , et 
publie  un  ouvrage  sur  la  force  et  la  gradation  de  la  lu- 
mière, ibid.,  479. 

Bomllaud  (Ismaél;,  astronome  français  , I,  387. 

Brachistocrone , courbe  de  la  plus  vite  descente,  H,  3o. 

BradUy  , célèbre  astronome  anglais  , donne  une  règle 
commode  pour  le  calcul  des  réfractions,  II,  262 dé- 
couvre la  cause  physique  de  l’aberration  apparente  des 
étoiles  fixes,  ibid. , 265,  et  la  nutation  de  l’axe  de  la 
terre  , ibid. , 268. 

Briggs  publie  les  premières  tables  des  logarithmes , I , 
283. 


II. 
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BrouneJter  (milord),  trouve  une  suite  pour  la  quadrature 
de  l’hyperbole,  I,  325. 

Budan  (M.),  publie  un  ouvrage  sur  la  résolution  de* 
équations  numériques , II,  173. 

Bujfon  traduit  en  français  le  Traité  des  fluxions  de  Neu-* 
ton , II,  56. 

Bjrge,  mathématicien  allemand,  calcule  un  commence^ 
ment  de  tables  de  logarithmes , suivant  le  système  né- 
périen , I , s85. 

c 

Cadrans,  I,  166. 

Calcul  aux  différences  partielles  : en  quoi  il  consiste;  au- 
teurs qui  l’ont  inventé  ou  promu , II , 1 3 1 . 

Calendrier  : calendrier  grec , 1 , 108;  calendrier  ecclé- 
siastique, ibid. , 1603  calendrier  moderne , ibid.,  363. 

Caldéens,  passent  pour  les  inventeurs  de  l’astronomie,  I, 
783  périodes  qu’on  leur  attribue,  ibid. , 79. 

Callipe,  astronome  grec , corrige  la  période  de  Méton , 
I,  109. 

Camus  , auteur  d’un  très-bon  traité  de  mécanique  stati- 
que,!, 179. 

Cardan,  écrit  sur  l’algèbre , et  y fait  quelques  découvertes 
intéressantes,  I,  272. 

Carnot  (M.),  publie  deux  ouvrages  originaux,  l’un  sur 
la  géométrie  de  position  , II,  1 52;  l’autre  sur  les  prin- 
cipes généraux  de  l’équilibre  et  du  mouvement , ibid. , 
200. 

Cartes  hydrographiques  : cartes  plates,  I,  263;  caries 
réduites , ibid. , 423. 

Cassini  ( Dominique)  : ses  travaux , ses  principales  dé- 
couvertes, I,  404. 
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Cassini  (Jacques) , fils  du  précédent,  propose  une  mé- 
thode pour  déterminer  les  réfractions  astronomiques , 
II,  256;  différentes  opérations  relatives  à la  détermina- 
tion de  la  figure  de  la  terre , ibid. , 271 , 272,  297  ; 
explique  par  les  observations  la  libration  de  la  lune  , 
ibid.,  397. 

Cassini  de  Thuiy,  fils  du  précédent , vérifie  avec  La 
Caille-  les  opérations  faites  en  France  pour  déterminer 
la  figure  de  la  terre , et  conclut  que  la  terre  est  un  sphé- 
roïde aplati,  II,  281  ; travaille  à la  description  géogra- 
phique de  la  France,  et  forme  un  semblable  projet  pour 
d’autres  pays , ibid  , 3oo. 

Cassini  ( M.  Jean-Dominique  ),  fils  du  précédent,  est  chargé 
de  vérifier  à la  mer  la  montre  de  Pierre  Leroi  pour 
déterminer  les  longitudes,  II,  236;  concourt  à l’opé- 
ration ponr  faire  connaître  les  positions  respectives  des 
méridiens  de  Paris  et  de  Londres , ibid. , 3o  i . 

Cavalleri  (Bonaventure)  : sa  géométrie  des  indivisibles, 
29g. 

Caustiques  : courbes  inventées  par  Tschimaus , II,  11. 

Centre  de  gravité  : Archimède  connaît  ce  point , et  le  dé- 
termine dans  plusieurs  figures  géométriques,  I,  54- 

Centre  d’oscillation  , centre  de  percussion  : notions  sur 
ces  points,  I,  337- 

Chaînette  : problème  de  la  chaînette, II,  i3. 

Chauchot,  géomètre,  remporte  le  prix  de  l’académie  pour 
l’année  1755, .II,  23o. 

Chinois  : sciences  chez  ces  peuples,  I,  23o. 

Cissoïde , courbe  inventée  par  Dioclès  ; à quoi  il  l’em- 
ploya, I,  25. 

Clairaut  : voyez  II,  112,  273,  346,  348,  34g,  36l,383, 
386,  4o5,  418, 421 , 426,  427, 476. 
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CLéomcde , auteur  grec,  écrit  sur  l’astronomie,  I,  142.* 
Comandin , géomètre  du  seizième  siècle,  I,  295. 

• Comètes  : leur  nature  a été  inconnue  aux  anciens  , ex- 
cepté Sénèque  qui  a deviné  qu’elles  étaient  des  corps 
semblables  aux  planètes,  I,  102,  io3;  progrès  de  la 
théorie  de  ces  astres  jusqu’à  nos  jours  ,11, 3oi , 41 1 • 
Condorcet  : \ oyez  II,  100,  122,  1 38. 

Coniques  ( Sections  ) : leur  génération  ; les  anciens  en 
montrent  l’usage  pour  la  résolution  du  problème  de  la 
duplication  du  cube , et  du  problème  de  la  trisection 
de  l’angle,  I,  19  et  suiv.;  Apollonius  approfondit  la 
théorie  de  ces  courbes,  I,  37. 

Conon  de  Samos  , géomètre  ancien , 1 , 44- 
Copernic,  porte  presque  à la  démonstration  le  double  mou- 
vement de  la  terre,  1 , 346  ; preuves  de  ce  système , 
ibid.,  347  ) persécutions  qu’il  éprouve,  ibid. , 35o. 
Cordes  vibrantes  : problème  des  courbes  vibrantes  , réso- 
lu par  Taylor,  ensuite  plus  généralement  par  d’Alein- 
bert , dont  la  solution  contient , au  moins  implicite- 
ment , la  première  application  du  calcul  intégral  aux 
* différences  partielles,  II,  i32  et  suiv. 

Coulomb,  remporte  les  prix  de  l’académie  des  sciences  , 
aux  années  1777,  1781 , II,  23p. 

Cousin,  auteur  d’un  traité  de  calcul  intégral , II,  i5i. 
Cramer,  auteur  d’un  excellent  ouvrage  sur  l’analyse  des 
courbes  algébriques , et  d’un  commentaire  sur  les  œu- 
vres de  Jacques  Bernoulli,  II,  i5o.  * 

Ctésibius,  géomètre  de  i’école  d’Alexandrie,  I,  65. 

Cycles  : principaux  cycles  pour  accorder  les  mouvemens 
du  soleil  et  de  la  lune,  I,  107. 

Çycloïde,  courbe  fameuse;  quelques-unes  de  ses  proprié- 
tés remarquables,  II,  17,  3i. 
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D’Alembert  : voyez  II , i3i,  195,  199,  209,  217, 3So, 
3(>2,  383 , 386,  3g  1 , 400 , 4°5,  421 , 426,  477* 

Degré  terrestre  : tentatives  des  anciens  pour  en  connaîtra 
la  grandeur,  I,  119;  travaux  des  Arabes  sur  le  même 
objet , ibid. , 2o5  ; meilleures  déterminations  des  mo- 
dernes dans  les  dix-septième  et  dix-huitième  siècles,  I, 
406  ; II , 269.  • 

Delambre,  donne  une  notice  des  observat  ions  de  l’astrono- 
me Ebn-Iounis , I,  212;  chargé  avec  Méchain  de  mesia- 
rer  l’arc  du  méridien  compris  entre  Dunkerque  et  Bar- 
celonne , II , 2g3 ; construit  de  nouvelles  tables  pour  les 
mouvemens  de  Saturne  et  de  Jupiter,  et  de  leurs  satel- 
I lites,  ibid. , 45o  remporte  le  prix  de  l’académie  pour 
l’année  1 792 , ibid.,  460.  , 

Denjs , surnommé  le  Petit , propose  un  nouveau  cycle 
ecclésiastique,  I,  162. 

Descartes  : découvertes  dans  l’analyse  des  équations , I , 
287  ) application  de  l’algèbre  à la  théorie  des  lignes 
courbes  , ibid. , Z07  ; méthode  pour  les  tangentes,  ibid. , 
3og  ; Dioptrique  , ouvrage  original,  ibid. , 441  } la 
proportion  qu’on  y trouve  pour  les  sinus  de  réfraction 
dansdifférens  milieux  revient  à celle  de  Snellius  , ibid. , 
447- 

Développées  : théorie  des  développées , inventée  par  IIu- 
guens , II,  334" 

Diffraction  ou  injlexion  de  la  lumière , découverte  par 
Grimaldi,  I,  tfi 0. 

Dinostratc,  géomètre  de  l’école  de  Platon , inventeur  de 
la  quadratrice,  I,  24. 
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Diocles , géomètre  grec,  inventeur  de  la  cissoïde , I,  25. 

Diophante,  analyste  grec;  ses  questions  arithmétiques;  s’il 
y employa  notre  algèbre,  I,  7;  écrivains  anciens  qui  ont 
commenté  son  ouvrage , ou  qui  ont  cultivé  ce  genre  de 
questions , ibid. , g. 

Dollond,  célèbre  opticien  anglais , le  premier  qui  ait  cons- 
truit des  lunettes  achromatiques , II , 470  et  suiv. 

Dominis  ( Marc- Antoine  de) , ébauche  la  vraie  explication 
de  l’arc-en-cicl , I,  432. 

Drebbel  (Corneille),  Hollandais,  découvre  le  microsco- 
pe, I,  438. 

Duplication  du  cube  : problème  sur  ce  sujet  ; en  quoi  il 
consiste , et  ce  qui  y a donné  lieu  ,1,6. 

Duséjour,  auteur  d’un  savant  traité  sur  les  mouvemens 
célestes,  II,  25o. 

Duvaùle-Roy  : théorie  des  perturbations  de  la  planète 
d’Herschel , II , 460. 

Dynamique  : partie  de  la  mécanique , qui  traite  de  la 
communication  des  mouvemens , II,  18g. 

E 

Eclipses  : leur  cause  connue  des  anciens , I , g8  ; métho- 
des pour  les  prédire,  II,  245. 

Ecliptique  : route  apparente  du  soleil  dans  le  ciel  ; son 
obliquité  par  rapport  au  plan  de  l’équateur , connue  par 
Pithéas  qui  essaie  d’en  déterminer  la  quantité,  I,  114» 
les  Arabes  approchent  davantage  de  la  vérité , ibid. , 
2o5,  208,  212;  Ulugh-Beigh  en  approche  encore  plus, 
ibid. , 224  ; cette  obliquité  varie,  II,  406. 

‘ Egyptiens  : ils  se  vantent  d’avoir  donné  la  naissance  A 
la  géométrie  et  à l’astronomie  ; conjectures  sur  le* 
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progrès  qu’ils  avaient  faits  dans  la  première,  L,  l3; 
monumens  qui  attestent  leur  savoir  dans  la  second*  , 
ibid.,  80. 

Elastique  ( problème  de  la  courbe  ) , II , 25. 

Epiçycles  : courbes  imaginées  par  Ptolémée  pour  expli- 
quer les  directions , stations  et  rétrogradations  des  pla- 
nètes , Ij  149. 

Epirjcloides  : courbes  décrites  par  le  roulement  d’un 
cercle  sur  un  autre  , ou  sur  une  sphère;  problèmes  à 
ce  sujet , II , 1 1 1 ; usage  de  ces  courbes  dans  la  mécani- 
que , ibid. , 178. 

Equations.  Passim. 

Eratosthene , mathématicien  grec;  ses  travaux  en  géomé- 
trie et  en  astronomie , 1^  1 19,  128. 

Euclide , géomètre  célèbre;  ses  Elémens  et  quelques  au- 
tres écrits  qui  restent  de  lui , I,  26,  27. 

Eudoxe,  géomètre  , 1^  19  ; astronome  , ibid. , 112. 

Euler:  voyez  II,  106,  107,  109,  1 19,  121 , 122,  12 5 , 
129, 1 34» i36,  187,  i47> 187,  196, 198,  2_u  , 218 , 
224 , 227,  a32 , 35g,  377,  379,  385,  388 , 38g,  4o3, 
4q6,4i5,42Q>  438,470»  475. 

Eutocius,  mathématicien  du  sixième  siècle  , commcute 
une  partie  des  ouvrages  d’Arcliimède , 1^  48.  ' 

Exponentiel  (calcul)  : ses  principes  et  son  invention, 
II,  24. 

F 

Fagnani,  apprend  à trouver  des  arcs  d’ellipse  oud’bypep- 
bole,dont  la  différence  est  algébrique,  II,  108. 

Fermât  : découvertes  dans  la  théorie  des  nombres  , I, 
290 , et  II,  ifia  ; découvertes  géométriques,  1^  3ûi. 
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Fcrnel,  savant  dans  les  mathématiques  , mesure  un  degré 
terrestre , et  de  quelle  manière , 1 , 290. 

Ferrari  (de  Boulogne},  trouve  la  résolution  des  équations 
du  quatrième  degré,  I,  273. 

Figure  de  la  terre  par  les  observations,  II,  2693  par  la 
théorie , ibid. , 343. 

Flamstéed , astronome  anglais , célèbre  par  plusieurs  bel- 
les découvertes,  I,  397. 

Fluxions  : méthode  des  fluxions,  la  même  que  l’analyse 
infinitésimale  3 Leibnitz  et  Ncuton  s’en  disputent  la  dé- 
couverte, II,  62. 

Fontaine,  donne  une  solution  originale  du  problème  des 
tautochrones,  II,  114. 

Frenicle  de  Bessi  pousse  très-loin  la  théorie  des  carrés 
magiques,  I,  235. 

Fuss  (M.),  remporte  le  prix  de  l’académie  sur  la  théorie 
des  comètes  pour  l’année  1 778 , II , 457. 


Galilée  fait  plusieurs  découvertes  importantes  dans  la 
mécanique , 1 , 329  et  suiv.  3 il  se  construit  un  télesco- 
pe avec  lequel  il  aperçoit  les  satellites  de  Jupiter  et  plu- 
sieurs autres  phénomènes  célestes,  I,  371 3 il  donne  de 
nouvelles  preuves  du  système  de  Copernic  3 persécu- 
tions qu’il  essuie  à ce  sujet , 1 , 376  et  377 . 1 

Gauss,  fameux  géomètre  de  Brunswick  , publie  un  grand 
ouvrage  sur  la  théorie  des  nombres  , II , 164. 

Géminus,  ancien  astronome,  I,  143. 

Géographie  : premières  ébauches  de  cette  science , I , 
1 163  ce  qu’elle  doit  à Ilipparque , ibid. , 1403  à Ptolé— 
mec , ibid. , 157  3 aux  modernes , ibid. , 420 , et  alibi. 
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Géométrie , partie  des  mathématiques , I_,  j_i  , iqq, 
2f)/t  ) II , l Passim. 

Gnomon  : son  invention , I A 2A> 

Gosselin  : son  opinion  sur  les  anciennes  mesures  do,  la 
, terre  , G 124. 

Gravitation  universelle  {'Théorie  delà)  : si  les  anciens 
en  ont  eu  quelque  connaissance  ; passage  curieux  d’un 
ouvrage  de  Hook  à ce  sujet,  Ij  3q6 ; ses  progrès  entre 
les  mains  de  Neuton  , II,  3r>.lï  et  alibi. 

Grégoire  de  Saint-Vincent , jésuite , cherche  la  quadra- 
ture du  cercle  , qu’il  ne  trouve  point  ; fait  néanmoins  à 
ce  sujet  quelques  découvertes  intéressantes , 1^  3 1 a. 
Grégori  ( Jacques) , mathématicien  anglais;  ses  écrits  géo- 
métriques , L 327  ; son  télescope  , ibid. , 45o- 
Gitldin,  jésuite;  théorème  qu’on  lui  attribue,  et  qui  était 
connu  de  Pappus , |_,  47. 

H 

\IIadley  : octant  de  Iladley , II , 485. 

Halley,  grand  astronome  anglais  ; il  va  à l’île  Sainte-Hé- 
lène pour  faire  un  catalogue  des  étoiles  australes  , Ij 
400;  sa  méthode  pour  déterminer  la  parallaxe  du  soleil 
par  le  passage  de  Vénus  devant  cet  astre,  attendu  en 
1 76 1 , II , 5 1 2;  ses  travaux  sur  les  comètes,  ibid.  Passim. 
Ilarding  (M.),  astronome  allemand , découvre  la  planète 
appelée  Junon  , II , 3?.3. 
liariol , analyste  anglais , L»  ?-85. 

Hennert  : mémoires  sur  le  mouvement  elliptique  des  co- 
mètes , H»  4»  7- 

Hermann  , géomètre  de  Bile  ; plusieurs  belles  découver- 
tes, II,  58j  m3;  sa  phoronomie,  ibid. , 186. 


Digitized  by  Google 


522  TABLE  ALPHABÉTIQUE 

Héron  d’Alexandrie  ; ses  inventions,  I,  65, 

Herschcl  : son  télescope  ; ses  découvertes  astronomiques , 

Htvélius,  astronome  de  Dantzick  ; ses  travaux  , I_,  385. 

Heuraet,  géomètre  hollandais  ; sa  méthode  pour  la  recti- 
fication des  courbes , 1 , 3i3. 

Hipparque , fameux  astronome  grec;  récit  de  ses  décou- 
vertes , Ij  iao. 

Hippocrate  de  Chio  : ses  fameuses  lunules,  1 5. 

Hook , mathématicien  et  physicien  anglais  , revendique 
l’application  du  ressort  spiral  aux  horloges , h,  3t)2  ; 
ses  idées  sur  le  système  de  l’univers , ibid. , 396. 

Horoccius  , astronome  anglais  ; il  observe  le  premier  le 
passage  de  Vénus  sur  le  disque  du  soleil  de  l’année 
1 63g , Ij  382.  • 

Hudde , géomètre  hollandais;  sa  méthode  pour  reconnaî- 
tre si  une  équation  contient  des  racines  égales , 1 , 288. 

Huguens  , l’un  des  plus  grands  mathématiciens  du  dix- 
septième  siècle  : voyez  les  notices  de  ses  découvertes , 
1 , 28g,  3i3 , 3iq,  524 , 334 , 336,  338,  388 , 3qi  , 
3g2, 453  ; II,  il ,20,  182, 333. 

Hydrodynamique  : partie  des  mathématiques , |j  6q  , 
34o;  II , 2q5  , 220. 

Hypathia , mathématicienne  grecque  ; ses  écrits  et  sa  fia 
déplorable , Ij  9.  ' ■ 

I 

Ilecou-Kan  ( Holagu) , prince  tartare,  protecteur  de  l’as- 
tronomie , I , 229. 

Indiens  : leur  astronomie,  I,  î3l. 

Isochrone  { problème  de  la  courbe),  I,  n,  ia. 

Isopérimètres  ( problème  des  ),  II , 34  et  suiv.  • 
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Kepler,  grand  astronome;  notice  de  ses  écrits;  ses  deux 
fameuses  lois , 1 , 367,  368 , 369 , 370. 

Kircher,  jésuite , inventeur  de  la  lanterne  magique , I , 
45o  ; fait  une  expérience  qui  prouve  la  possibilité  des 
miroirs  ardens  d’Archimède , II  ,482. 

L 

La  Caille,  fait,  au  cap  de  Bonne-Espérance,  des  ob- 
servations importantes  sur  les  parallaxes  et  les  réfrac- 
tions , II,  2ÜI  ; mesure  un  degré  terrestre,  idid. , 288, 

La  Condamine , concourt  aux  opérations  pour  la  me- 
sure de  la  terre , II,  273 , 283,  287. 

' Lagrange  : voyez  II , 100 , 124,  i3o,  i38,  i55,  1 63 , 
166,  168,  199,212, 399,  416,  434,438,439,  44a, 
443  , 445 ? 446»  447 > 45i> 4^5, 458. 

La  llire  : sa  mécanique , Hj  177  ; ses  opérations  pour  la 
mesure  de  la  terre , ibid. , 270;  pense  que  l’obliquité  de 
l’écliptique  ne  change  point,  ibid. , 406. 

La  Lande:  son  traité  d’astronomie  , II,  39.fi. 

Landen  , géomètre  anglais  , rappelle  la  rectification  de 
l’hyperbole  à celle  de  l’ellipse , II.  11 8. 

Laplace  : voyez  II,  i3g,  444,  447»  44$  1 449»  45o , 
453,  455, 461. 

Legendre , donne  une  méthode  pour  distinguer  les 
intégrales  particulières  de  celles  qui  ne  sont  qu’incom- 
plètes, et  pour  trouver  ensuite  directement  les  premiè- 
res, II,  i3o  ; traite  au  long  de  la  théorie  des  nombres  , 
ibid. , 164;  concourt  aux  opérations  pour  déterminer 
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la  position  respective  des  Observatoires  de  Londres  et 
de  Paris , ibid. , 3o  i ; donne  une  méthode  pour  la  théo- 
rie du  mouvement  elliptique  des  comètes,  ibid. ,417. 

Legentil  : ses  remarques  sur  l’astronomie  des  Brames , 
U, 3o6. 

Leibnitz  : voyez  la  notice  de  ses  travaux  mathématiques , 

1,454^,6,7,10, 12, !4,i5, 18,  22,  23,  24,  3i , 

47,  62 — 86,87,  127. 

Le  Monnier,  envoyé  en  Laponie  pour  la  mesure  d’un 
arc  terrestre , II , 273;  nie  que  l’obliquité  de  l’écliptique 
éprouve  du  changement , ibid. , 406. 

Lêvéque  : plusieurs  ouvrages  sur  l’art  nautique,  II  , 4gi. 
Lexel  : mémoires  sur  le  mouvement  des  comètes , II, 460. 
L’Hôpital  ( le  marquis  de  ) , résout  divers  problèmes  de 
géométrie , II , 20 , 25 , 3 1 , 5o  ; il  dévoile  le  premier  les 
principes  du  calcul  différentiel , dans  son  Analyse  des. 
Infiniment  petits , II,  27. 

Lilius  ( Aloisius) , auteur  de  la  réforme  du  calendrier  , 
exécutée  en  i582 , 1 , 364- 

Logarithmes  : à qui  en  est  due  l’invention  ; leur  nature  et 
leurs  usages,  I,  277  et  suiv. 

Logarithmique , courbe;  sa  propriété  fondamentale,  I-, 
281. 

Logarithmique  (spirale)  : propriété  singulière  de  cette 
courbe,  II,  17. 

Longitudes  : méthodes  de  Morin  pour  déterminer  les  lon- 
gitudes en  mer,  I,  383. 

Longomontanus , astronome  danois , 1 , 37g. 

Lowille , astronome  français  : sa  méthode  pour  calculer 
les  éclipses , H , 24g , son  opinion  sur  l’obliquité  de  l’é- 
cliptique, ibid. , 406. 
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Ludolp-Ceulen,  trouve  un  rapport  approché  de  la'circon- 
férence  au  diamètre , 1 , 297. 

hune.  Pas  sim. 

Lunettes , nommées  besicles  ; épotpic  de  leur  invention  , 
I , i83, 245. 

M 

Maclaurin  : très-beau  théorème  de  Maclaurin  sur  la  fi- 
gure de  la  terre,  II,  347  ; l’auteur  partage  le  prix  de 
l’académie  en  1 740 , ibid. , 35g. 

Magellan  perfectionne  le  cercle  répétiteur  à double  ré- 
flexion, Il , 489. 

Maimon  Reschild,  géomètre  persan,  1 , 220. 

Muni  lins  J auteur  d’un  poème  latin  sur  les  mouvemens 

• célestes,  I,  145. 

Mariotte  fait  des  expériences  et  écrit  sur  le  mouvement 
des  eaux , 1 , 345. 

Maupertuis  trouve  les  courbes  rectifiables  qu’on  peut 
tracer  sur  la  surface  de  la  sphère , II , 1113  concourt 
aux  opérations  pour  la  mesure  de  la  terre , ibid. , 274 
et  suiv. 

Maurolic , géomètre  sicilien  j ses  travaux  analytiques  et 
géométriques,  I,  275  et  2,g5;  sa  solution  d’un  problè- 
me curieux  sur  la  lumière,  ibid. , 429. 

Mécanique  : partie  des  mathématiques,  I,  5i , 3ag;  II, 
174-  Passim. 

Méchain,  chargé  avec  Delambre  de  mesurer  l’arc  du  mé- 
ridien terrestre , compris  entre  Dunkerque  et  Barce- 
lonne,  II,  2g3j  remporte  le  prix  de  l'académie  pour 
l’année  1782,  sur  la  théorie  de  la  comète  de  1661  , 
ibid. , 45g. 

Ménechme,  géomètre  platonicien  j ses  inventions  en  géo- 
métrie, I,  21. 
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Mtnélaus  d’Alexandrie , géomètre  grec;  ses  travaux , I 
140, 146. 

Mer  senne  : ce  que  lui  doivent  les  mathématiques,  I,3i5, 
3 16. 

Métius,  auteur  d’un  rapport  approché  de  la  circonféren- 
ce au  diamètre , 1 , 297. 

Méton,  astronome  grec;  sa  période,  I,  108. 

Microscope:  sa  découverte,  I,  438. 

Miroirs  ardens  d’Archimède  : ce  qu’on  en  doit  penser,  I, 
176;  II,  480. 

Monge  : mémoires  sur  le  calcul  intégral  aux  différences 
partielles , II , 1 3g.  , 

Morin  : ses  ouvrages , 1 , 384. 

Mouton  : ce  qu’il  a fait  pour  l’astronomie , 1 , 387. 

\ * 

Munster , mathématicien  allemand , l’un  des  premiers  , 
parmi  les  modernes,  qui  ait  écrit  sur  la  gnomonique, 

1,4*9- 

• N 

Nabonassar(e rede),  I,  79. 

Nassir'eddin,  mathématicien  persan;  ses  ouvrages  , I , 
21g. 

Navigation  : ses  progrès  dans  les  temps  modernes , I , 
a58,  261. 

Néper  ( le  baron  de),  inventeur  des  logarithmes,  1 , 278. 
Neuton  : ses  découvertes.  Passim. 

Nicole  développe  et  perfectionne  le  calcul  intégral  aux 
différences  finies,  II,  100;  mémoire  sur  la  rectification 
des  épi-cycloïdes  sphériques,  ibid. , uj. 

Nicomède  , géomètre  grec , inventeur  de  la  conchoïde  , 

I»  24. 
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Kieuport  : mémoires  sur  le  calcul  intégral  aux  différences 
partielles,  II,  i3g. 

Nonius  ou  Hunes,  mathématicien  portugais  : on  lui  attri- 
bue la  méthode  de  diviser  les  petits  arcs  de  cercle  , I , 
2q5. 

O 

Olbers  ( M.  ) , astronome  allemand,  découvre  les  planètes 
appelées  P allas  et  Ve.  sla,  II,  323. 

'Optique  : partie  des  mathématiques , 1 , 173,  214  , 427j 
428;  II , 463.  Passim. 

Oscillation  : voyez  Centre  d’oscillation. 

Osculation  : voyez  Développées . 

P 

Pappus  d’Alexandrie,  mathématicien  grec;  ses  ouvrages 
et  leur  mérite  particulier,  I , a5,  45- 

Paracentrique  : isochrone  ; nature  de  cette  courbe,  II,  12. 

Parallaxe  : estimation  de  la  parallaxe  horizontale  du  so- 
leil et  de  celle  de  la  lune  par  les  anciens , fort  éloignée 
de  la  vérité,  I,  >34,  i35,  1 38  ; déterminations  moder- 
nes, II,  25i  , 3i5. 

Parent,  résout  un  très-beau  problème  de  maximis  et  mi - 
nimis,  concernant  les  machines  hydrauliques , Il , 59;  il 
avait  beaucoup  de  sagacité;  mais  il  écrivait  d’une  ma- 
nière obscure , ibid. 

Pascal,  géomètre  du  premier  ordre  ; il  invente  le  calcul 
des  probabilités,  I,  289;  fait  de  belles  découvertes 
dans  la  théorie  des  nombres , ibid. , 290 , propose  et 
résout  des  problèmes  très-difficiles  concernant  la  cy- 
cloïde  ; histoire  de  ce  défi  , ibid. , 3 1 8 et  suiv.  ; il  dé- 
montre la  pesanteur  de  l’air  par  la  célèbre  expérience 
du  Puy-de-Dôme,  ibid. , 343. 

Pendule  : application  du  pendule  aux  horloges  ,1,  391. 
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Périodes  : diverses  périodes  astronomiques  inventées  par 
les  Chaldéens,  I,  78;  par  les  Egyptiens,  ibid. , \ o5  ; 
parles  Grecs  ,ibid. , 107,  108,  109. 

Fersans  : ancienne  astronomie  persanne  , I,  3g;  progrès 
des  Persans  dans  l’astronomie , I,  220,  221 , 222. 

Perspective , connue  des  anciens,  1 , 41  ; auteurs  qui  en 
ont  écrit , ibid. , 456. 

Phéniciens , réputés  inventeurs  de  l’arithmétique , 1 , 1 5 ; 
leurs  navigations,  ibid. , 97. 

Piazzi,  astronome  sicilien,  découvre  la  planète  appelée 
CérèSj  II,  322. 

Picard,  dextérité  de  cet  astronome  j il  mesure  un  degré 
du  méridien  terrestre , 1 , 408.  , 

''  Pingré,  célèbre  astronome , auteur  d’un  savant  traité  de 
cométographie,  II,  3o4- 

Platon  : obligations  de  la  géométrie  envers  ce  philosophe, 

I j >8 , 19- 

Plutarque  : ce  qu’il  raconte  des  inventions  d’Archimède, 
1,56. 

Poinsot  (M.),  auteur  d’un  savant  traité  de  mécanique, II, 
201. 

Poisson  (M.  ),  détermine  l’influence  que  les  masses  des 
planètes  perturbatricespeuvent  avoir  dans  les  variations 
des  élémens  d’une  orbite  planétaire , II,  462. 

Porta , napolitain , touche  de  fort  près  à la  vraie  explica- 
tion de  la  vision,  I,  43o. 

Posidonius,  philosophe  grec  : ses  travaux  divers  en  ma- 
thématiques, I,  122,  14a. 

Proclus,  mathématicien  grec  : ses  ouvrages , 1 , 49. 

Ptolémée  , célèbre  astronome  grec  : ses  nombreuses  re- 
cherches astronomiques,  I,  147,  148,  1 4g,  etc.}  sa 
géographie,  ibid. , i*>j. 
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Purbach , astronome  allemand  du  quinzième  sièflè  : ses 


travaux,  1 , 253.  , ’ . 

Pjthagore , fonde  une  nouvelle  secte  philosophique  ou  les 
mathématiques  sont  en  grand  honneur  ; ses  découver- 
..  tes  arithmétiques  , géométriques , astronomiques , I , . 

4,  5,  i3,  i5,  to3,  104.  . 1 • j j 

Pythéas , astronome  de  Marseille , détermine  la  latitude 
de  cette  ville , et  son  observation  sert  à donner  une 
mesure  de  l’obliquité  de  l’écliptique,  I,  114. 


Quadratrice  : courbe  inventée  par  Dioclès , I,  24. 

Quadrature  du  cercle , vainement  cherchée  j Archimède 
la  trouve  le  premier  par  approximation  , I,  3i. 

Quadratures  des  courbes  : en  quoi  elles  consistent , I , 

3 ■ 3.  .. 

Quarrés  magiques  : en  quoi  ils  consistent,  et.  moyen*  de 
les  déterminer,  I,  232,  233,  etc.  . , . . , \ 

R ' 

» • ' * ' . * • ^ 

Racines  d’une  équation;  leur  nature;  leurs  différentes 

espèces  ; auteurs  qui  ont  travaillé  à les  trouver.  Pas- 
sim. 

Ramus,  fonde  une  chaire  de  mathématiques  dans  le  col- 
lège qu’on  appelle  aujourd’hui  Collège  de  France  ; sa 
fin  malheureuse  , 1 , 296. 

Rayon  de  courbure  : voyez  Développée. 

Rectification  des  courbes  ; premier  problème  de  ce  genre, 
I,  3i3,  3i4- 

Réjlexion  et  réfraction  de  la  lumière  ; les  anciens  ont  des 
connaissances  distinctes  de  la  réflexion , des  notions  va- 
gues sur  la  réfraction  ; Alhazen  développe  ces  principes, 
H.  . 34 
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I,  2^  ; Snellius  et  Descartes  trouvent  la  véritable  loi 
de  la  réfraction,  ibid.,  44° » 44 1 > 444* 

Réfraction  astronomique  : Tycho  y a égard  le  premier, 
mais  d’une  manière  imparfaite , 1 , 35g. 

Réfrangibilité  : diverses  réfrangibilités  des  rayons  de  lu- 
mière, découvertes  par  Neuton,  I,  463. 

Régiomontanus,  savant  mathématicien  du  quinzième  siè- 
cle ; ses  travaux,  principalement  dans  l’astronomie,  I, 
255. 

Reyneau , oratorien , auteur  d’un  livre  intitulé  Analyse 
démontrée , qui  a été  très-utile,  1 , 143. 

Riccati,  propose  et  résout,  autant  que  cela  est  possible, 
un  fameux  problème  d’analyse  infinitésimale,  II , 104. 

Riccioli,  jésuite , astronome  italien  : ses  travaux,!,  386. 

Ridher,  est;  envoyé  à Cayenne  pour  y faire  des  observa- 
tions astronomiques  ; découvre  le  raccourcissement  du 
pendule , à mesure  qu’on  approche  de  l’équateur , I , 
4n,4i4.  * 

Roberval,  géomètre  célèbre,  invente  une  méthode  sem- 
blable à celle  de  Cavalleri;  mène  les  tangentes  des 
courbes  par  un  moyen  qui  a de  l’analogie  avec  la  mé- 
thode des  fluxions;  résout  plusieurs  problèmes  difficiles 
concernant  la  cycloïde,  1 , 3o4,  3o5,  3i5. 

Roemer,  astronome  célèbre  , découvre  la  propagation 
successive  de  la  lumière  , I',  416. 

S 

Satellites  : découverte  des  satellites  de  Jupiter,  I,  3729 
de  ceux  de  Saturne , l,  388 , 4°5;  II,  322. 

Saitrijt , savant  géomètre,  II,  61. 

Scheiner,  jésuite,  rival  de  Galilée  dans  la  découverte  de* 
taches  du  soleil,  I,  3y4* 
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■Schooten  : commentaire  sur  la  géométrie  de  Descartes , I, 
3io. 

Sénèque,  paraît  avoir  connu  la  véritable  nature  des  co- 
mètes, I,  io3. 

Sérénus,  ancien  géomètre  grec , 1 , 48. 

Sluze,  mesure  l’arc  de  la  cycloïde,  I,  319;  sa  méthode 
pour  la  construction  géométrique  des  équations,  ibid. , 
3?.4. 

Snellius , mathématicien  hollandais}  ses  travaux  géomé- 
triques , 1 , 297  ; il  mesure  un  degré  terrestre , ibid. , 
406;  découvre  la  vraie  loi  de  la  réfraction , ibid.,  44°* 

Sosig'ene,  réformateur  du  calendrier  romain , 1 , 143. 

Spirales,  courbes,  I,  34,  3o3. 

Sléven , mathématicien  flamand  , enrichit  la  mécanique 
statique  de  quelques  découvertes,  I,  329. 

Suites  : théorie  des  suites , promue  et  perfectionnée  par 
divers  géomètres.  Passim. 

T 

Tables  astronomiques,  I,  223,  224,  240,  38ÿ. 

Tables  des  logarithmes  : il  en  existe  une  infinité  ; auteurs 
qui  ont  Calculé  les  premières  ,1,  184. 

Tartaglia,  trouve  une  méthode  pour  la  résolution  des 
équations  du  troisième  degré  ,1,  272. 

Tautochrones  , courbes  fameuses  dont  la  recherche  a été 
utile  aux  progrès  de  la  géométrie , II , n 3. 

Taylor,  auteur  d’un  fameux  ouvrage  de  géométrie , in- 
titulé Methodus  incrementorum  directa  et  inversa , II, 
go  j ses  démêlés  avec  Jean  Bernoulli , ibid. , 90,  92,  g3. 

Télescope  : découverte  de  cet  instrument , 1 , 3;o;  di- 
verses sortes  de  télescopes , ibid. , 45o,  45 1. 
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» 

Tempelhojff,  auteur  d’un  mémoire  sur  la  théorie  ellipti- 
que des  comètes,  II,  416. 

Thaïes,  imprime  un  grand  mouvement  aux  mathémati- 
ques dans  la  "Grèce  ,1,3,  1 3. 

♦ Thébiih,  mathématicien  arabe  ; ses  travaux , I,  208. 

Théoaose,  géomètre  grec,  1 , 44- 

Théon  d’Alexandrie  , commentateur  de  1 ' Almageste  de 
Ptolémce,I,  i5g. 

Torricelli  : ses  démêlés  avec  Roberval  au  sujet  de  la  cy- 
clo'ide , I,  317;  ses  découvertes  dans  la  mécanique  et 
dans  l’hydraulique , ibid. , 344  ; il  découvre  la  pesan- 
teur  de  l’air,  ibid. , 342. 

Trajectoires  orthogonales  (problème  des)  : son  histoire 
abrégée,  II,  87. 

Trembley  : mémoires  sur  le  calcul  intégral  aux  différen- 
ces partielles , II , 1 3g. 

Trisection  de  l’angle  (problème  delà)  : tentatives  ingé- 
nieuses des  anciens  pour  le  résoudre,  I,  22. 

Tschirnaus , inventeur  des  caustiques  ,11, 1 1 . 

Tycho-Brahè , grand  observateur  ; son  système  astrono- 
mique, I,  356;  découvre  trois  grandes  inégalités  dans 
le  mouvement  de  la  lune  , ibid. , 35y , 355;  introduit 
l’effet  des  réfractions  daus  le  calcul  astronomique,  ibid.  , 
33g;  reconnaît  que  les  comètes  sont  des  corps  sembla- 
bles aux  planètes , et  donne  les  élémens  de  la  théorie  de 
leurs  mouvemens , ibid. , 36o  ; observe  la  grande  étoile 
qui  parut  subitement  en  iSy 2,  ibid.  , 36 r;  son  obser- 
vatoire d ’Vranibourg,  ibid. , 363. 

V 

* 

Varignon:  ses  travaux  mathématiques,  II,  ^o,  174,  175. 

Vaucanson,  célébré  mécanicien,  I,  58. 


Digitized  by  Google 


DES  MATIÈRES.  533 

Vbaldi  ( Guido),  auteur  d’un  très-bon  traité  de  perspec- 
tive, 1, 456. 

Vénus,  observée,  pour  la  première  fois,  sur  le  soleil  en 
i63g,  I,  382  j observations  semblables  faites  en  1 761 
et  1 769 , II , 3 1 1 et  suiv. ; conséquence  de  ces  observa- 
tions , ibid. , 3 1 5. 

J'iete,  célèbre  mathématicien  français  du  seizième  siècle  j 
quelques-unes  de  ses  découvertes  dans  l’algèbre  et  la 
géométrie,  I,  276,  298,  299. 

Viviani , célèbre  géomètre  italien  , grand  amateur  de  la 
méthode  synthétique  des  anciens  ; propose  le  fameux 
problème  de  la  voûte,  carrable , et  le  résout  par  cette 
méthode  ; restitue  les  cinq  livres  des  coniques  de  l’an- 
cien Aristée,  II,  18,19. 

Vlacq  (Adrien),  un  des  principaux  auteurs  des  tables  de 
logarithmes,  I,  284. 

Ulugh-Beiffh , monarque  et  astronome  tartare;  obligations 
que  lui  a l’astronomie,  I,  233. 

w 

TVallis,  célèbre  géomètre  anglais , invente  l’arithmétique 
des  infinis,  I,  291  ; usage  de  cette  méthode,  ibid;,  292, 
3i3,  3i5,  3ig. 

Waliherus,  astronome  du  quinzième  siècle,  emploie  le 
premier  les  horloges 'pour  mesurer  le  temps  dans  les 
observations  célestes , 1 , 237. 

JV ren,  grand  mathématicien  anglais , trouve  la  rectifica- 
tion de  la  cycloïde,  1,319;  il  était  en  même  temps 
grand  architecte. 

FIN  DE  LA  TABLE  ALPHABÉTIQUE. 
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TABLE  Chronolog 

que  et  Alphabétique 

des  plus  célèbres 

Siè- 

cles. 

Commencement 
de  chaque  siècle. 

Milieu. 

Fin. 

Av 

J.C. 

9üo 

800 

700 

600 

5oo 
4 00 

3oo 

200 

100 

Ap 

J.C 

1 100 

200 

3oo 

4oo 

5oo 

600 

700 

800 

Chiion. 

Nicepsos,  Pctosiris. 

Enphorbas. 

Tiroée. 

• 

Anaximandrr  , (Bnopide  , 
Pjthagore,  Thaïes. 

Anaxagore. 

Euctémon , Melon. 

Eudoxe.  t 

Arifttée , Aristil  le , Euclide, 
Eudémns  , Timocliaris  , 
Xénocrates. 

Aristote,  Câlippe,  Hippo- 
craie,  Pjtbèas. 

Architns,  Uinnstrate,  Mc- 
nechmc,  Platon,  Philolaus. 

Amjclas,  Archimède. 

Apollonius,  Bérose,  Conon, 
Nicoméde. 

Aristarque  , Démctiins  , 
Théophraste. 

Ctésibius,  Dioclês,  Héron, 
Hipparquc. 

Dos  .(liée  , Eratosthénes  , 
Ilypsiclès. 

Vitruve. 

J.  César,  Posidonius , Soai- 
génes,  Zcnodore. 

Gémi  nus,  Théodose. 

Trasylle. 

Ménélaus. 

Nicomaque,  Ptolémée. 

Diophante. 

Philon , Sciènus. 

Porph3’re. 

Jamblique,Pappus,  T Iléon. 

Ilippathic,  fille  de  Tliéon. 

.Mai  mus  , Produs  , Cleo- 
mèdes. 

Eu  toc  i us. 

Authémius. 

Alcuin , Bède. 

Mohammed  Ben  Musa 

Charlemagne , Gébcr. 

Alfraganns,  Psellus, 
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Mathématiciens  morts,  depuis  le  commencement  des  temps  *. 


Siè- 

cles. 

Commencement 
de  chaque  siècle. 

Milieu. 

Fin. 

Ap. 

JC 

900 

luoo 

1100 

1300 

i5oo 

1*00 

i5oo 

1600 

1700 

Albatégnlns. 

F.bn  Ionis. 

Gerbert. 

Alhazen. 

Arzachel. 

Campanus  , Gérard. 

Roger  Bacon  , Nassir-Ed- 
din. 

Albert-le-Grand , Peceam  , 
Sacrobosco,  Vitellion 

Thébit. 

Bradwardin,  Suisset 

Furbach. 

Ulug  Beig  , Cusa  , Regio- 
idontanus. 

Copernic , Lucas  de  Borgo  , 
Léonard  de  Pise,  Schonc- 
rus,  Waltber. 

Boélhin*  , Huteo,  Cardan  , 
Conimandine,  Albert  Du- 
rer , Ferréi , Ma  11  roi  ic, 
Nonins,  Schenbell  , Stur- 
nius , Tartalca. 

Apian,  Memmfbs , Record  . 

Ramus,  Rothman, Saville, 

Stiffelins,  Guido  , Ubaldi , 
Veunatoriua,  Zambcrti. 

Anderson  . Tycho-Brahé  . 
Bombrtti,  Biig , Castelli . 
Clavius  , Digges  , Ferrari, 
Glietaldtis  . Maestlin  , 
RJiclicus  , Viète. 

Adrianus  Romanus  , Lord 
Bacon,  Barlaam  , Bayer, 
Beaugrand  , de  Beaune  , 
Briggs,  Van  Culen,  Dev- 
cartrs,  de  Dominis,  Gali- 
lée, Gassendi,  Gellihrand, 
Guld>n,  Harriot,  Horrox  , 
Kepler,  Longomontanus , 
Valérius  Lucas  , Mydor- 
ge  , Mitku  , Napier  , 
Otho,  Ougbtred,  Léonard 
deVinci,  Piti»cus,Planud, 
J.  B Porta  , Scheiner  , 
Stévin  , Torricelli  , Urai— 
mus,  Wrigt. 

Borelli , Bartholin  . Broun- 
kor,  Bouilhaiid,  Cavalleri, 
Descbalès, Fermât,  Fréni- 
clie  , Albert  Girard,  Jar- 
ques  et  David  Orégon  , 
Henrion  , Van  Heuraet, 
Hévélius,  Horrébow, Kir- 
cher  , Mersenne  , Niel  , 
Norrooud,  Pascal,  Riccio- 
li,  Rohcrval,  SI  use , Snel- 
lius,  Taquet, Tschirnhaus, 
Grégoire  de  St. -Vincent  , 
Vivinni  , Ulacq,  Wallis  , 
Scth  Ward,  Jean  de  Witt. 

Amontons,  Auznnt.Bachet, 
Barrow,  JacquehBrmouili, 
Collins,  Fagnani  , Flams- 
téed  , Gtrdo  Grandi,  Gri- 
naldi  .L’Hôpital,  Huddcs, 
Hook,  Huygens,  Kerscy, 
Kinkhuysen  , Leibnitz  . 
Lieutaud  , Merrator,  Mo- 
lyneux,  Mouton,  Neu’on  , 
Pell,  Picard  , Ricei , Roe- 
mer,  Rolle  , Renaldinua  , 
Scbooteu , Wren. 

Jean  Bernoulli  , de  Billy  , 
Bradley  , Braikenrigde  , 
Dominique  et  Jacques  Cas- 
sini.  Cotes,  Craig,  s’Grav- 
sende,  Hallcy  , la  Hire  , 
don  Georges  Juan,  Kcil, 
Lagny,  Laloubêrc  , Lans- 
berg,  Moclaiirin , Mciho- 
«•ius.Manfredi,  Marchetti, 
Hugues  d’Omériquc,  Oza- 
nain,  Prestct  , Reyneau  , 
Saundcr.son,  Saurin,  Ster- 
ling, Brook,  Taylor, don 
Ullon  , Vargnon  , le  P. 
Vcrbicst , Wolf. 

D’Alemhert  , Daniel  Ber- 
noulli, Bougner,  La  Caille, 
Clairaut,  Collins,  Courti- 
vron  , Cramer,  Dodsou  , 
Dollon  , Fatio.  Fonta  ne  , 
Goldbscb  , Guisnéc,  Her- 
man , le  P.  Jacquier,  Kœ- 
nig,  le  P.  Leseur.  Mau  an, 
Mariolte  , Maupcrtvi*  , 
Mayer,  deMoivre,  Mon- 
mort  , Nicole  , Rirrati  , 
Robns  , Robert  Simeon  , 
Thomas  Simpi>on,Walun>- 
ley. 

Bailly,  Bezont,  Borda.  Bos- 
covitrh  , Emerson  . Euler  , 
Kacslner  , Lande n , La 
L ande,  Montucla,  Pingrè, 
Malh.  Stewart  , Vander- 
momle  , Wargentin,  Wa- 
nng. 

* CettcTable  est  de  M Bonoycastle.  célèbre  professeur  de  mathématiques  à l’Ecole  Royale 
deWoolwicü  , qui  l’a  mise  à ln  «suite  d’un»*  hés-beUo  traduction  anglaise  dont  il  a honoré 
mon  Etsai  .ur  ['Histoire  des  Mathématiques, 
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Qui  se  trouvent  chez  F.  LOUIS , Libraire  à Paris, 
rue  de  Savoie,  n.°  6. 


Aut  delà  Correspondance  (1’  ),  renfermant,  r.°  les  rè- 
gles de  l’art  de  la  correspondance , lettres  de  commerce , 
lettres  sur  divers  sujets  ; a.0  lettres  choisies  du  lord 
Chesterfield , de  milady  Montague  , Pline  le  jeune  , 
Sénèque,  Cicéron,  Boileau,  Racine,  Voltaire,  J.-J. 
Rousseau  , etc. , troisième  édit. , 1804,  in-12,  2 1.  10  s. 
Avis  d’une  mère  à son  fils , suivis  du  traité  de  l’amitié  ; 
des  réflexions  sur  les  richesses;  de  Psyché  ; du  dialogue 
entre  Alexandre  et  Diogène  sur  l’égalité  des  biens,  par 
madame  de  Lambert,  in-12,  p.  p.  1804,  1 1.  5 s. 

Avis  d’une  mère  à sa  fille,  suivis  des  réflexions  sur  les  fem- 
mes ; des  réflexions  sur  le  goût  ; d’un  discours  sur  la 
délicatesse  d’esprit  et  de  sentiment,  et  d’une  lettre  sur 
l’éducation,  par  madame  de  Lambert,  in-12,  p.  p. 
1804,  t 1.  5 s. 

Beaux  exemples  de  piété  filiale,  de  concorde  fraternelle, 
de  reconnaissance,  de  respect  envers  la  vieillesse,  etc., 
pour  servir  de  lectures  morales  dans  les  maisons  d’édu- 
cation, et  pour  être  donnés  en  prix  à la  jeunesse,  troi- 
sième édition , par  Fréville,  in-12 , fig.,  180g , 2 1.  10  s. 
Bezolt,  Cours  de  Mathématiques , à l’usage  de  la  marine 
et  de  l’artillerie,  avec  des  additions  par  F.  Peyrard, 
in-8,  4 vol-  fig- , quatrième  édition,  1808  , 18  1. 

On  vend  séparément  : 

Arithmétique , 3 1.  x 

Géométrie 6 1.  / 

Algèbre  . . . .‘ 6 1.  \ 19 1, 

* Statique  et  calcul  différentiel , et  l 

calcul  intégral , etc 4 h ' 

* JYota.  F.  Peyrard  n’a  mis  des  additions  qa’k  l’Arithmé- 
tique , à la  Géométrie  et  à l’ Algèbre. 


Traité  de  navigation,  par  Bezout,  in-8.  fig.  51. 

Bizout,  tomes  4 et  5 , contenant  les  principes  généraux 
de  la  mécanique , édition  originale , Paris , fig.  8 1. 

Botanique  ( la  ) de  J. -J.  Rousseau , contenant  tout  ce  qu’il 
a écrit  sur  cette  science  ; avec  une  exposition  de  la  mé- 
• thode  botanique  de  M.  de  Jussieu , et  la  manière  de 
former  les  herbiers,  par  M.  Hauy,  in-12,  1802 , 2 1. 
10  s. 

Contes  (les)  jaunes,  les  Fêtes  de'la  jeunesse  et  le  Jardin  des 
pensées,  par  A.  J.  Fréville,  5.‘  édition , entièrement  re- 
fondue et  très-augmentée,  in-18,  fig.  1808,  1 1. 

Contes  (les)  jaunes,  suivis  des  Fêtes  de  la  jeunesse  et  du 
Jardin  des  pensées,  quatrième  édition,  ornée  de  37  fig. 
par  A.  J.  Fréville.  On  a réuni  à la  fin  de  cet  ouvrage 
quelques  fables  en  prose , de  Fénélon , et  quelques-unes 
en  vers,  par  Boisard , Lamotte,  Barbe,  Lemonnier, 
Aubert.  II  est  terminé  par  la  fameuse  ballade  des  en- 
fans  abandonnés  dans  la  forêt , in-18,  2 vol.  papier  fin 
d’Angoulême,  fig  , 1804 , 3 I. 

' Élémens  de  Navigation  , par  N.  C.  Duval-Ie-Roi , associé 
non  résident  de  l’institut  national,  et  professeur  de  ma- 
thématiques aux  écoles  de  navigation  , Brest , in-8 , fig. 
1802,  6 1. 

Élémens  d’histoire  naturelle , par  A.  L.  Millin , troisième 
édition  , fig.  1802,  8 1. 

Essai  sur  l’histoire  générale  des  mathématiques , par  C. 
Bossut , in-8 , 2 vol.  portrait , ^802 ,12!. 

Essais  de  Michel  Montaigne , édition  nouvelle,  oh  se  trou- 
vent ses  lettres  , et  le  traité  de  la  servitude , de  la  Boé- 
tie , ou  le  contr’un  , in- 1 8 , 1 6 vol . portrait , 1 80 1 , 1 6 1. 

Euclide.  Élémens  de  géométrie,  traduits  littéralement, 
et  suivis  d’un  traité  du  cercle , du  cylindre , du  cône  et 
de  la  sphère,  de  la  mesure  des  surfaces  et  dea  solides  , 
avec  des  notes , seconde  édition  augmentée  du  cinquième 
livre , par  F.  Peyrard , professeur  de  mathématiques  et 
d’astronomie  au  lycée  Bonaparte,  ouvrage  approuvé 
par  l’Institut  et  adopté  pour  les  bibliothèques  des  ly- 
cées, in-8,  gpl. , 1809,  61. 

Fables  de  La  Fontaine , nouvelle  édition , plus  complète 
que  les  précédentes , ornées  de  202  gravures  en  bois , do 
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Godard , qui  paraissent  pour  la  première  fois , avec  les 
notes  et  remarques  choisies  de  Coste  et  de  Champfort , 
la  vie  et  l’éloge  de  La  Fontaine,  in-i  2 , 2 vol.  1801,  6 1. 

Fables  de  Florian,  in-18,  1807,  fig.  2 1. 

Idem , en  papier  vélin , 31. 

Cette  édition , imprimée  par  P.  Didot , aîné , est  très-correcta 
et  très-belle. 

Grammaire  ( nouvelle)  Anglaise,  divisée  en  5 livres , con- 
tenant : 1 .°  un  système  complet  de  prononciation  ; 
2.0  l’analyse  des  parties  du  discours;  3.°  une  syntaxe 
très-étendue;  4-°  un  choix  d’idiomes  anglais  et  fran- 
çais; 5.°  un  traité  de  la  prosodie  anglaise;  le  tout  suivi 
d’un  choix  de  pièces  en  prose  et  en  vers,  et  d’un  ta- 
bleau des  prépositions  anglaises,  par  J.  Turner,  in-8, 
1809,51. 

Grammaire  notée  (la) , ou  les  parties  du  discours  démon- 
trées par  des  signes  analytiques  qui  ne  laissent  aucun 
doute  sur  le  principe , la  syntaxe  et  l’ortographe  des 
participes  français,  par  A.  F.  J.  Fréville,  i8o3,  in-12, 
t 1.  5 s. 

Histoire  des  ordres  religieux  et  militaires,  par  le  P.  He- 
lyot,  in~4,8vol.  ornés  de  812  fig.  200  1. 

Le  même  livre , avec  les  figures  coloriées , 400  1. 

Histoire  des  Chiens  célèbres , entremêlées  de  notices  cu- 
rieuses sur  l'histoire  naturelle , pour  donner  le  goût  de 
la  lecture  à la  jeunesse , par  A.  J.  Fréville,  2.*  édition , 
ornée  de  9 gravures , dont  trois  représentent  22  espèces 
de  chiens,  2 vol. , 1808 , 5 1. 

Lettres  choisies  du  lord  Chesterfield  à son  fils  Stanhope , 
sur  les  vertus,  les  qualités  et  les  grâces  les  plus  néces- 
saires pour  plaire,  briller  et  réussir  dans  la  société, 
in-18,  1804,  1 1.  5s. 

Ministre  (le)  de  Wakcfield,  traduction  nouvelle  de  l’an- 
glais de  Goldsmith , par  E.  A*¥¥,  in- 1 2, fig- , 2 1.  10  s. 

Morale  (la)  en  exemples,  par  l’auteur  de  la  morale  en  ac- 
tion, avec  une  fig.  Lyon,  3 gros  vol.  1801,  7 1.  10  s. 

Œuvres  de  Florian , ornées  de  magnifiques  gravures , 
iu-8,  8 vol.  Paris,  i8o3,  60  1. 

OEuvres  de  Florian,  Paris,  édition  originale,  papier  d’An- 
goulême , 85  gravures,  i5  vol.  in-18 , comprenant  : 


. Nouvelles 2 

Gonzalve  .3 

Numa  Pompilius  . . 2 

Théâtre  ......  3 

Estelle 1 \ i5  vol.  45  1, 

Galathée  - I j 

Fables  . . ï * 

Mélanges  

Œuvres  posthumes.  • 1 

La  même  "édition  originale , Paris,  papier  .ordinaire,  une 
fig.  à chaque  volume  , i5  vol.  i5  1. 

Œuvres  de  Pope  (choisies),  in-18,  3 vol.  grand-rai- 
sin, 7 J.  jo  s- , ; ....  •_ 

Oraisons  funèbres  de  Fléchier  et  de  Bossuet  , Paris,  pap. 
vélin,  in-12,  2 vol.  portraits,  1802, 4 h .!  ê . . 1 


Paradis  perdu  (le),  traduit  de  l’anglais  de  Milton , par  3 J 
■ Mosneron,  avec  la  vie-  de  MiUon  et  des  remarques, 
in-12,  1804,  3 1.  . j- 

Cette  traduction , bien  saperiennt  à toutes  les  précédentes, 
rend  fidèlement  et  energicpieineiit  les  beautés  sublimes  et 
touchantes  du  poète  anglais.  , 


Saisons  (les)  de  Thompson  , poëme,  in-18,  grand-raisin  > 
nouvelle  traduction , 2 1.  10  s.  1 ' 

Spectacle  ( le  ) de  la  nature , ou  entretiens  sur  les  particu- 
larités de  l’histoire  naturelle,  qui  ont  paru  les  phts  pro- 
pres à rendre  les  jeunes  gens  curieux,  et  à leur  former 
l’esprit,  par  Pluche,  in-12 , 1 1 vol.  fig.  Paris,  33  1. 

Syllabaire  grammatical,  orné  de  25  vignettes  et  de  jolis 
médaillons , par  Fréville,  2.e  édition,  in-12,  1808,  1 1. 

Syllabaire  des  jeux  de  l’enfance , suivi  des  petits  dialogues 
de  la  jeune  famille,  et  orné  de  3o  gravures  représen- 
tant les  amusemens  du  premier  âge , par  Fréville , 
in-12,  2.e  édition,  1808,  1 1. 


Tableau  de  Paris,  par  Mercier,  édition  complété,  1784 
à 1788,  in-8,  12  vol.  48  1. 

Tableau  de  Paris,  in-12  , 12  vol.  24 1. 

Traité  de  Minéralogie,  par  Haiiy,  in-8  , 4 vol.  de  texte 
et  1 vol.  de  planches,  1801,  361. 

Le  même  livre , in-4 , 72  1. 
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